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ЧАСТЬ ЧЕТВЕРТАЯ, 


обЪ алгебраическихь уравне- 
ніяхЪ и о ихЬ рБшеніи. 
а ао оао ааа ааа аллаа 
глава 1. 
О ръшеніи задачь воебще. 
563. 


Г" намБреше алгебры , шакЬ ка 
и прошчихЬ частей маесматики , кло- 

нишся шуда , чтобЬ опредблить ве- 
личину неизвБетныхЬ количесшвЬ › что 
дБлается из подробнаго разсмотреня 
обстоятельсшеЬ вЬ вопроёЬ предписане 

Тоже П, А ныхЬ, 
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ных ‚и означенныхЬ извБстными кол 
чествами. Чего ради алгебру опредБлить 

можно и симЬ образомЬ , шо есть , чо 

КЪ ней показывастся , какимЬ образом 

изЪЬ данньхЬ или изнбешныхЬ количество 

находить неизиБешные 


564. 
Се сходствуси совеФмЬ трмЬ » 
зто по че мбето уже предложено было: 
ибо вез изЪ данныхЬ количествЬ иска- 
ны были таке , кошорые прежде какЪ 
неизьЁсшнье мы брали. Первой шому 
примбрЬ даешь сложене „ дБ данныхЬь 
двухЬ или больше чисель находили мы 
сумму, то есть, лакое число у которое 
даннымЬ числамЬ вмбспф взятымЬ равно 
было. 

ВЪ вычитанїш искали мы число рав” 

ное разности двух данныхЬ чиселЬ. 
Самое то же примбчается вр умно- 
жен , дбленйй , ЕЬ возвышении до «тє- 
пеней и извлечения корней „ гЬ всегда 
иѕЪ данныхЬ чиселЬ находится неизёБсие" 
ное. 


565. 
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565. 

БЪ послђдней часпм разрбшили ужс 
мы Нбкоторые вопросы › при чемЬ всегда 
искали такое число, которос изЬ другихЬ 
данныхЬ чисель по нБкоторымр обсто- 
ятельсшвамЬ опредБлить должно было, 


Чего ради всВ вопросы клонятся 
шуда, чтобЪ и данныхЬ НЬкоторыхЬ 
чиселЬ находить новое , состоящее С 
прежними вЬ нВкоемЬ союзВ , которой 
опредбляешся по НБкопюрымЬ обстоя- 
тпельсиівамЬ или свойствамЬ принадлежа» 
щимЬ кЬ искомому числу. 


56, 


Во всякомЬ вопросБ искомос число 
означается послБдними буквами алфа- 
вита , и смотрится на предписанныя 5р 
немЬ обстоятельства , которые дають 
уравненїе между двумя числами. изь 
такого уравненїя должно пошомЬ опре- 
АБлить величину искомаго числа „ чрезЬ 
что разрЬиинися и самой вопросЪ. Слу- 
заютщся иногда вопросы , гБ ишется 

А 2 больше 
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больше нежели одно число, ночто равным 
образомЬ чре уравненія совсршаешся, 
567. 

Сїе можно лучше изФясвить са- 
мимЬ примБромЬ. Представь себ воп- 
росЬ такой : 

2о человБКЬ мущины и женщины 
вмБет Фдяпь вЬ трактирБ , мущина 
плашишЬ $ грош. , а женщина 7 грош. 
вся жс сумма дснегЪ, которую они хозяину 
заплатили Блаешф 6 талеров; спраши- 
вается, сколько мушинЪ, и сколько жен“ 
щинЬ вЬ шомЬ числ было $ 


Для ВБиснтя сего вопроса положи 
число мущинЬ х, и поспупай СЪ нимЬ 
шакЬ какЬ < изе Бстным количествомЬ» 
шо есть, какЬ будшо бы хошБлЬ опробо- 
вать рбшитсяли заданной вопрос , ежели 
число мущинЬ положишся х, когда же 
мущины и женщины вмМбспіб дБлаюшЪ 20 
человБкЬ, шо можно опсюда опре лиль 
и число женщинЬ , кошороє выдетЪ сжсг 
ли число мущинЬ вычшешся изЬ 20, по 
чему число аснщинЬ —=20—х. Каждой 

мущина 


т а 


чв а ль ине 


ъ= = 
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мущина плапишф 8 грошей „ сАВдов, 
х мущинЬ заплафяшЬ 8х грошей. Каждая 
женщина платишь 7 грош., то 20-х 
женщин заплашяшЬ 140—7 грош. схђ- 
зовашельно мущины и женщины вмБаш 
плашятр 140 + х грош. $ а мы знаемЬ 
сколько они истраюили, то есть б рейхс- 
шалеровЬ, которые ВБ грошахЬ &БлающЬ 
144 ‚ чего рада будемЬ мы имбть сіе 
уравненіє 140-6х2 144 , ошкуда асно 
видно , чшо 2—4. 


И пакЬ вЬ крактирђ было 4 мущи“ 
ны а 16 женщинЬ. 


568. 
Другой подобной сему вопросЪ. 
го человђкЬ женщины и мущины вмВ- 
са были вБ шрактирВ $ мущины пла- 
тян 24 гулдсна, и женщины шакже 24 
гулдена ‚ при чемЬ извВстно, что каждой 
мущина должен былЬ плашить одииЬ 
гулден большс нежели женщина , спра- 


шиваспся ; сколько было му и 
сколько женщин ? 
АЗ Пусть 
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Пусть будешЪ число мущинЬ =2; 
то число љенщинЬ будеш 20 —х 
и когда х мущинЬ вмБепіб истрашили 
24 гуласна , шо каждой изЬ нихЬ запла- 
шилЬ 5 тулд 


20-х женщинЪ истратили 24 гулдена, 
шо каждая изЬ нихЬ издержала №. гулд. 
и поелику сія издержка женщины однимЬ 
гулденомЬ меныис , нежели издержка му- 
щины, шо ежели изЬ заплаченном суммы 
аенегЬ мущиною вычтется 1 гулденЬ = 
останется издержка женщаны откуда 
получится уравнение 1—1 — 2, и и# 
сего уравненія надлсжишЬ искашь вели- 
чину х, кошорую не шакЬ легко з4Всь 
вывесть можно , какЬ БЬ первомЬ вопро- 
СБ. Но вЬ слБдующихЬ увидимЬ , чшо 
Х—=8 сходствуешЬ СФ найденнымЬ ура- 
внснісмЬ *—$ 25; 22. 


560. 

ВЬ каждомЬ вопросБ главное ДФло 
еостоишЬ БЬ пюмЬ ‚ чтоб  означивЬ 
буквами нсизвсшньє или искомые коли- 

чесгава 
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чества разсмотрбшь точняє обстоятель- 
ства вопроса, и изФ нихЬ вывесшь урав- 
ненїй ; пошюмЬ разрБшить найденное 
уравненїе , или сыскать величину 
нсизЕбетныхЬ чиеслЬ ‚ о чемЬ ВЬ сей ча- 
«пи говорено будетЪ, 

570. 

Самые вопросы разнятея также ме- 
жду собою, ибо вЬ ана о ищется 
только одно число, а ББ иныхЬ 2 или боль- 
ше ; и 8 семЬ послБднемЬ случаБ шре- 
бусшся столькожф уравненїй , сколько 
неизнбстныхЬ или искомыхЬ количесшвЪ 
5Ъ немЬ будешЬ, которые всБ выводить 
надобно иар обстоятельствр вопроса. 


571. 

И такЬ уравненіе состоишЬ из 
двухЬ членовЬ , изЪ коихЬ одинЬ друго- 
му равснЬ полагается ; а что бы из 
уравнения опредБлить величину не изібош- 
нағо количесшва ‚ потшребны бываюшЬ 
часшо весьма многе перемБны , кои већ 
основан!е свое имбюшЬ на томЬ , эшо 

А 4 когда 
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когда количества равны между собою , 
равны будуть также , ежели кЬ обБимЬ 
изЬ нихЬ одинаюе величины приладушся , 
или изЪ нихЬ вычтутся ; равнымЬ обра- 
зомЬ, ежели они оба на одно какое ни- 
будь число умножашся или раз Фляшся А 
ежели они до одинақой сшепени везвысят- 
ся , или одинакіє корни изЪ нихЬ извлс- 
кушся , и наконсцЬ сжели обоихЬ ихЪ 
^озмутся логарпемы, что уже и вЬ ирс- 
жчсй часяш учинено было. 


572. 

ТР уравненія , БЬ которыхЬ кромБ 
первой степени нс извВешнаго числа нс 
находится , весьма легко рВшатся, и назы- 
ваются уравненїями первой степени. По• 
томЬ слбдуюктЬ уравненія , вЬ которыхЬ 
вторая степень или квадраш не извБет- 
наго количества находится, и называют- 
ся квадратныя уравненія › или уравненїя 
впорой степени ; уравненія шрепей 
степени , гАБ кубЬ не извђстнаго коли- 
чества находится, и шакЪ дале, о 
чемЬ вЬ сей часши обфявлено будет, 

ГЛАВА 
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мамаа о кое ал Ма Ма ЧО чех Мо Хе, Моз мам А МЗ Ол АА 


главах П. 
ОФ уравненіяхь первой степени и ихЬ 


ршеніи. 


573. 
Ежели нсизёБсшное, или искомое количе- 
ство означишся буквою х , и найден- 
ное уравненіє булешЬ уже на одной сто- 
ронБ знака имЫть одно только х , а 
на другой всБ данныя числа, какЬ х=25» 
шо искомая величина х , уже АВисшви- 
тельно имБется ; и всегда сшарашься на- 
добно дойти до сей формулы , какЬ бы 
смЫшено ни было первое уравнение. На 
сей конецЬ вЬ слбаующихо предпишушся 
плавила. 

574. 

НачнемЬ сперва С самых легкиХо 
случаевЬ , и положимЬ, чаю нБкшо до- 
шелЬ до сего уравненія : 

24-916 , по видно, что 2—7. 
Пуспь будеть вообще ха Ь , гф 
а и Б означаютЬ данные числа , какіябы 
А 5 они 
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они ни были, Здбсь должно с обБихЬ 
сторон вычссшь а , и получится урав- 
неню 47—04 , кошорое опредВляещЬ намь 
величину х, 

575. 

Ежели найденное уравнеше будсий 
&-0=$ , пю придай сЬ обБихЬ сшоронЬ 
а, и будешь х220-4-а, чшо означаешЪ ве- 
личину д. 

Точно щакже посшуцашь надлежишЬ Е 
ежели первос уравненіє будешЬ х-а—а4--12 
ибо шогда л_04--0--1 , изЬ уравненія 
д-8астор--ба получится х—20—64--8а 
вли 2204-24 , а из х--би—20--3я 
майдепся 4—20--34—б4, или 2220-34, 


576. 

Когда же найденное уравнеше 6 
деть -а--6—с, шо а можно а 
обђихЬ сшоронЬ придать а, и выдешЪ 
УЕ са , пошомЬ вычесть СЬ обфихЬ 
ЄтюронЬ 2, и будешь хе--а-6. Мож- 
НО макле СЬ обБихЬ сторон придать 
Заругь --22, и будешћ а—е-На-в , 

шакр 


и ихь рЫпЕНШ, и 


такЪ вЬ слБдующихЬ примБрахЬ » когда 

х-2а-1-30——0 ‚ шо будешЬ х—24-36 кога 

да х-34--20-=25 -а--22 , шо будёић 

А225 +4, и когда х-9-1-ба=25 4-34 , ШО 

хс 34—44. 
. 577. 

Ежели найденное уравненїе имВть 
будетЪ формулу ах=Ь , шо разли Ф 
обБихЬ сшоронЬ на а , и будеш х=, 
А когда ах--—с=0 , шо должно сперва 
по, мло при ах находится отнять прочь, 
шо ссшь, придать сЬ обБихЬ споронф-& 


+6, м будешЬ ах—4-6-6 ‚ сего рада 
айне 
а 


Пусшь будешь 2х 5=197 , то выдеть 
5-12 > м 22$ 

32-827 выдешЬ 3х=15 , и 2 
4х-5-30—15-4-да, вылетЬ 4020-4-12 


204-120, 


М а. 
578. 
Когда уравнене будет == ‚› по 
‚помножь СЪ обБихЬ сторон на а м бу- 


дешЬ 2—6. И когда &--6—с=4, шо спер- 
за 
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ва будеш 4—5 и пошомЬ х=(4- 
20) 05 ар, 
Пусть будешь 10—324, то будет == 


и 014 
=--40515 +2331: зх—4-а, и Х— 12 -3а 
= $ аи 
(а-х)—аа—1. 


570. 

Ежели уравненїс будеш. =, 
умножь С оббихЬ сторонЪ на р, ибу- 
детЬ ах=еф и д Когда же =, 
шо будешь “24 , и ах, слБд. 


дм. Пусть будет 4, ют 
з 


ХІ-5 , 202-15 и ХІ шо сеть 7: 


х5 , шо будет ;0—=5-15 , за 
218 и х6. 

580. | 

Статься можешь, что больше неже- | 

ли одинЬ членЬ уравненія содержать вЬ | 
ссвб букву х, и спояшЬ на одной или на 
обБихЬ сшоронахЬ знака равенства. Ежели 
они будут на одной сторонЬ , какЬ 
хНА--5=11, шо будсшЬ х--дсв › 3х 
1212, 
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=12, и хід. Пусшь булешЬ х--1х--10—445 
что будешь х ? Умножь сперва на з и 
вылет 4х4-2х—2132, потомЬ умножь еще 
на 2 и будеш 11-264 слБд, х—24; носіп 
три числа могут вдругЬ соединены 
быть ЕЪ одинЪ членЬ › какЬ м л—44 › 
раздБли СЬ обБихЬ сшоронЬ на 11, и вы- 
детЪ 504 у и 24 

Положи Зх-ЗхАНАЕЕЕ , что соединив 
БЬ одинЪ членЬ дастЬ за 1, и х2: 
также когда ах-фх-+ех=Я , шо сіє будешь 
толея что и (2-24-0)х=4, Ошкуда выдешЬ 


= 


58 г. 

Когда же х нахолишся ББ обТахЬ 
частяхЬ уравненїя, какЫ зх--2-х+-10 
то должно ж <Ъ одной стороны ‚ г 
оно умножено на меншее число э пере- 
несть на другую ; чего ради вычти < 
обфихр сшоронЬ х, и выдешр эл--2=ю, 
м 25-8, слБд. х=4. Пусть будет еще 
х44—20-х, то 2л--4—20, 25—16 их 8. 

Положи х--8—32—3х , по будь 
4548—32 , и 44—24 , с^Бд х6. 
Также 
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Такле 19-К=20-2х , шо 154-2220, 
слВл. х5. 

Пусть будетЪ та 5-х , шо 1х 
=} 122—4, откуда я: —23, 

= =рерсынча ;° придай іх выдепЬ 
НАХ , вычти 5 будет 00, ум- 
ножь на 12 и получишся 712—2.п х7 

Также 11-50244: х, придай 27, выдетф 
их , вычти 5 будешь з — 1: ум 
ножь на б получится 757: , раздБли 
на 7, и будешь х1; или д5. 


580. 


Ежели найдешь такое ‘уравнение , вЬ 
которомЬ неизвестное число вЪ знамена- 
ель ароби содержится, шо должно тог- | 
ла сю дробь изключить изЪ уравненія 
умноживЬ оное на помянутаго знамена- 
шеля. 


Так когда найдется '°—$—12 
то придай 8, и выдепЬ '52—20, 
умножь на х — – 100-20} 
раздБли на 20 будеш х5, 
Пусшь еще будетЬ 211—7, 
умножь 


и ихь рЪШЕНИ. 15 


умноҳь на х-1, выдешЬ 54--327%-7, 
вычпи бл, будешЬ 3 228—7, 
придай 7; выдепЬ 10—24, и САБ. 


$85. 

Иногда ББ уравненїи попадаются 
также и коренные знаки , но уравнеые 
не смотря на шо надлежит до первой 
степени какЬ напр. когда ищется число 
а меньше тоо шакоё , чтобЬ квадрашной 
корснь изЬ хоо-х равен былр 8 , или 
чтоб У(100--1)-8 , то вовми С обБ- 
ихЬ сшоронф квадраты , булешЬ тоох 
2-64, придай х, выде 1002264 х, 
вычти 64, останется х:=36 , или мо- 
жно бы было 8 семь случаВ поступить 
и такимЬ образомЬ . когла тоох 2264. 
по вычти тоо, и сстанешся = х —=- 36, 
умножь на —1, проивойдстЬ х:=36. 


586 
И ногда неизвбстное число & нахо- 
дишся вЪ показатслб, какіе примБры мы 


уле выше сего видВли, и БЬ семь случи 
і должно 
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должно приббжище имЁть кЪ логариф- 
мамі. 

ТакЪ когда найдется 22512 , 199 
берутся сЬ обБихЬ сторонЪ логариемы, 
и будет х лог. 2 слог. 512 , раздБли 

лог. $12 
на лог. 2 выдешф х=————^ з чшо по 
лог. 2, 


шаблицамЬ найдется такЪ: | 


= 


2,7092700о __ 27092700 Е, 
— о, 3010300 7 3010300 СБд. 9 
пусть будет 5.3 — 100 2305, ию при 
зай тоо, и будетЬ 5.3°*—405, разаБли 
на 5, выдешр 32—81, взявЬ логарифмы 
2х лог. 3 == лог. 81, раздЬли на 2 лог. 3 | 


и хх лев нан х 2210" а. 
О — лог. Е] 7 лог. 9 
__1,0084850_ 


По таблицамЬ будеш 2 — 
19084850 о ЕЕ: 
9542425 ° КЫ 


0,95424257 


ГЛАВА 


77 
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глава Ш. 


%0 рБшеніи нБкоторыхЬ роковая 
сюда вопросо: 


$85. 
Бопрось 2 разли число 7 на 2 части 
пакр , чое большая часть была 3 мя 
болыпе нежели меньшая. 

Пусть будеш большая часть—х, шо 
меншая е а" 4 › И По обсшояшельсшву» 
чъвопроса должно быть х= 7 — х-Н 3» или 
Фу сто —м, придай х, будешь 22—10, 
`чразаБли на 2, найдется х 5. 

ОшёБшЬ: большая часть =$, а меншая =2. 
Тоже. 

Общей вопроёЪ. раздБлить а на ЕВ 
части шакр , чтобЬ больная часть пре- 
вышала меньшую числомЬ Ё ? 

Положи большую часть =, по бу- 
дешЬ меншая 20-х; чего ради х0-0+25 
придай <Ъ обоихЬ сторонЪ х, и будешь 
2Ж а-г, разаБли на 2, полу‘пипся 
ха 9 

2 6 Тоже 
Тож: П. 


„2 & 
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Тоже. 

Второе рбшенїе. Пусть будет боль- 
шая часть —х, и когда она меньшую 
часть превышаешЬ числомЬ Б; шо мен- 
шая часть , числомЬ В будеш меньше 
большей ‚ и по сему меншая часть = 2 
— р, об сил часши вмбсш должны со- 
Ставить число а, почему 2-20, при 
дай Б, и будешр 2л 4-0, раздбли на 
аЬ 


2, выдепЬ х— большая часть › а 


аЬ. ли, аЬ 2 али а 
т 2 


меншая == 


586. 

БопросЪ. ПослВ отца осталось 
три сына и 1600 рейхсталерокЬ денег Я 
а по оставленной имЬ духовной стар- 
шей сынЬ долженЬ взять и й 
суммы 209 талеров больше средняго , 
средней тоо шалеровЬ болыше нежели 
меньшей сынЬ , спрашивасшся сколько 

каждой изЬ нихЬ возменЪ? 
Положи наслВасшвенную часть треть“ 
яго сына =х , по будсиЪ засть рто- 
раго 


-- 
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раго —х-- 100, перваго =^- 30°, и 
всБ с три части сложенныя вмбсшб 
должны „Блать хбоо шалеровЬ , чего 
ради зх--400—1600, вычши 400, м бу- 
дс за с=1200, разаВли на $ выдешЬ 
х==400. 

ОшЕБи. Третій сынЬ возметф 400, 
второй 500 , а первой 700 шалеров і. 


587. 

ВопроёЬ. По смерти отца оста~ 
лось 4 сына и 8600 шалеровЬ , а по за- 
вбту покойнаго деньги см между сы- 
новьями должны бышь разаБлены шакЬ „ 
зтобЬ первой сънЬ взалЬ в двое больше 
нежели второй без 100 шалеровЬ ; вшо- 
рой ЕЪ трое больше нежели третей без 
200 налер; 3шсй вЬ четверо больше не- 
жели чешвершой 6е3Ь 3со талеров „ 
ищется сколько каждой взялЬ ? 


НаслВдственная часть четвертаго 
бужшЪ х , шретьяго 4х — 300, впораго 
125—100, перваго 24х—2300 „ и КОГ 
да сумма всЪхЬ сихЬ часшей должна со- 

б 2 ставляшь 
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ставлять 8боо шалеровЬ › шо получимЬ 
мы уравненїс: 

41х—3700—8600 , придай 3700 ; и 
выдетЬ 4125-12300 , раз, ли на 41, ча- 
сшное дастЬ х 

Отвбиф. 4 шой сынЬ возмепЪ зоо 
талср., 3 шей 000 шалср., 2 рои 2500 
шалер., первой 4900 талеров. 


583. 


Вопрос. нЪкто по смерти своей 
оставилЬ 1102 шалеровЬ , жену , двухЬ 
сыповей и трехЬ дочерей , ком оставше- 
сся имБбые должны по силЬ духовной 
разАБлишь такЬ , чиюбЪ жена покойнаго 
взяла вдвое больше сына , сынЬ вЪ двое 
больше нежели дочь, спрашивается сколь- 
ко каждому изЬ нихЬ досшанешся ? 


НаслЬдственную часть одной дочери 
положи, часть одного сына будешЬ=2., 
и часть вловы—4х ; слЬдовашельно все 
наслЬдешво будешь 3-45-44, или их 
—11000; разАБли на 11, выдешЪ х—1000. 
ОтЕБыЪ. Одна Ф0чь получишЬ 1000 талер. 

одинЬ 
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один сынЬ — — 2000 — — 

а машь возмешр — 4000 — — 
слБд. з дочери возмутЪ 3000 
2 сына ——-—— дооо 
мать 


сумма 11000 шалер. 


539. 

Вопрос. ОдинЬ онецф оставилЬ по 
смерти свосй шрсхЬ сыновей , которые 
оставшееся послЬ него имРые доланы 
разаблишь между собою шакЪ, чтобЬ пср- 
вой сынЬ взялЬ хооо талеров, меньше 
нежели половина всего наслЬдсшва , вшо- 
рой 8оо шалеровр меныше нежели треть 
всего наслРдсшва, третей боо шалеровь 
меньше четвертой доли всего наслБадства, 
спрашивается сколь велико было наслВд 
сшво ‚ и сколько каждой сынЬ взялЬ $ 


Положи все наслБдсшво—^ 
шо первой сынЬ взялЬ :х—1000 
второй  —— —= зх- 8оо 


- 
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СлБдовашельно веб три сына взяли 'х 
-НЯ-НЯ-—2400 , которая сумма должна 
бышь равна всему наслБдству х, и шакр 
уравненіе будешь их—2420—х 
вычша х и будешь 3х 24002-0 
придай 2400-— 5207—2400 
помножь на 12, х—28800. 
ОпЕёБшЬ. Веб наслбдсшво было 23800 
рсихеш. 9] чсго 

первой сынЬ взялЬ 13400 

второй — — — — $800 

шрспей — — — — ббоо 


ВеБ ши = 28800 талеров}, 


500. 

Вопрос. Оставшїеся по смертӣ 
отца 4 сыма наслБдсшво ихЬ между со- 
бою №ляшЬ шакЬ , чшо первой взял 
3000 меньше половины всего наслбдства; 
другой хооо меныше нежели + наслБд- 
сшва , шрепий шочно + всего наслЬдсшва › 
чешвершой 600 талеровЪ м еще · на- 
слБдства, спрашивается, сколь велико бы- 
ло наслБдсшво › и сколько каждой сынЬ 
взялЬ & 


Положи 
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Полохи все наслБдство—л 
то взялЬ первой :1—3000 
вшорой зх—10оо 
третей ;х 
четвер. 1х--600 
вс 4 вмбешб возмушЬ ‘450-30-00 
—3доо ‚ что д0лжно бънпь х , чего ра- 
ди уравненїе 
будешЬ 220-3400-х 
вычти х п будетЪ 252— 34000 
прилай 3400 —— их — 3400 
разабли на 17 —- ви = 200 
умнохжь на бо ——х 27 12000 
ОшЕБщЬ. Все наслЬдешво было х 2000 пал. 
изЬ коего первой сынЬ возметЬ 3000 пал. 
— — — впорой = = — < 3900 


—— = шрешен ШЕ = — — зопо 
— — = запвертой — = — 3500 


591. 
Вопрос. Найши число, КЬ кошоро- 
му ежели придастся сго половина , сум- 
ма бы столько превышала бо , сколько 
самое число не достасшЪф до 65 * 


б 4 Пусть 
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Пусть будетЪ искомое число=х, шо будеш 
х-|-15-60-—65-х 

призай, х выдсшЬ :0-60:=65 

придай бо ~ ~ — 21—125 

раздБли на 5 — 15—55 


умпожь на 2 — х —$о 
ОшвБп. Искомое число есть $0, 
ри 

592. 


Вопрос. раздблить число 32 на 
дБ части шакЬ , что ежели меншая 
часть разаБлится на 6; а болыная на 5, 
сумма бы частвыхЬ равна была б ? 

Пусшь меншая часть будешфел , шо 
большая-32-х меньшая часть | 
раз Бленная на 6 , даешЬ # , а большая 


за 


‘раздБленная на 9, Е син дасшЬ=, 
чего ради будешь $57 

умножь на $ , выдетЬ {32-2230 
или х-- 32—30, 

прилай вх, будешЬ 32—3е-Ых, 

вычши 30 = - — 2—5 

Умножь на б - ~ х—=12. 

ОтвЬш}Ь. Меншая часть будешь 12, а 
Фольшая—20. 


А 593: 


и ихъ рЫыпЕНШ 5; 


593- 

Вопрос. Сыскать число , которое 
сжслп умножишєя на $ , произведеніе 
столькобЬ не доставало до 40 , УБмЬ 
самое число меньше 12 $ 


Положи искомое число-х , кошораго 
недосташокЬ до 12 есть 12-1 , и числа 
самаго умноженнаго на 5, шо есть, 5х не 
мосшатокЬ до 40 есть 49—54 , что дол- 
жно быть равно т2—х; 
чего ради до—5х= 12-х, 
придай 5х, пою будешЬ 40=12--4^, 
вычши 12 —--- 3282240, 
разли на д —-—- х 307, 
ОшьЁтЬ: искомое число есть 7. 


594- 

ВопросЪ. Число данное 25 раз» 
лишь на ДЕБ часши шакЬ , чтобф боль- 
шая часть была 8Ь 49 разь больше 
меныпей ё 

Пусть будепЬ меньшая часть 2—7, 
ШО большая 2225 —х ; и Сю большую 


часть раздблиқЬ на меньшую , ВБ часш- 
5 номЬ 
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номЬ должно вышти 49 ; чего ради 
а 

Помножь на х и выдешЬ 25 —х — 497, | 

приай х - - - - 25 = 502, 

раздВла на бо и будешь х =: 
ОтЕБюЪ. Меньшая часть будеть —:, а 
большая —24:;, Копюрую когда раз - 
лишь на! ‚ шо есть, помножишь на 2, 
выдепіЬ 49. у 

595. 

Вопроё. Данное число 48 , раз 
4Блить на 9 частей шакр , чтобь ка- 
ждая часть послбдующая , превышала 
свою предидущую :? 

Пусть будет первая и самая мень“ 
шая часть х, шо вторая будеш х4. 
третья х-|-х› 4дшая х- 1: и такЬ 42" 
лбе , понеже части сш АБлаюп про- | 
грессїю ариеметическую, которой первой 
членЬ =х , разность { ‚ почему 9 той 
членЬ будеть х--4., КЬ которому при“ 
ложивЬ первой членЪ х и сумму 25--4 
умножи на число членовЬ 9, произойт 
дещЬ 1895-4-36 двойная сумма о 

д» 
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`ЯБд. самая сумма будет 9х--18, которая 
должна быть равна 48, по чему 9х1 8—4 
вычти 38, 0 будешь 9230, 
раздБли на 9 - - = 35 
ОшёБшЬ, Первая часшь будеш 33, 
. 2 з 
а всБ 9 часшей суть такїе 3;-1-3:-— 4+ 
+ 5 5 7 в 
4146 5:452-4-6:4-614-7) › коих 
всБхЬ сумма — 48. 
596. 

ВопроЪ. Сыскать ариометическую 
прогресспо , которой первой аленЬ — 5 
послЬдней —1о, сумма = бо * ЗаБсь 
не дано ни разности ни числа членовЬ 
прогрессом ; но поелику мӱ перваго м 
послЬдняго членов можно бы было 
найти сумму всБхЬ › ежели бы число 
членоБВ изкВстно было ‚ шо положи 
оное == х, — сумма прогресси будет 
22р бо, раздВли на 15, будетЬ 1х = 4 
умвожь на 2, выдетФ х = 8. Когда чи- 
сло членов =: $, то положи разность 
оныхЬ =, по сему будеш впорой члснЬ 
=5+2, трешей 25 +22, осьмой =5 +72, 
которой долљенЬ бышь 10, 
к слБдо- 
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слБдовашельно 5 4-72 = то, 
вычпи 5 - - 742 5, 
раздђли на у — х= т. 
ОтЕБшЪ. разносшь прогресс сеть $ , а 
число членовЬ 8, чего ради самая про- 
грессїя будет: 
т 2 з га 5 6 г. 
5 4-52-67 -НИНИЯ НЯ 
. 
= 10 , коихЬ сумма = бо. 


597- 

Вопрос. Сыскать число , которое 
ежели умножишся на 2, изЬ произве- 
менїя вычпсшся т, изр удвоеннаго осша- 
апка вычшешся еще 7, и осташокЬ раздб- 
лишся на 4, чшобЪ Е частномЬ вышло 
число единицею меньшс искомаго 2 


Пусть будешЬ искомое олсло х, ум 
поь на 2, выдсшЬ 2х , вычти изЪ сего 
у, осшанешся 2х—1 , сей осташокЬ ум- 
Ноль На 2, будетЬ 47—2 , вычши 2, 0С- 
штанешся 47 —4 , сей осшатокЪ разёбли 
на 4, частное число —х—1, чшо должно 
бышь 1 меньше нежели х. 


Посему 
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Посему х-1=х-—1 , біс показываетЬ 
намЬ , что х совсБмЬ опредВлить не 
льзя, но мбсто его каждое число по из- 
воленшо брашь можно, 


598. 

Вопрос. НЬкто купаль сколько 
локтей сукна давЬ за каждые 5 лочтей 
7 талеров , продаешЬ опашь и беретЪ 
за каждые 9 локшей 11 талеровЬ, ошЬ 
вссго сукна барыша полузаешЬ 100 шта- 
лер. Спрашивается сколько было всего 
сукна ? 

ПоложимЬ что сукна было х локтей, 
и сперва смотрфшь должно , сколько оно 
БЬ покупкБ стоило , что по слБдующей 
тройной посылкБ сыщется: 


$ локтей <шояшЬ “7 шалер. › чп 
стоят х локтей 2 ОшвБшЬ х талера, 
сшолько денсгЬ выдалЬ онь за сукно. 
Теперь посмотримЬ, сколько онЬ за него 
взялЬ ‚ по ссму шройному правилу 7 
локтей сшояшф ЕЬ продав зт талер, 


что будушЬ стояшь х локтей ? ОшвфиЬ- 
чх 
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а: талер.: и сія будет взятая за сукно 
сумма , кошорая 1-0 шалерами больше 
нежели выдапная з чего ради уравиеше 
будетЬ у х2:7х-- 100, 
вычти 7 х, останешся < х — 100, 
умножь на 35, выдешЪ бх == 3500, 
раздЕли на 6, будетЪ х 585%. 
ОиБиЪ. СлБдовательно всего сукна бы- 
ло 583; локтя „ которые куплены а 
816; талера, и потомЬ проданы за 916; 
шпалера , почему барышь будеш 100 
талеровЬ. 
509. а 

Вопрос. Икшо купилЪ за тло та- 
АсровЪ 12 кусковЬ сукна , вЬ семЬ числђ 
были 2 куска ОБлые ‚ 3 черные и 7 си" 
нихЬ } кусокЬ чернаго сукна стоиш 2 
шалсра больше нежели бђБлаго , а синяго 
каждой кусокЬ стоипЬ 3 шалера больше 
нежели чернаго , спрашивается сколь 40- 
рого каждос изЬ них ? 


Положи, что кусокЬ бђлаго сукна | 
слюиш х, ислбд. 2 куска благо ешо“ | 
яшь ОудушЬ 2х шалер:. 

Кусок 


Е 
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КусокЬ чернаго споять будешь х42, 
слБдов. 3 куска чернаго сшояш 31-56 
талеровЬ. З 

КусокЬ синяго сшюитЬ 5-1-5 › слБд. 
9 кусковЪ синяго стояшф 7х--35 талер. 

ВЕБ 12 кусков стояшр 121-41; ВЬ 
самомЬ же ААВ даны они 140 шалер. › 
чего ради получимЬ мы 

уравненїє 125 1-41 = 140, 
вычти 4.1, останепся 12х -— 99, 
разаБли на 12, будешь ж == 8;- 
ОшкБшЬ. Кусок вВлаго сукна стоиш 


8: талер. 
чернаго - = - 10+ 
синяго - - - 195 


боо. 

Вопрос. НЁкто купилр мушкате 
ныхЬ обБховЬ ‚ и говорит , что ШБна 
зхЬ орВховЬ столько же превосходить 
4 гроша ‚ сколько Ыфна 4хЬ орБховЬ 
превышастЬ 10 грошей ‚ спрашивается 
сколь дороги они были г 

Говори когда з орБха стол 4-4 
гроша, шо 4 орБха стоять будушЬ 24-10 

7 
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грошей ; по тройномужЬ правилу найз 
дешся , сколько 4. орВха по первому по“ 
ложенио стоять ОудушЬ, тп. с. з ох 
спояшЬ х--4 грош. —=4 орВх. Отеп, 


сад эм шакЬ будешь, 42-116 сх+-10 


пли Ф0-4-16 = 3х 4-30, 

вычши, 3% останется 4-16 = 30, 
вычти 16 бус х=14, 

Открит. з орБха стояшЬ 18 грошей», 
а 4 стоят 24 гроша ; Абд. один 
орБхЬ сшоштЬ 6 грошей. 


бот. 
Вопрос. НБкшо ачБешЪ 2 серебре 


ныхЬ стакана и одну крышку 1 первой | 
стаканЬ вБсипф 12 лотовЬ › по когда 
положится на него крышка, то ББсипі 
онЬ ЕЪ двое больше противъ другаго 
сстьли же налолишся крышка на др 
епаканЬ , то вБситЪ очЪ ЕБ л 
ше против перваго, спрашивается ск 
тялелы крышка и другой стакан * 
Положи чпю крышка иБсишЪ х лотов! 
шо первой сшаканЬ вмВсшВ СЪ крышко 


шяну 
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шянешЬ, х--- 12 лошоБЬ › в понеже сей 
ЕБСЬ БЬ двое больше прошивЪ другаго 
сшакана , шо другой стакан  вБсишЪ 
15-6 лошовЬ ; и когда наложиися на 
чево крышка, то Баш онЬ 15-6 лош, 
чпо должно быть 3.12 лошовЬ или 36; 
откуда получится уравнению 15--6=36 
мли 10—30, и 110, СлВд. 2—20 
ОтЕВиф. Крышка вВсишЬ 20 лошоБЬ з 
другой сшаканЬ 16. 


бо2. 
ВопросЪ. ОдинЬ обмбыщикЪ имфешь 
у себя лвухЬ сортов монеты , перваго 
сорта на одинЬ талерЬ идепЬ а монсшЬ, 
а другаго на шошЬ же талерЬ идешь В 
ьмонешф. НБкто желаспіь у нево взяшь 
на шалсрЬ с монетЬ, спрашивается сколь 
ко обмБнщикЬ долженЬ ему дать изЬ ка- 
ждаго сорша Ы 

ПолољимЬ что перваго сорта зает 
сму обмБнщикЬ х монешь , сЛБд друга- 
го с-х , но понсжс оныс х монет рав 

ны 5 талер. ибо 
в 8: 
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ати: 2 = а с-х монешь ра 


=5* палер. ибо 0: 1—с-х : 225 сАБд дол 
жно быть 2-8-1, или 2 0-х}, или 
Вх--ае-ах—а, потомЬ фх-ах=ађ-ас5 
слБдов. 


отсюда будеш «3225 


а 
ОшеБеЪ. Перваго сорпа даспф обмБншиф® 
на шалерЬ 2 монешЬ ‚ а другаго “9. 


Примфчане. Сіи оба числа легко мо- 
жно найти по тройному правилу ; пер" 
вос ноходишся Ра : са : 2", дру» 
гое р-а: с-а : к При семЬ примі 
чать надлелитЬ , что Ё больше неж 
а , ис менше нежели-Ь, а больше неді 
ли а , какЬ самое бло шрсоуешЬ. 


бо3. њ, 

Вопрос ОдинЪ обмБЬнщикЬ има 

У себя два сорта денегЬ, перваго сори 
плушЬ то монешЬ на шалерЬ , аруга 
20, а требует у нево’ Е 17 

неш 


они 


--=- 
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нешЪ на шалерф , спрашивастся сколько 
получит он и каждаго сорта Е 


БЬ семь случБ асло , Ё20 › 
с17 , ошкуда вылушр сїм тройныя пра» 
вила : 

1. то:3-10:3, САБа. перваго сорта возмет 
3; П. 10:7=20214, другаго возмешЬ онЬ 14. 


боф 
ВопроеЪ. Нбкшо оставилЬ по смер- 
ти своей нБсколько дВшей и имбніс, ко- 
торое ти ДФлятф между собою такЬ › 
что гервой изЬ нихЬ береш зоо талер. 
м еще дбсятую часть остальнаго имБнія. 


да 10 шую часть ос- 


трещей - -- 300 
тпальнаго имБыя. 


Усписриюй- - 400, 
и та далБе , и по семь ФлежБ нахо- 
дится, что все имБыю разАБлено было ра- 
ено мсжду ими ; спрашивается сколь ве- 
лико было имБые , сколько пей было, 
и сколько каждой изЬ нихЬ взялЬ 2 


Сей вопросЪ совсВмЬ особливаго ро- 
ду › и для шого онЬ достоинЬ примћча- 
В 2 нія. 


„ Вшорой береп 200 ЕЧ, и сверь шого всеғ- 


Е 
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нія. Дабы сго удобнбе разрбшить моҳе 
но было, то положи все наслбдсшво= 
талерамЬ ; и понсже всБ ти беруш по 
ровну , шо положи одного часи у 
ошкуда видно что число дДЬтей было, и 
посему учредимЬ мы рЬшене сАБлующимь 
образомЬ 5 


ӘБл- деньги Ати қаждаго часшь разности 


—100-|-5-100 
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ВЬ посхЬднемЬ столбц поставлены 
разности , кошорыя происходяшЬ , ког- 
да катдаго часть вычтешь изб наслђд- 
ственной части слВлующаго ; но поне- 
жс веб сш части равны между собою „ 
шо каждая из сихЬ разностей должна 
бышь—о ‚ и когда по щасшйо нашлось, 
чтю всБ помянушыя разности равны ме- 
жду собою, то довольно одну игр нихЬ 
положишь 220, ошкуда получимЬ мы сіе 


— х —100 =о умнодь 
За 


уравнеше : 100 


на то, и будетЬ 1000 —х —100 —0, или 
950-—х=о слбд, х 900. 

Отсюда знаемЬ уже мы , что каж- 
даго наслБасшвенвная часть—900 талер. ; 
возми пеперь одно которое нибудь ура- 
вненіе вЪ 3 емЬ столбцб, то первое бу- 
дешЬ доо гоо +, изЬ котораго = 
найти надобно ; чего ради помножь его 
на 10, п булеп 9000—10004-2—100, 
или 9000=905--5 з СлБд. 28100 І 


=8. 


В з ОтЕБыь, 
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Оті бп, Число Бей было 9, оставлен: 
ноё иМбые 81оо шалер. из косго каже 
дой взялЬ доо шалеровЪ. 


ЧМО ЧР Ф чь А А л Ч Чл АЧУ 


гла ви У. 


О разршеніи двухЬ или больше уравненій 
первой степени. 


бо;. 

Ч. сто случается „ что 2 или больше 
нсизвБсшныхЬ чисель, означснныхЬ бук- 
вами х,у, = и пропч. ВЬ выкладу 
входяшЬ , и тогда по числу неизвБст- 
ныхЬ количеств , вЬ задач прсаложен- 
ныхЬ „ столько же требуется и уравне- 
ній , по которым каждое непзвБстное 
число опредБлить должно. ЗаВБсь ста“ 
немЬ разсмашривашь мы шолько шакія 
Уравненія , вЬ которыхЬ неизвбешное 
число не больше , какЬ первой степени 
находишся ; пришомЬ гБ также ни од- 
но ни другое не помножено , так что 
каждое уравнеше имбшь будешь вид 
аз сх а. 


боб. 


К. 
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И шакЪ начнемЬ мы ошЬ двухЬ ура- 
вненїй , и2Ъ комхЬ два неизвБстныя 
числа х и у опреФлять станем ; и да- 
бы <1е вообще показать „ то пусть бу- 
душ данныя уравненія 1) ас пух 
Д 
гдВ буквы а,Ь,с, м /,8,ЁЬ положены 
мбспю извбсешныхЬ количествЬ , и спра- 
шираешся , какимЬ образомћ иғЬ сихЬ 
двухЬ данныхЬ уравненій опреБлишь не- 
извБсшныя числа х и 3. 


бо. 

Самой легкой КЬ тому способЪ , 
иЗЪ каждаго уравнснія опредБлить вели- 
чину одного неизыбешнаго числа какЬ 
напр. х › потомЬ уравникЬ 06б сш ве- 
личины между собою › получишь одно 
уравненїе . в которомЬ одно только 
нсизвстнос число у находится › кото- 
рое по вышепоказаннымЬ правиламЬ опрс- 
АБлить можно, а нашедЬ у положи шоль- 
ко вмМБешо его самого найденную вели» 

В 4 6, чину 
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‘чину БЬ котором нибудь из данныхЬ 
уравненй, и получишь х. 


608. 


ВЬ силу сего правила изЬ перваго 
уравнешя найдется = , а и дру- 
гаго х=, уравняй обв «іи всличины 
числа х, и получишь 227—282, умноль 
на а и будеть су ; умножь на 
получится ‹}-Ду—фа--аву, придай ару про» 
изойдепіЬ /г--а2у-/бу—аһ, вычши /2 будешь 
аву-јуар-јг или (ав-6)у—ар- с, разАбла 
на 4-0, выдешЬ 52-75 и сжели спо ВС“ 
личину количества положимЬ ЕЪ одну изЬ 
найденныхЬ для хМВсию, ухпо получится 2 


дара 

Возми первую, и =. Но. 
бе а == 24 к. 

‘ЧСЕ-ТОЬ - оРБ-ЕТбс 4 оср-аЊ Ы 

пли «275-0, сіе 22ру 3 ты раз 


ав Б 
дли на а, м будешь 27—694. 


а 035 
Ь - 
Ж Алм 


609. 


ыы а 
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бод. 
Что бы изЪяснишь сіє примВромЬ , 
шо пусть будепЬ заданЪ сей вопрос : 


сыскать два числа, которыхЬ сумма 2—15, 
а разность —78 


Положи большее число 2х, меньшее: 
по будетЪ т) х 4-7 15, 1105-7 


У» 


ИЗЬ псрваго уравнснїя найдется 2—15 
у, а из аругаго х:=7 4- у, откуда 
происходишЬ сіє новос уравненіс 


15—727 +7 
придай у и булешЫ 1252=7-—-27 
вычии Я — — — — 82 2 


раздВли на 2, булеп у=4 и х= 11. 
ОтеђтЬ. Меньшее число =4, а большее = тг. 


біо. 


Сей вопрос можно разв шить во- 
обще ‚ то есть найти два числа ‚ ко- 
ихЬ сумма 2—0, а разность ==?" 

Пусть будешр большее число 2-х, а 
меньшее —7, шо будешЬ 1) х--у а: 
11) дур. 


В $ иљ 
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ИЗЪ перваго уравнентя получится 22а 
—у, а изЬ аругаго х-Ь-Ну, Ошкуда 
произходитЬ сїе уравнене-а—у 2 у; 
придай у и будешф а=--2у 
вычти р, выде а бс 27 


разли на 2, будешру 2а 
ы по сему хер ВЕЕР 
2 2 


ОтЕфыЪ. СлЬловательно большее число 
#— 1+, а меныцее у — 2, или х—9 
-:6; у=:а 10. Отсюда получаешся слб- 
дующее правило : большее число равно 
половинћ суммы сложенной СЬ половиной 
разности ; а меньшее равно разности 
между половиною суммы и половиною 
аносши. 
ж 969 
Сей вопросЬ можно еще разбить 
и шакЬ : когда оба уравненїя суть х--7 
=аил-у—6, шо сложи ихЬ вмбешБ, 
и будет 2х —а-- В, САБад. хс по- 
томЬ вычши из перваго уравненія впю- 
рое 
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рос, получится 2ут=а—в и у=" каф 
п прежде. 
б12. 

ВопросЪ. ЛошакЬ и осель каждой 
несетф на хребпіб своем по нВскольку 
мЬшковЬ, оселЬ на свою шялесть жалу- 
ась говоритЬ КБ лошаку , естьли бы ты 
изЪ своихЬ мВшковЪ далЬ мн еще одинЪ, 
штоб у меня было вЬ двое больше шво- 
его ; начшо лошакЬ отиМиствуетЪ ему 
говоря ›, есшьли бы ты изЬ твоих мБ- 
шковЬ далЬ мнВ еще один, шобЬ было 
уменя вЪ троє большс твосго , спра- 
шивается сколько мБшковЬ имілЬ на се- 
6Б каждой изЬ нихЬ ? 

ПоложимЬ что на лоша: Ђ было х 
мЁшковЬ ; а на ослВ у, м когда лошакЬ 
ослу дасшЬ ддинЬ мЫшокЬ , по у осла 
будеш у--г мЬшокЬ, а у лошака осша- 
нешся х-г, и поелику вЬ семЬ случаБ 
на ослЬ будешЬ вЪ двос больше мбшковЬ 
нежели на лошакћ, то выдешр уъ 1— 22-2. 

Когда же осслЬ дасшф лошаку одинЬ 
изЪ своихЬ мБшкоЪ , шо у лошака бу- 
деть 


Ь- 
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дешф х-к, а у осла у-х мшковЬ , п 
поелику лошакЬ тогда имбешЪ ЕБ трое 
больше , нежели оселЬ, шо будешЬ я 
ЗУ 3. 

СлЬлдовашельно два уравненія наша 
будуть 1) уЕ=2х-2; П) х1 
2233-3, изЬ перваго найдется 2243.3 
изЪ вшораго &—37-4, ошкуда произ" 
ходитЬ сіс новое уравненіе 

2: —=37-4, которое умноживЬ на 2 
будеш у 4-3 267—8 
вычшӣ у получится $у ~ 8 —3 
придай $ выдешЬ = 
слбд. у ==" пли 21, ошкуда 22.25. 
ОшвђпіЪ. ЛошакЬ имбешЬ 2° , а осер 
2: мЬшка. 

613. 


Ежели вЬ вопрос случатся 3 не 
извВешныя количества и спюлькожь ура 
внснй , какЬ напр. 1) х--7 —22=8, 
П) х--=—7—=9; Ш)э--=—Фх= то, по по 
добнымЬ образомЬ изЪ каждаго уравненіїя 
найдется всличина х какЪ сЛЬд.1) х—8 
—7-Н; Ш) х—9-Ну—; Ш) х=у-рдфо. 

уру 


] 
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1 Уравни сперва первое знаменованіе х со 

{ вторымЬ ‚ а пошомь < шретьимЬ , 
отчего произойлушЬ <їл два уравненїя 
1) 8-2-3 ока: Ш)8-4-2-у0-4-2-10, 
ИЗЪ перваго будешЬ 22-27—1,а изЬ дру- 
таго 2у2216 “ хпочему 7—9 : кошорую 
величину посшавя ЕБ предБидущей мрспо 
у даеш 29-18-01 , 29—19 и слЬд2795; 
отсюда найдется шаке 85. 


ЗАБсь слузилось , что вр послБд- 
немЬ уравнены буква = пропала , и для 
того можно было легко опре лить из 
него букву у. Но ежели бы = вЬ немЬ 
еще остался, шо было бы два ‘уравненя 
между < и у , которыя бы по прсжнимЬ 
правилам рёшишь долано было. 


бге. 

Пусть найдено булеп з слблую- 
пуя уравненія : 1) 34-57-44=25 ; п) 

4х 27-3246 ; Ш) 37-52-62 
ищи и каждаго величину х , и будеш 
Пя; П) =; П) ғ 
223-|-55—62 ; сравняй шсперь сіп три 
величи- 
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величины между собою , шо Ти Ш 
даспр 2-9-4 3у.}-52—62, или помножа 
на 3 25- зуд —9712-186 
придай 186, и будеш 211-57-45 ==99--153 
придай «у — — — 2114 45—41 55, 
слБл. изЬ 1 и ИТ будешь 201147112. 
П и Ш ласт +2 —3у-52-62 им 
46-1-2у-32==14у-4-252—310 , а ир «го 
найдется 356 137-284. 
ИзЬ каждаго сихЬ вух уравненїй ии 
величину у. Т) 211—14у--112 „ вып 
т1^. останется 
РДУ и У 
Ш 3$6—13у-}-285; вычти 292, останется 
137—56-284 , и ут ; 
Сїи два знаменованїя буквы 7 уравнивВ 


межлу собою дадут нен. 
умножь на 13.14 булеп 2743-1432=4984 


3925 
придай 3922, будет 2743--2495—4984 
вычши 2743 - - 2495—2241, и 2—9 


отсюда найдушся 3—8 и х7. 
615. 


—— 
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615. 

Ежели бы КЬ задач было больше 
$ ХЬ неизвБешныхЬ чиселЬ , и столько 
же уравненїй ‚ то Ббшенїе можно бы 
учинить подобным прежнему юобразомВ „ 
но че бы ввело вабЪ Е скучнЬйше 
выкладки. 


Однако во всЪхЬ сиХЪ случаяхЬ ока- 
зываюшся средства , помощио копю- 
РЫХЬ сіс рбшенїе облегчается : СЇС 
аВлаешся вводя Е выкладку свсрьхЬ гла- 
вныхЪ нсизвБешныхЬ чиселЬ еще нБко- 
хпорыя произвольныя › какЪ напр. сумму 
ихЬ веБхЬ , шо легко усмотрБть мо- 
жеп топ, которой вЬ такихЬ выклад- 
кахЪ уже довольно упражнялся; на сей ко- 
нець предложимЬ мы нВсколькопримВровь, 


бтб. 


РопросЪ, Грое играют вмбси В , 

В первую игру проигралЬ первой изЪ 
нихЬ обоимЬ другимЬ › сиюлько сколько 
каждой мзЬ нихЬ имЬлЬ; вЬ другую игру 
проигралЬ второй первому и третьему › 
сколько 


48 Обь АЛГЕбрАИЧЕСК. `УРАВНЕНТЯХЬ 


сколько каждой изЬ нихЬ имБешф , в 
трететю игру проигралЬ третей первому 
и вшорому ‚ столько сколько каждой изб 
нихЬ имблЬ , и по окончан игры на- 
шлось , по всБ они по ровному числу, 
имБюшр, а имянно 24 флорена, спрашие 
вается сколько каждой изЬ нихЬ имБЛЬ 
СЬ начала ё 

Положи чию первой имБлЬ х флоре" 
новь , 2 рой у флор. з никй = флор. 
сверхЬ сего положи сумму вебхЬ х7 
=. И когда БЬ первую игру первой 
«только проигрывает , сколько прошчїе, 
ава имбютЬ , первой жс имбешь х, ло 
оба другіе г-к , и такое число теряс 
первой ‚ слБдовашельно останешся у него 
еще 2х-г , второй ммЬть будешЬ 27 а 
третей 22. 
Чего ради по окончанйя первой игры каже 
даго сумма будетЬ 02х-ғ. П)2у; Ш)22 


Во вторую игру проигрывает дру» 
гой, 56 А, имбешЬ 2у , сбб 
им другимЬ сиюлько сколько они имб- 
юш. но они имбюшр ғ-2у, слБд. у ару 

габ 
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гаго еще останется 4у-ғ , друме же 
оба будушЪ шсперь имБюь вЬ двое боль- 
ше прехняго, слБд. по окончания другой 
игры суммы их 1) 4% 25; 11) 47-43 1.43} 
вЬ третью игру третей , кошорой имБ- 
са 4, проигрывасп обоим аругимЬ у 
столько ‚ сколько они имбю , то 
есть 5—42, слЬд у третьяго останете 
ся 82-7, прошчїіє же два получать теперь 
вЬ двое больше ‚нежели они имБли, слБль 
по окончаым третей игры суммы их 
будуть 1) 85—47 : Ш) 21; Ива 
Послику теперь каждой изЬ ниХЬ имБ- 
етр 24 флорена, то будушЬ у насЬ три 
Уравнснія шакого сосіпоянїя ; что изЬ 
перваго шойчасЬ найти можно х , иЗЪ 
другаго у, а изЬ шретьяго 5 , особливо 
когда $ шакжс намр извбспно , ибо при 
коныБ угры веБ вмБспБ имЬюпЬ 92 
флорена , что само по себБ найдется › 
а выкладка будеш слБдующая: 


Ю и —4—одиля Вала ра ила 
П) 25—24 пли 8224-4-27 изя 
ШІ) 82-7—24ила 802224 Ни 22—3-195 

Тот Ш. г слом 
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сложи веб сїй величины вмВсшВ , шо по- 
лучишся х--34-22=9-|-47 , 


м понсяе ху} 27 , шо будеть 529 
17, вычти $5, останется 1729 и 772, 
ОшвёшЬ. СЪ начала игры первой имБлЬ 
39 флор. второй 21 флор. шретей 12 
флор. 

ИЗЬ сего рбшсенія видно , что помо- 
щію суммы шрехЬ неизвБстныхЬ чисел, 
всБ выше упомянушыя шрудносши изЪ 
выкладки вышли. 


617. 


Сколь ни труленЪ сей вопро быте 
кажешся Ш однако»Ъ модно сго р8- 
шить и без алгебры. Начни только его 
СЬ конца, ибо когда три игрока по окон | 
чаніи трешей игры равное число денег 
имВюп , шо сапь 24 Флорена каждой , 
пришомЬ вЪ третью игру первой и вто- 
Рой денги свои удвоили , то предЬ тре 
шьею игрою имБли они суммы слБдую- 
ние Г) 12; П) 12; Ш) 48. 


Во 
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Во вторую игру первой и третей сум- 
мы свои удвоили , слбдовапельно предЬ 
второю игрою имВли они, 

1) 6; П) 42 , 11)24. 

в первую игру удвоили свом деньги 
второй и шрешей , схБд. пред первою 
игрою имБли они 

1) 39; П) 21: П 12, 

столько же какЬ и прежде мы нашли. 


618. 


Вопроф. Два человбка должны 29 
палеровЬ , у каждаго изЪ нихЬ есть де- 
нги , однако не столько › чтобЪЬ одинЬ 
кошорой нибудь мог заплатить сей 
долгЬ ; чего ради первой другому гово- 
риш , естли ты мыЪ дашь 2 твоихЬ 
денег › шо я вЬ состоянїй буду запла- 
тмшь одинЬ весь долгЪ. Другой ему го. 
воритЬ , ежели ты мы дашь # швоихЬ 
денегЬ ‚ то я заплачу одинЬ весь дол, 
спрашивается сколько у каждаго изЬ них, 
было денегЬ * 


Г ғ Полот 
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Положи что первой имблЬ х талер. 

аругой у 

шо вопервыхЬ будеть х-1-5229 

и вовшорыхЬ == — = —— У+И=29 


изЬ перваго найдешся Х=29-5 а иф 
нау 
вшораго а 
И5Ъ обоих сихЬ изображения х, вы- 
ходитЪ уравненіе т-а 


откуду 7—14; и х—191 


Отип, Первой имЁлЬ 19}, другой 14 


талер. 
и 619. 

ВопресЪ. Трое купили домЬ за 165 
талеров ‚ первой просишр у другаго В 
его денег, и тогда бы онЪ могЬ один 
ваплатишь за весь долгЬ ; другой про: 
сишЬ у третьяго : его денегЬ., тобы 
ему одному можно было заплатить 34 
весь домо : шрешей просит у перваго 
$ сго депегЪ, и шогда оЧЬ 5Ъ состояний 
будеш заплатить ҙа весь домЬ , спраши- 


вается сколько дснегЬ у каждаго изЬ 
нихЬ было ? Положи 
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положи что первой имБлЬ х , другойу, 
а третей = ‚, шо получашся слВдуюция 
‘уравнении; 

Пя-ну=тоо; у-з=109; Ш) ;х-гоо 
и величина х найдется 1) х=100-—у; П) 
х=400-42, 

мз втораго уравненія х опреаВлить не 
льзя ‚ дЕ же найденныя сго величины 
даюшЪ уравненїе 

хсо 1у= 400-45, или 42- у—300, которое 
соединить надлежин > со вторымЬ уравне- 
ніемЬ , чтобы найти оттуда у и 2 5 а 
виюрос уравненїе было у--: 222100, изЬ 
косго у=100— 5, а и уравненія 45у 
2-;оо получится 785—600 ; ошкуда 
выходип сіє џослБднеє уравнене 
тоо-!2——82-600 ; слБд. 834—700, или = 
д—900 и 2284 ; отсюда получится у 
=100-28=-72 ; Хб 

ОтвБи. Первой имблЬ 64 шалер. ару- 
той 72 и трешей $4 талера, 


г. 620, 
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620. 

Понеже ЕЪ семЬ примВББ БЬ каже 
зомЬ уравненш больше двухЬ неизвбсш- 
ныхЬ чиселЬ не находится , по ррше- 
ніс сго способнВе молеи? учиниться такі: 

Ищи и перваго уравнснія 72—200 
—2^ , которой чрезЬ х опредВлится, и 
сію найденную величину посшавь во вшо- 
ромЬ уравнения мБсто у ; и будеть 200 
25-4-6100 , вычти гос , останется 
100-2х--:5—0 , или 32220-100 ; из 
=0х-300 , слЬд. и х опредВленр такҳе 
врезЬ х ; сію величину поставь в шре- 
тьемЬ уравнения мБсшо х, и бузетЬ 6х 
— 3004-00-100, г одни шоло х со- 
держашся, умноль на 4 


м будешь 25х—16б00—0 ; слбд. х=64 
у=200—128 — 92 
2—384—300 = 84. 


и бот. 
равным образомЬ поступать на- 
длежии > и вЪ шЬхЬ случаяхЬ , когда 
шақихЬ уравнсній много будсп, 
Так 
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ТакЬ воообще 

Бия , Пип ; Шут; 19) 
25-227 или изключикЬ дроби 
1) аи т ; Шу ; Ш) 
--а—ст; ЛУМа-- # =. ВЬ семЬ случаБ 
изЬ первой будетВ х—ай-аи , чшо по- 
ставя мето х во второмр уравнения 
получится абт-афи--у—0т; слВл. у—фт-арт 
драйв сле поставив мБешо у вЬ треть» 
ємЬ уравненіа будешь срп—абсп А-аби--= 
=ей, слбд. 2——‹и-Ыт--арсп-асц у нако- 
нець положивЬ вр четвертомЬ уравнениз 
сію для 5 означенную величину , прои» 
зойдешЬ 
т Ьейп-4-аћоћп -аБсбаА- исп, слБд. будешь 
ап-сіпА-2ейп--абсїи=—ађсіц-|-и, или 
(аса-л)и асп —Ьсап-1-с0п— Оп 

и 4Фсйп—1сап--сіп— дп 


анаа 
2101-00-00) 


ава 


Огосюда найдутся уле провхйе величины 
шакЬ : 
Га ха 


-* 
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хс=л0сйп-асдп--ай 


ип оһсй-е4-4-а1-а) 


анар аа 

„аро ардаа парод -ама А-а) 
а1—{ ай1—4 

Фарсіп-ађсп-- еп еп — р ађсд-ађсА-іс-0) 
аа афа 

р ее сат) сіт п п(арса-са4- 0-0. 

790 #21 
б22. 


Вопросћ. Олин капитанЪ имБеп® 
$ готы саллам ; первая соскпоии изб 
ЧИейца овЬ ‚ другая изр Ш'вабовЬ, а 
трошея изЬ СаксонновЬ ; С сими намВ- 
рен” онь осилить горо , и вр нагрз- 
=:дсніе га шо обіщаетьЬ имЬ дать 90 
лалеры,. кошорые онЬ между има 
так разаБлашь намбренЬ ; 


Каждой саллатЬ из пой роты › 
которая осаду начнет, полузитЬ г 
талерь , а остальные деньги саздБлать 
между прошчими поровну. Но к семь 
случаБ нашлось , чшо естьли бы Швей- 
Вары осаду налали, шобЬ каждой изЬ 

обфиҳЬ 
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обБахЬ другихЬ роп получилЬ 1 талера. 
Когда же бы осаду начали Швабы, пюбЬ 
каждой изЬ прошчихЬ получилЬ } талсра; 
и наконец стели бы Саксонцьо ной 
штурмЬ начали у тобЬ каждой салдаш|Ь 
изЬ протчихЬ двухЬ рошЪ получалЬ 5 
талера , спрашивается Сколько было 
салдашЬ ЕБ каждой ро з 

Положи что число ШвейцаровЬ было 
х, ШвабовЬ у , а СаксонцовЬ 2 
ПотомЬ положи сумму всБхЬ ха 
=/, ибо напередЬ видБть можно , что 
єсо суммою выкладка облегчится. Когда 
осаду начнушр дБлашь Швейцары , ко- 
ихЬ число х, то число обБихЬ осталь- 
ныхЬ 2/5 , и когда каждой из пер- 
выхЬ возмешЬ а талерЬ , сіл напротивЬ 
того # шалер. › шо будеш х 4-:/—;х 
= 90р, или 14-17902. 

РавнымЪ образомЬ , когда осаду нач- 
нуп Швабы ‚ то будешь у--:/-17 
= 901, или у 43/90»; когаа же оса- 
ждать сшанупЬ Саксонцы › шо будешь 

г5 2+ 


! 
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ан: И: — оо: или 1-57: 901 , 
из с штрехЬ уравненій каждую букву 
х,у, 5, опредВлить можно, | 
ибо и# перваго получится х == 1802 —# 

из втораго — = – - 27 2 2703 $ 
мё шрешьяго — - - 32 = 3604 —% 
напиши ихЬтпеперь другЬ под аругомЬ ,сы- 
скавЬ наперед величины бх, 6у, 55 
шакЬ бх— 10812 —6$ 
бу = 8109 — 31 
бя = 7208 —25 


А 
сложи вмЬспіБ будешь 65 — 26129 - 115, 
или 1772226129, откуда $ = 1537, 0 
показываеЪ сумму веБхЬ людей вЬ 3хЬ 
рошахЬ находящихся. 
Отсюда найдутся 
х = 1802 — 1537 = 265 
ву 2703 — 1537 ==1206 и у=583 
32= 3604 — 1537 =2067 из-- 689. 
ӨшёрщЬ. БЪ роп ШвейцароқЬ было 265 
; мела- 
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челоЕВКЬ, БЬ рошВ ШвабовЪ 583, а вЬ 
рот СаксонцовЬ было 689 человБкЕ, 


Ма ла Мол оу Чол ом Мо Мо ом Ма > “аА, Мо Мер, аъ ма О < < > ал 


г.2.4В.4 У. 


О ръшеніїи чистых квадратных 
уразкецій, 


623. 
Куадратное уравнене называется , вЬ 
кошоромЬ квадрашЬ или вторая степень 
нсизеБсшнато количества находишся , и 
сверьхЬ того никакой вышшей сиепени 
нЬшЬ ; ибо есшьли бы вЪ том же ура- 
внсній находилась и третья степень не- 
изнБстнаго числа ‚ шо бы оно ужс над- 
лежало кЪ кубичному уравнено , кошо- 
раго рбшеніс особливыхЬ правилЬ шре- 
буетЪ, . 

621. 

БЬ квадрашномЬ уравнеши шри 
вещи примфчашь надлежитЬ : вопервыхЪ 
шакіє члены, БЬ которыхЬ неизвБалнаго 
числа ни , или кошорыс изЬ изЕБст- 


ныхЬ только количеств состоя. 
$ Во 
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Во впорыхЬ и члены , НЬ которых 
неизвбсшное число первой сшепени нахо- 
дишся, 

и 8 шретьихь пф члены , вЪ ко» 
шорыхЬ созерхишся квадраш неизеБеш- 
наго количеспва. 


ТакЬ когда х озпачаешЬ неизьЁст“ 
ное число, а буквы а, В.с,4 предстпавля- 
тоть извРапныя , 100 члены перваго ро“ 
да имБюшЬ форму а, втораго рода Бх, 
и 1третьяго рода члены имбюшЪ фофму- 
лу х. 


ое 


25. 

Выше сего показлно было, что два 
или больше члена одного роду могул 
сосдинены быпь вЪ олинЪ, или почесть- 
ся за одинр члеыЬ ; пакь формула ахх 
=Рхх-нскх можешЬ почтена быть за 
оданЬ член , и представляется (2-Р) 
хх, потому чаю аЬ 4-е вЬ самомь - 
ЛЬ извбешное число означает. 

Когда таюе члены находиться бу- 
ЗУШЬ по обфимЬ спюронамЬ знака =, 
шю видбли мы какф они на одну сшоро- 


ау 


|. 
р и ихь ръШЕНІИ. 61 


| ву переносятся и БЪ один членЪ со- 
| сдиняюшеяь 
Так когда случишся уравненієе 2лх 
—3х4-40=$хх-8л--1г, 
шо вычши сперва 2х1, и получится ~ 3х 
422305 -87-|-11, 
придай 8х и будеш 514-4 301-11, 
вычши 11 осшанепся 3х5 5 $1—7 


626. 

Можно также всБ члены перенесть 
на одну сторону знака =, шакр что на 
другой сторонБ останется о ; при чемЬ 
прамБзать надлежишЬ , что когда члены 
сЬ одной стороны знака —,‚ на другую 
персносяшся > по знаки ихЬ перемрнять 
надлсжипр, 

ТакЬ прежнее уравнсніе получит 
такой видЬ 3х5 -5х--7=0; вообще 
каждое квадрашное уравненїе вЬ сей фор- 
мулЬ заключаться будеп какЪ: ахх бс 
-Нс=о, г энакЬ +5 плюсЬ м минусЬ 
изЪавляюшся , дабы чрез то показать» 

что 


! 
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что сїй члены могушЬ быть иногда по“ 
ложишельные , а иногда ошрицательные, 


боя. 

Какой бы видЬ СЪ начала ни имВло 
квадратное уравненге, по всегда можно его 
припесть вЬ формулу , которая имВешь 
только $ члена; шакЬ когда бы кшо Ф 
начала дошелЬ до сего уравнен!я „ как 


Саа Г по с всего надле“ 
таай ББ? Ч крах ы 


жит изЪ него изключить дробь, и для то“ 
го умноль насх + и получится ах 4-0 
вехх-не(х +еах а 
А ь ^^ › по сему умнодъ еще 
ва дх--Р и будешь 
аха ох аба 17-—сехх--оја-у-ейх-ЈЙ. 
С єсть квадрашное уравнене и можепр 
быть приведено вЫ слбдующїе три члена, 
сжели они ае перенесутся на одну сто- 
рону и напишутся дру под другом 
впакЬ : о=4рхх 4- Бех -4- БР 
=сехх + арх — ја 
— с/х 
—@х | 
или 
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или что бы еще ясняс представить, то 
напиши о – (02—66) хх-Н (фе 0р 
=) х4-2Ь-Ја. 
628 

Такое квадратное ‘уравнене , эВ 
которомЬ всБхь трехь родовЬ члены 
находятся , называсися полное квадрат- 
нос уравненїс , и рбшеше его болыпимЬ 
шрудностямЬЪ подвержено; для сей приш- 
чины станем мы сперва разсматривать 
шакя уравненїя , вЬ коихЬ одного изЬ 
сихЬ трехЬ членов не достает. Правда 
ежели вЪ уравненїи не будетЬ члена хх, 
то его не можно причссть кЬ квалрат- 
ному уравненйо , но КЬ уравненїямЬ 
перваго рола , или сжсли бы не было вЬ 
немЬ члена иэЪ изврстныхьЬ количесшвЬ 
состоящаго , то оно было бы ахх Вх 
= о, которос раздБлизЬ на х выдешЬ ах 
==Р=о, которое опять принадлсљишЬ 
Ь роду простыхЬ уравненій, 

629. 
Но когда 8 уравненіи не лостасшЬ 


средняго члена ,„ содержащаго первую 
спе 
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степень х, то оно имРешЬ вид ахх е 
с=0 или ахх с, какей бы знакЬ при г 
ни былЬ -|- или —, шакое уравненїе на- 
зывается чистое квадратноє уравненю , 
для того что рБшеніс его никакой труд 
ности не имБешЬ ; ибо раз. Бли его 
только на @, то получится =. и 
взяв С обБахЬ спюронЪ квадратные 
корни будешь х=У&, чрезЬ чаю ура 
внене разршишся. 


630. 
ЗАБсь надлежит разсмотрБиь кри 
случая: 
с 
1. Когда = будет квадратное число, 
коего корень йспвителіно изЪявипь 
можно ‚ и величина х опредВлится 
тогда раціональнымЬ числомЬ „ какос 
бы оно ни было, цБлое или ломаное. 
ТакЬ 0 уравненія хх =144 полу- 
чится 2—12, а изр хх = 2 будепі | 


== 
а. 
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с 
2, Ежели 2 будсшЬ нс квадрашное число 
то тогда довольствоваться должно 
кореннымЬ закономЪ У. 


ТакЬ когда хх—12, то булешЬ 2=У12, 
коего величину можно опредВлипь при- 
ближенемь , какЬ уже выше сего по- 
казано было. 


г Р 
з Ежели, будсшЬ отрицательное число, 


то величина х будетЪ совеБмЬ невоз- 
моҳная или мнимая , и показываешЪ, 
что вопросЬ, приведшей насЬ кЪ сему 


уравненію, самЬ по себЪ не возможен, 


631. 

Прежде нежели мы далВе пойдемЬ 
надлежит примЫтишь , что как скоро 
изЬ какого нибудь числа квадратной ко- 
рень извлекать должно будетЪ, то всегда 
имбешЬ оной двоякое знаменованїе , по 
сстпь, какЬ положительное, тлак и от рица- 
ттельное, какЬ уле прежде упомянушо было. 

Толь И. 4 ТакЬ 

\ 
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ТакЬ ежели дойдет до уравненїя 21 
—49 ‚ шо величина х будешЬ не толь- 
ко 4-7 , но шакже и —7 ; и для шого 
оная вссгда означастся х—--7 , отку- 
Ја явствуетЬ , что веВ сш вопросы 
мубюшЬ двоякос рбшсніс $ но во мно’ 
гих случаяхЬ ‚ гдБ напр. спраншваетея 
о нБкосмЬ числб людей ‚ отрипашель 
мая всличина мбсша уже не имбетЬ, 


632. 

РавнымЬ образомЬ и #Ъ прежнем? 
случа5 , гд только не досшасиЪ од- 
нихЬ извботныхЬ ҹиселЬ , ҝакЬ ахл Рх 
х всегда двоякое имБетЬ знамёнован!е у 
не смотря на то что одно шолько ос 
шасшся, ежели уравнсніс на х раздБлите 
ся. Ибо ежели будешЪ уравненїс лл=3 
РАВ такос х сыскать надлежин ; чтоб 
хх равенЬ былЬ 3х; то учинишся сїс п0° 
лољизЬ х—3 , копюрал величина выхо 
дитЬ ежели данное уравнеше раэдђ- 
лится на х. Но сверьхЬ сего вопроёВ 
рбшишса также , когда положишь х0 › 
ибо шогда будешь ххсо и 35=0. Вооб- 


це 
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ще при веБхЬ квадратныхЬ уравнепїяхЬ 
примВчать надлежит , что они всегда 
ммБюпф два рбшенїя , напротив што- 
го простыя не больше одного. 
ИЗЪясвамЬ пеперь сїй чистыя квад- 
рашныя уравнения н5сколькими примбрами. 


633. 
Вопрос. Сыскать такое число , 
котораго половина умноженняя на ; сго 
самаго, вЬ произвсденїи дасир 24* 


Пусть будеш се число = х. ШО 
произведенте х на зх должно дашь 24 в 
слБдовашельно будетЬ их 2224. 

Умножь на б выдетЬ хх 144, ш 
извлекши квадратной корень получится 
х—- 1:2; ибо ежели х =-- 12, по НУ 
=б и іх 4, коихЬ произведеніє == 24. 
РавнымЬ образомЬ когда х =——12 , ШО 
402—6 и {х 2—4, си чиселЬ произ- 
веденіе будсиф также -- 24. 


д2 634 
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634- 

Вопрос. Ищется число , КЬ ко- 
торому есгавли приложишся 5 и шо же 
число изЬ него вычтется, то сумма пер. 
вая умноженная на сїю разность произ’ 
всдетф 96. 

Пусть будеш оное число 7; по 
х--5 умноженное на х—5$ ЕЬ произве 
ден должно дашь 96, по чему уравне- 
ве будешь 2^—25 —96. 

‘ Придай 25, шо будешЬ = тат, 
извлеки кваарашн. корень, выдешф х— 1 т, 
ибо х $216, их —5—6 и 6,16 — 96, 


635. 

ВопросЬ. Сыскать число , которое 
когда придастся КЬ 10, и попомЬ иф 
10 вычтется › Сумма бы умноженная на 
разность произвела число ѕ1ё ‘ 

Искомое число положи х, по 10 
-Нх на 10 —х умноженное должно Б 
произведенм дать 51; по чему уравнен® 
будешь оо —лх =51, придай хх и вы 

чи 
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чти 51, то выдетр хх — 49, и извлек- 
ши квадрашной корень найдется х == 7. 


636. 

Вопроё. Трое имботЪ у себя 
деньги , сколько разЬ первой имБеп т 
талеров, столько раз имђетЬ другой 
3 палера, и сколько раз другой имБещь 
17 талеровЬ , столько разЬ шрешей 5 
палеровЬ ; а когда я сумму зенегЬ пер- 
ваго , на сумму втораго, сумму денегЬ 
ъшораго на сумму т, сільяго, и наконец 
сумму денегЬ и шретвяго на сумму пер- 
ваго помножу , и потомЬ всБ см три 
прсизведенїя сложу вЬ одну сумму ‚ вЬ 
суммб выдешф 3830; , спрашивается 
сколько у каждаго изЬ нихЬ денсгЬ было $ 


Положи, что у перваго было х та- 
леровЬ › И когда сказано ; чшо сколько 
разЪ первой имфешЬ 7 талеровЬ, столько 
разЬ другой 3 шалера , то сіє значишЬ 
тоже , чипо деньги перваго к денгамЬ 
вшораго содержапся какЬ 7:3, и такЬ 
положи 7:3 —ж КЬ деньгамЬ другаго %; 

4; пошомЬ 
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пошомЬ деньги втораго КЬ деныгамь 
трешьяго какЬ 17:5, що будешЬ 17:5 
= 38) 


Л ~: 150 
= кЬ деныамЬ трешьяго +=. 


Теперь умножь деньги перваго х, 94 
Сумму дснегЬ вшораго 2, вЬ произведе“ 
Мін будсшЬ 222, Пошюм дсныи виюраго 
3 умножь на деньги апрапьяго 222 вр 
произведении 22°, наконецЪ деньги шреть- 
яго их умножь на деньги перваго х вы 
деШЬ 5хх. Сім три произведенїя зх/ 
чебхх-і- 05е приведенные КЬ одному 
знамснашелю, дадутЬ #705, что должно 
быть равно числу 3830". 

Чего ради положивЬ лд = 38302, 
Умножь на 3 и выдешЬ = хар 1492, 
Умножь еше на 833 15215 — 9572836, 
разаВли на 121,выдспЬ ххэ»: 


извлеки квадратной корень и будешь 0% 
кБ разёБливЬ числителя й су 
Ната, выдешр д или хс—70:, м сдВдь 
бх —34 алх 10. ; 


Отбой» 


И ИХЬ РЫШЕНГИ 7: 


ОтЕБиф первой имВешЬ 79; талера , 
второй 34, третей 10 шалероБЪ. 

Примбчане. Сію выкладку можно 346- 
Лать еще легче , разрбшивЬ находящїяся 
ББ оной числа на ихЬ множителей, и 
замБпивЬ особенно ихр квадраты. ТакЬ 
507=3.169, г4Б 169 есть квадрашЬ 13; 
попомЬ 833 =9 119, ат19== 9.19 слЬд. 
833 = 49.17. Но найдено 29 хх— 3830}, 
то умножь на з и выде = 8511492; 
се число разрБиия на множишелей , изЬ 
коихЬ первой 4. тотчасЪ найдется, такЬ 
чшо 11492 — 4.2873, число 2873 можно 
раздБлить сще на 17 и будеш 2873 
= 17.169; по чему уравненіе наше полу- 
чипЬ видЬ 9х —4.17.169, которое 
раздВливЬ на 169 выдетЬ .°,02 4.17, и 
пошомЬ умноживЬ на 17.49 и раздБливЬ 


е ГД всБ мно- 


на 9 выде хх, 
жители суть квадрашныя числа, и корень 
ихЬ будеш 0271777 1°, шо же чшо и 


прежде, р 


А 4 637. 
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ВопросЪ. НЁсколько купцов вмбсшВ 
наняли фактора и послали его БЬ Ане 
лорфЬ шорговашь , КЬ чему каждой поло" 
жилЬ вЬ то разЪ больше тпалеровЬ , нё 
жели сколько ихЬ вЬ компанш было; 08% 
кимЬ образомЬ отправленной факторћ 
получилЬ барыша на тоо шалеровб ЕВ 
вос больше числа людей компанйо СО. 
СшавляющихЬ ; ежели же г. всего вый 
Грыша умножишь на 2$, ша ЕЪ произ 
веденм выдешЬ число купцовћ , спраши® 
васпся сколько ихЬ всЁхЪ было ё 


Положи число купцов было а 
Когда каждой положилЬ вЬ компанцо гол» | 
шо весь капишалЬ был тохх талеров 
ФакторЬ выигрывает на 100 шалерові 
2х шалера , слбдовательно на весь ка- 
питалЬ тохх выигралЬ онЪ 1х", и сопая | 
часть сего выигрыша, шо есшь «аЗ ум” 
ноденная на 2}, то есть на ® в про” 
изведенм дасшЬ 5х’ или зал” число | 
равное числу купцов х, я 
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И та уравнеше будет я’ х 
или 005575, что кажется бышь кубич- 
ное уравненіе ; но послику сго раздВ- 
лишь можно на х, то выдешЬ изЬ него 


се квадратное хх 2222$ их — 15. 


ОшЕБщЪ. Число веБхЬ купцовЬ было 
1$ и каждой положилЬ 150 шалеровЬ. 


РРР 
гл.4В.4 М. 


О рфшевіи смЬшеншыхЪ квадраш- 
ныхЪ уравнений, 


638. 

Смпенное квалрашное уравненіє назы- 
вается ‚ ЕЬ кошоромЬ находятся члены 
шрехЬ родовЬ : первое таке , которые 
содержат вЬ себБ квадрат непзвђст- 
наго количества , какЬ ахх : второе › 
шакїе БЬ которыхЬ неизвБошное первой 
сшспени находишся , какЬ ёх: и напослВ- 
докЬ шакіє , кои составлены из извбст- 
ныхЬ чисел. Е хели два или больше чле- 
на одного роду соединяшся #Ь одан , 

45 Е 
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и перенесутся на одну сторону знака =, 
то форма такого уравнеыя будешЬ ахх. 
ЗЕ Вх оо 


Каким образом изЪ шакихЬ уравне* 
н величина 2 находится › ВЬ сей гла 
изБаснено быть должно › и кЬ чему имБ» 
ЄмЬ мы два способа, 


630. 

Такое уравненіс помощю ления 
можно разпорядить пак, что первой 
его членЬ состоять будешь только из 
квадраша неизвбсшнаго количества хх, 
второй член оставь на той же сторо" 
ЫБ, гдБ и лл, а извБошное число персне- 
<и на другую сторону , отчего фор: 
мула наша перемБнишся КЪ спо ах рх 
= 9,146 рид означаюшьф изЕЁстиыя 
как положительныял , так и ошрица- 
тельныя числа. Тсиерь дБло сосшоишр 
5Ь шомЬ , чтоб сыскать величину х; 
346сь прежде всего прамбчать надлежишЪ, 
“ПО сошьли бы хх +. Р х быль точной 
квадрашь , пө и рБшенк бы не имБло 

ні 
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ни малой трудности, ибо шогдабф ничего 
больще не шребовалось, как только < 
обБихЬ сшоронр взашь квадрашныє корни. 


640, 

Но видно что хх--рх не пючной 
квадрашЬ ; ибо прежде сего вили мы , 
что ежели корень состоишЬ изЬ двухЬ 
членов , как х-л, шо квадрапћ его 
будешь имБщь 3 часши, то есть сверьФ 
квадратовЪ каждой части еще двойное 
произведенїс обБихЬ частей , шакЪ что 
квадрашЬ изЬ х-ри будешЬ хх-нолх-ниа; 
когда љс мы на одной сшоронћ имБемЬ 
хх4-рх, шо хх почесться можешь как 
квадрашЬ первой части корня, а рх двой- 
ное произведеняе первой части х на ыпо- 
рую „^слБдов. другая часть должна быть 
1р, как и вЬ самомЬ ДБлБ квадрат изЬ 
2--1р находинся хх--рх+- р". 


б4т. 

Поелику хх-нрх-Е 10° есть АБйстви- 
япельной квадрапіБ , коего корень х-1-:р 
вю вЬ нашемЬ уравнены ха-1-рх9 при- 

бавимЬ 
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бавимЬ мы июлько СЪ обВахЪ стороны 
Р . и получится тх-рх-4-:рр.рр--9, 
гБ на одной сторонВ сшошиь дБисини 
тпсльной квадрат з а на другой только 
изнБспныя числа: и такЬ ежели мы Ф 
обБихЬ сшоронЪ возмемЬ квадратные коре 
ни у шо получится д-р рт Зр'-+ 4), вые 


чти теперь :р, и будетЬл=—р-У(17р--0; | 


а послику каждой квазратной корень мо- 


жетЬ быть какЬ положительной ‚ шакЬ | 


и отрицательной , шого ради для х най“ 
дутся дЕБ величины содержащїяся вЪ фор" 
мул ру 0). 


642. 


ЕЬ сей формул содержится прави 
ло , по которому квадратныя тй 
вненіп рбшатся , и что бы не всегда 
нужно было повторять прежнее ФЪнспвіс, 
по ДОВОЛЬНО ОДНО ШОЛЬКО содержаве сей 
Формулы имЁть вЬ памяти ; а уравненіс 
можно разпорядить такЬ , что на одной 
его сторонБ находиться будетЬ шолько 
Хх, чего Рада прежнее Уравненїс будешь 

ымбшь 


и ихь рЫШЕНИИ, 77 


имВть такой видЬ ххс=—рх--ф у изЬ ко- 
его величина х означишся шак й=— 


+ И р-о. 


64.3. 
Отсюда выводится общее правило 
для разрбшенія уравненія хх=-рх-- 9. 


А имянно, здбсь видно что не изкВ- 
сшное число х равно будеть половин 
числа , кошорымЬ х помножено на дру- 
гой сторонЬ и сверьхЬ того еще -- или 
— квадратной корень иғЬ квадрата числа 
теперь обявленнаго, и изЬ простаго чие 
сла шрешей членЬ уравненія составляю- 
щаго. 


ТакЬ когдабЬ случилесь уравненїе хх 
==бх-67 шобЬ было х—3 + У(9--7) 
2234-4 } слбд. обЬ величины х будушЬ 
1) х=7 ; Ш) х=-1. 


А когда уравнеше будет хх==10х— 
9, шо х2=5 + У (259) =5-Е4ьи два 
Знаменованїя х сушь #=9 и д=1. 


644 
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644 
КЪ лучшему уразум6нйо сего пра- 

вила можно различать слБлуюцие случай: 
1) когда р будеш чстное число Ш) ко- 
гла р нс чешное : Ш) когда р ломанноё 
Њисло; Я 

Пусть будеть 1) р четное число, 
й уравненте: шакое хх—2рх--49 , то 6у- 
зеп х=р-+ У (р-+-9). И) ежели р не чеше 
нос число и уравнене такое хр 4 
откуда х==;р-- (10-4) и когаа 
4-92 +1 , и из анаменателя 4 мод” 
мо извлечь корень квадрашной , шо 6у- 
дешЬ : 

хр раа, 


бае. 

Ежели же Ш) р бужиЪ дробь › то 
рёшене учинится так • пусть буде 
квадрашное уравненіс ахх Рх --с, или 2х 
ср обЪявленному правилу х 
О или Хы) и д 


93 55 Р 
== У (1-2). ибо когда ъ еве 
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и знаменатель квадратное число ‚, по х 


Рина 
Ед 
20 е5 


6:6. 
Другой путь, которой наёЪ ведешь 
К сему же рБшентю, состоит 8 том, 
что бы шакое смФшенное квадратно 
уравнеше как хх2=рх--ф , преобразить 
вЬ аругое чистое ; что заБлается гведя 
ВЬ выкладку мВсшо неизиВстнаго числе 
х аругое у ‚ такЬ чпобЪ х=-у-Р!р 5 
ибо когда найдешь у ; то изЬ него по- 
учится и величина х. 


ТакЬ сжели у4-:р поставишь мБето 
& ‚ шо будеть хх = 3у-+ру--1рр п рх 
=: и по сему уравнеме будетЪ 
ду + ру рра=руА-:рр+4, вычииа зАБсь сперва 
р, и будешЬ уу-- {р=:рр-+4, вычти еще 
50р. останется 33 —:рр--4 › и сіе есть 
чистое уравнене , ошкуда у=У(4р-+9 


Но понеже хур, по х 0 
= "(1 4р--9); чшо уже и прежде Найдено 


было, И шакЬ эдбсь болБе ничего не 
осшасшся 
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осшаештся , какЬ шолько сїе правило аз. 
яснипь примбрами. 


647. 
Вопрос. Найти два числа, из ко“ 

мхЬ одно другое превышаеш б шью , 
произведене же шхЬ равно 91 * 

Пусть будешь меншсе число х , 0 
болыпее 
х--б , и произведенїе ихЬ хх--бх—91, 
вычти бх, и выдетф хх=-бх-- 91, 


НИ 


и ао правилу показанному х=—3 +7 
(04-01) —— 3 Е то; слђд. у, или и 1$. 
Ош:п. Сей вопросЬ имђепЪ два ри 
нія, по первому находится меншее чи" 
сло х—=7 , а большее х-Нб = 13. По 
второму меншее число &——13, а боли 
шее х--6=2—7. 
648. 
ВопроеЪ. Найти число , изЪ квадра” 


ша коего ежели вычшу о, остатокЪ пм 
же бы превышалЬ тоо, ЧВМЬ искомое чи” 
сло не досшасшЬ до 23 ? 


Искомое 


арр 


т л 
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4Лскомос число пусть будешь х, по 
хт 9 превышаепЪ 100 числомЬ хх 109, 
и искомое число до 23 не досшаеп чи- 
сломЬ 23-х у откуда происходишЬ ура- 
внене хи-109=23—х 


придай то9 , будетр хх2——4-1-132 , и 
по правилу данному дис 132) 
=-:У—ЬЬ Е слВд. хи или 
х 12. 


ОтвБтЬ. Ежели требуется отшвфтЬ 
положительной , то искомое число —1т, 
коего қвадрашЬ ‘уменыпенной 9 тью даешЬ 
112, что превышаешЬ тоо 12 ПЬЮ , 
м найденное число 11 столько же не до- 
стаепі до 23- 

6:9. 

Вопрос. Найти число , котораго 
если зи з между собою умножашся , и 
кЬ произведенио придасшся $ искомаго 
числа, шобЬ вышло 30 ? 


Пусть будсиф сіе число х, шо 
ноженная на ; его даешЪ ; хх, КЬ чему 
Тож Ц. Е прило- 
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приложив їх цолучанюя : хх: ху 
чшо должно бышь—3о, 

умножь на б получится хх $: 39 = 180 
или лх—-Зх--18о , ошкуда найдешся 
ХЕАИО- 180) =” 

сд. 62212, или х=-15 


бѕс. | 
ВопросЬ. Найти два числа , вЬ у 
воснной пропорціи , кошхЬ сумму скелі | 
сложишь СЬ ихЬ произведенемЬ , тоф 
вышло 90 * 

Искомое число положа х, большее бу“ 
дешЬ 2х, произведене ихЬ 2хх, кЬ сем 
прилоҳи сумму 3х, выдстЬ 00. 

СлБдовательно 2х} 35—90, вычий | 
зх. останется эхх—-3х-4-90 , раздВлй | 
на 2 , будешЬ хх = 1% 4- 45, 
откуда х2=—: 4 У(5- 45) =-1. 
По сему х будешь или б, или 9 


б;т. | 
Вопрос. НЬкшо купилЬ лошадь 38 
не извбалное число шалеровЬ , а прода | 
с 
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стЬ сс опять за 119 талероЪ, при чемЬ 
получаешь на 100 шалеровЬ столько 
выигрыша , чего вся лошадь сиюила , 
спрашивается, сколько онЬ за нее далЬ 2 
Положи что лошадь ему споила х 
талер. ‚ и понеже онЬ на нее выигралЬ 
х процентов , шо положи чшо на 190 
шалсровЬ выигрывает онр х , сколько 
на х барыша получится ? ОшвбшЬ =; 
и когда онЬ барыша получиль 2 , а за- 
платил самЪ х шалер., то долженЬ онь 
взять за нее х-|-7% , и по шому будешь 
х — 9, 
вычти 2, и будеш * =—-х--119, 
‘умножь на 100, получится , хх=-—тоох 
= 11900, 
ошкуда х=—50 -- "(2500 -{- 11909)=-59 
-ЕУ14400— 50-Е 120% 
ОтЕвБшЪ. Лошадь стоила ему 70 
талеров , и поелику онЬ выигралЬ на 
оныс уо процентов , слБд. барышь его 
бужиф 49 талеров. По чему дол- 
жень онр ее продать за 70-149 , шо 
есть за 119 шалеровЪ. 
Е 2 652 
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652. 

ВопроёЪ. НБкто покупаспф ссбВ) 
сколько суконь , одно за 2 талера , 
аругос за 4 талер. трепїе за б талер 
увеличивая всегда двумя тталерами ину 
каждаго слБдующаго сукна , а за всЬ сук- 
на заплатилЬ онф 110 талероЕЪ, спрапи- 
вается сколько веБхЬ суконЬ было ? 


Пусть число суконБ было х, = 
сколько онЬ заплатилЬ за каждое , пока 
жешЬ слБдующес предснавлене: 


За 2,3, 45-х 

плаши 2, 4,6, 8, 10,1) 2-2=2% 
И что бы найти цБну веБхЬ суконь 
то должно ариемстичсскую прогрессію 2, 
4, 6, 8, хо — - 24 сосшоящую из х чле- 
новЬ сложить БЫ одну сумму „ чего рат 
им по вышеобЬявленному правилу слодя | 
первой членЪ <Ь послБднимЪ , и буде 
2х--2 , сумму умнохь на число чле 
новЬ 2, вР произведенїи 2хх -- 2х произ 
июдшую двойную сумму прогрессм раз" 
и На 2, и получишся искомая сумма 
про 
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прогрессїп ххх, которая должна бышь 
равна 110. 

Вычши х , шо будетЬ хх——х + о 
сд и - 14 Ун- 15 или х 
НИЕ Ею. Я 
ОтвБтр. веБхЬ суконЬ куплено было го 
кусков. 

653. 

Вопрос. НВкшо покупаетЬ нБсколько 
суконЬ за 180 талер. › м ежели бы за 
пб же деньги можно было взяшь еще 
шри куска , тлобЬ каждой кусокЬ при- 
шелЬ ему дешевлВ 3 мя талерами , спра- 
шивастся сколько веБхЬ суконЬ онЬ ку- 
пилЬ * 


Е; умножь 
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умножь на х и будешь 802 == 180—321, 
+3 
‘раздБли на 3, выдпЬ бох — бо - 2, 
х3 

Умножь на х--3 ‚ получится бох с 602 

+180 0—31, 
придай хх, будешь хх-|- бох— 180-1575 
вычши бол, выдешЬ хх2= — зх 41-180; 


откуда Х=— 48 180) или-4 2714, 


Отеп. За тво талеров куплено № 
суконЬ , по чему каждое стоило 15 Ш 
леровЪ ; есшли же бы ойЪ ъзялЬ 3 куска 
болыше , то есть х5 за 1$0 шалеровр } 
шобЬ каждое стоило 12 шалеровЪ › по 
«сть шремя меныше , нежели вЬ самом 
ЈБлЬ. 
634. 


Вопрос. Двое положили вЪ тор? 
100 тшалеровЬ , первой оставляешЪ ден- 
ги свои на 3 мбсяца , а аругой пюлько 
на > БЬ компанїи з и каждой из нихр 
взалЬ 99 шалеровЬ вуеш С капина- 


ло! 
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ломЬ и барышемЬ › спрашивается сколь- 
ко каждой изЬ нихЬ положил! ё 


Ежели первой положилЬ х тшалероЕЪ › 
ню другой гоо - х, и когда первой 6е- 
реш 99 талеров , то барышь его 
-=99-х , которой онЬ получилЬ вЬ 3 
мБсяца на капишалЬ х ; другой береп 
шакжс 99 шалеровЬ , и выигрышЬ сво 
299 - 1004-х 2-х—1 , которой онь 
приобрЬлЬ вр 2 мРслба на капиталь 100 
-Х ‚ ва сей ље самой капиталр го-х 
вЬ три мбсяца можно бы получить 2, 
слБд сім выџгрыши капиталамЬ процор- 
шональны, по есть, перваго капитал со- 
дсрашися кЬ сго · вышгрышу , такЬ какЬ 
капита ^Ь вшораго кЬ своему выпгрышу, 
шак. 

х: 199-2100 - { положи 
произведеніїе крайнихЬ м срелникЬ членов 
равными будешЬ 29900 -199х4- хх, 
умножь на 2, будеш зх — зх = 19800 

— зу алхх, 

вычти 2х, остан. лх—3х= 19800 - 3051, 
рридай 3х ———— ХАС - 3952 + 19800; 
Е 4 пр 
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по чему х = - в р. 9 


или оа 8 =. 


ОтёБиф. По сему первой положилЬ 45 
талеров , а другой 55; 45 шью шалсрт 
ми ВБ 3 мБезца выигралЪ первой 54 па 
лера ‚ и слбл. БЬ одинЬ бы мбсяцЬ по- 
ЛучилЬ прибыли 18 талеров. 


Другой Ф 55 шью талсрами Е 2 5" 
сяца получаетЬ прибыли 44 шалера › 
слБд. вЪ одинЬ вы мБсяцЬ досталЬ 22 
шалера , чшо СЪ борыщемЬ перваго ние 
жс сходно ; ибо когда на 45 талер. № 
х мБсяцЬ выигрываешЬ 18 ппалер. , П0 
на 55 вЬ шо же время получишся 22 
шалсра, 

655. 


Вопрос, дБ крестьянки несуп 
на рынок 200 ял , у одной болыш 
нежели у другой ; денеаф же выручаюпр 
поровну. Первая говоришЬ аругой сие“ 
ли бы твои яицы были у меня , шо бы 
выручила я 15 крейцеровЬ , на чшо 407° 
гая ошиБшсшвуешь , а сдсли бы швой 


авур 
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яицы имБла я, тобы я за нихЬ взяла 6} 
крейцера ; спрашиваешся сколько у каж- 
дой было * 


ПоложимЬ что первая имВла х яицЬ , 
то другая 100—0 з чёто ради ежели бы 
первая 120—х продала за 15 крейцеровЬ, 
шо посшавь тройное правило 


нае ВОЙ Н . 
100—х 515 : 2 крейцеровр : по- 
добнымЬ образомЬ надлежит) поступать 
и Б другомЬ случаБ , шо «сть , когда 
другая х яицЬ продать хопла за 6$ 
крейцера , найти можно , сколько она 
за свои 100-—х яицЬ выручила, а имянно; 
2060-29 к 
х:22=100-4: а креицер-; 
ий поелику обБ крестьянки выручили по” 
ровну , то булет у нас уравнене 
16к= 2000—20х, кошорое умножь на зх 
100-х зк — будешь 455х=2000-20% 
100—х 
умножь еще на тоол получится 4515 
= оосооо 400011 2017, 
выч. 20хх останется 25х42200000°4000Х 
Е5 ра 
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раздБло на25 , выдешЬ хх = —1бох- 8000, 
и саБдователено х=—80--" (6400-8000) 
или А 80-12040. 
Отк. У первой было до яць , & 
У другой бо, и каждая изЬ нихЬ выручил 

10 крейцеровЬ. 
655. 

ВопросЪ. Двое продали нБскольо 
локтей бархашу ‚ ыпорой 3 локтя 605 
шс перваго ‚ а выручаюнф вмБспіБ 35 
шалеровЬ ; первой другому говорит › 
Зл твой бархашЬ могЪ бы я взяшь 241 
лра, другой ему ютЕбтспвусий, а ябы 
За швой взял) 12» талера; сирашиваенся 
сколько локшей каждой изЬ нихЬ имБлЬ’ 


Положи чо у перваго было х лок 
пей ‚ шо у аругаго х--3 локша; и ко“ 
Гла бы первой за х-4-3 локтя взялЬ 24 
талера, слбд. свои х локтей продалЬ он? 
за Е шпалера, м когда аругой х локшей 
хочешЬ продать за т>: талера , шо свой 
#5 3 локша продалЬ онћ за 250-395 1 


2х 
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И оба вмбсш выручили они 24% 
+3 
251475235, 
2х 
или 4825-4 255-4-75 — 19% ь 
хз 


или 481х — 45А — 75, 


умножь на х--3 › 4807 45хх--6Сх-2259 
вычши 45 ХХ , Зхл = бох 225, 
или ЖА — 20% — 75; 

откуда х — 10 + У (109— 75} 10-5. 
ОтёБшЬ. Сей вопрос имђешЬ два рЁше- 
нія , по первому первой имбешь 15 
локтей , а другой 13 ; м понеке первой 
18 аршинЬ хопіБлЬ продать за 24 тал. , 
то за свои 15 взялЬ онЬ 20 шалер. дру- 
гой за гб локшей хотБЛЬ взять 12 # тал., 
шо за свои 18 взялЬ онЬ 15 шалер.; и 
оба взяли 35 шал. 


По впюрому рёшенйо первой имб- 
ешЬ $ локтей , а другой 8, первой про- 
далу 
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далЬ бы 8 локшей за 24 шалера , по 
євои $ продалЬ за х5 талер. другой $ 
локтей перваго продалЬ бы за 12: шалер. 
слБа. за свои 8 выручихЬ онЬ 20 шале 
ровЬ, и оба вмёсшВ 35 шалеровЪ. 


оола лаз елле лал а ел лел Ф, А О Ч л ел м о о м > 


глава МП. 


ОбЪ извлечены корней изЪ многоугольны® 
чисел, 


6:7. 
Выше сего уже мы показали, ка 
многоугольныя числа находятся , и чо 
мы амо бокомЪ называли, шо называете 
ся также и корнемЬ. Ежели корни 02 
начашся буквою х, по многоугольный 
числа найдутся слБдуюцуя : 


Зугольное будет ххх 
2 


4‘иии на 
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5 угольнос будетЬ 3-х 
2 


би иМип 


7» ин 


8» „М уу 5-х 
од оМр» ях 5х 
2 
10р иМим 455—3 
и „Йо (и— 2)х2-(п- 4) 
2 


658. 


Помонцию сей формулы не трудно 
для каждаго бока или корня сыскать 
многоуголеное число , сколь бы велико 
число углов ни было ‚ о чсм уже и 
выше сего упомянуто. Есшли же обріт- 
но дано будеш многоугольное число нб- 
сколькихЬ сторонЬ , шо корень его или 
бокЪ находить гораздо труднЁе ; ибо для 
сего шребустся рбшенїе квадрашнаго ура- 

вненія 


. 
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вненїя. По чему матерїл сїя особливаго 
разсмотренїя досшойна. 

НачнемЬ сперва сЬ треугольныхЬ , а 
потомЬ присшупимь и кЬ многоуголь- 
нымЬ числам. 

659. 
Данное шреугольное число пусть 
будетЬ от, сыскать его бокЬ или корень 

Положи искомой корень х , шо 20/- 
жно бышь +--9т , умножь на 2, 
выдешЬ дх--х—182, вычти д’, осшанел- 
Ся хх--х-|- 182 и слБдоват. х—- 
ЖУ тв)! 1З , сла + 
искомой треугольника корень = 13, ПС 
шому чшо трсугольникЬ изЬ 13 =) 


ббо. 


Пусть будет вообще даннос трее 
угольное число а , кошораго корень най 
тп должно. 

Искомой корень пусть будеш = х , 
Юу 22—54, или дх--х—2а › и хх 


2а, откуда ЯРУ 1-24) или ® | 


Зиа) 
= Е 


Отсюда 
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Отсюда получаемЬ мы сїё правило • 
ўмножь данное треугольное число на 8, 
кЬ произведению придай т, изр суммы 
извлеки квадратной корень, и изһ сего 
вычпит единицу ; остаток разаБли на 2, 
частное дасшЫЬ искомой треугольника, 
корень. 

|. ббт. 

Отсюда явспівуеть , что всБ п, е- 
‘угольники имбютЬ се свойство ‚ ШО 
есть; когда они на 8 умножашся и кр 
произведению придасшся 1, ВЬ суммВ все- 
гда выходит квадратное число , какЬ 
ИЗЬ слБаующей таблички видно: 
:6;103515 $521; 28 ; 36 ипр. 


3 утоли. |1; 


В ра а-а | 9525349 815 1215 1605 225; 289 и пр. 


ҮЕстли жс данное треугольное число 
а сего свойства не имбетЬ, шо сісызна- 
чиш , чшо оно не Бйсшвишельное тре- 
угольное число ‚ или что корня его вЬ 
рашональныхЬ числахЬ показашь не льзя. 


662, 
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062. 


По ссму правилу чшо бы сыскать 
корень з угольнаго числа 210 , будет 
6 — 210 , 8а--1= 1681 , коего квадрае 
1пной корень 41 ; Ошсюда видно , чо 
число 2то <ешь АБйствишельное треуголь" 


ное число, коего корень = *—— 20, ! 


Ежели бы число 4 взято было как | 
Зугольное число , коего бы корень най | 
ши должно было, шо оной былЬ бы 
У , слВд. неизвлекомой „ какЬ м Ай 
сивительной изЬ сего корня з угольниф 
найдется слБдующимЬ образом. 


Понеже х = 2% 


663. 


Поелику четыреуголеныя числа 110° 


с самос суть чшо и квадратныя , с/Б- 


тельно ‘не имбютф они ни малой 


трудности ; ибо полоҳивЬ че 


шыреуголь" 
ное число ар и слђд, х 


= үа › по сему 
ква- 
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му квадратные и четыреугольные корни 
одно значашЬ, 
664: 

Приступим шеперь к пятиуголь- 
нымЬ числамЬ. Пусть будет 22 пяши- 
Угольное число , и корень его=х , пю 
должно быть =" —22 или 310—144, 
Или хи 4%, опкуда найдется х= 
А-У 059-2), шо есть: 54У 1-22 
==4 слбд. 4 сопы искомой иншиугольной 
корень числа 22, 

5 665 
Пусть предложен будеш вопрос = 
йаннаго пяпшугольнаго числа а сыскать 
корень? 
Искомой корень положи = , и най- 


СЕ 08щ 


аепся уравненіс 2—2 == а, или зхх—л=24ь 
или хх 4-7, откуда; -Н Убе)» 
то есть х= У) , и вакЬ ежели @ 
будешь ДБиствительной пяшиугольникЬ + 
то 244--1 должно бышь всегда квадрапя 
ное число. 


Тон: Ц. ж Пусть 
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Пусть будешь напр. 330 данной их 
тпиугольникЬ , шо корень его д: 
15. 
== 15. 


666. 
Даннаго. шесіпиугольнаго числа 4 
сыскать его корень $ 
Положи его=х у шо будеиф 2хх-й 
= 4, или хх :л--:а, ошкуда х=;+ И# 
9-14) = + и шакЬ когда а есть 
аБисшвительной шесшиугольникь , 00 | 
За-- х должен быть квадрат. Отсюда 
видио, что вер шестиугольныя числа с0- 
держатся вЬ штреугольчыхЬ , корни а 
ихЬ опмЁннаго свойства. 


Пусть будет напр. бтиугольнсе чї" 
сло 1225 , шо корень сго х— 12 
Е 25 

д % 

669. 


Даннато семиугольнаго мела а | 
найшй его бокЬ или корень ? 

Полохи искомой корень=-х , то 67° 
ДЕТ а, или бдх— даа , ила 
ЕТ, ошкуда аус 
2 
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Нм. И шакЬ всБ семиугольныя 
числа суть шакого состоянїя , что езе- 
ли они на 42 умножашся и кЬ произве“ 
денїю придастся © , сумма всегда дол” 
жна быть квадрашное число, 

Пусть будет напр. семиугольникЬ 
2059, то корень его найдется хи 


по 
229, 


— = 


665. 


Даннаго осьмиугольнаго числа о 
сыскать корень х? 
ВЬ семЬ случа будеш зах—2х—а, 
или хх—пи--", ошкуда х=: (544-9) 
= :-НИ(за-н 1) 

По сему в осьмиугольныя числа имБ- 
юшЬ свойство шакое ‚ что когда они 
умножашся на 3, и кБ произведению при- 
дастся т, сумма всегда бышь должна 
квадратное число. 

Пусть будешь наприм. Зугольное 
число 3816, то корень сго 52111449 
=: 107=36. 


. Ж 2 669. 


| 
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669. 

Наконецф пусть будеш дано № 
угольное число а , сыскать его коренья } 
ВЬ сем случаћ булеп (п—2)хх—(и-4% 

2 | 
=а , или (п=2)хх – (п-4)х=2а , ИМ | 
хх (а-ддх- 8 | 

п—2 п—2 


А А | 
Б ну (еау + =) 


232 3—2)" я 
= ФУ ((-4)--ва(п-2)) | 
202) (ну 
слБдов: х=274- + У(8, (п— 2)а-- т 2) 
207—2) 


Сия формула содержишЪ вЬ себБ об? | 
Щее правило ‚ изЬ данныхЬ чиселЬ нахо- | 
дить веБ возможные многоугольные корно. 

А дабы се изЪяснишь премВромь › 
то пусть дано будетЬ 24 угельное чи" 
сло 3099, и понсжс здбсь о 3909, #224» 


#—2—22 , П-4—20, шо будеийз корен» 
х 204-%220384 4405) — #09716 


+ и 


ГЛАВА 
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колос Мау МАА ое о дд МАА 


гл в.я УШ. 


О извлечены квздратныхЬ корней иф би- 
ном э или дтучленнаго числа, 


б7о. 
Б.„номій 5Ъ АлгебрБ называется число изЬ 
авухЬ частей состоящее , пар коихЬ одна, 
ила обБ коренной знакЬ при себ имБюшьЬ. 
КакЬ 3 4- И5 есмь биномїй , также Уз 
-НУЗ ; притомЬ все равно, какимЬ бы 
знакомЬ см дЕВ части ни соединены бы- 
ли ‚ шо есть: или знахочЬ 4; или — , 
слђд. 3-Иу будеш также блномй назы- 
ваклься, как и 34 7$. 


бл. 

См биномїи особливо для шого при- 
мБчаня достойны , что при разрЕшенім 
квадратныхЬ ‘уравнента шакія формулы 
попадаюшся , сжели рбшеніє не мо 
бышь рацїонально, 

Так когда случишся урависыйе ххсбх 
— 4, шо будеш 5-3-1 У$. Для сей прит= 
Ж 3 чаны 
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чины, шакія формулы весьма часто попа- 

даюшся вЬ АлгебраическихЬ выкладкахЬ , 

и мы уже выше сего показали , каким 

образомЬ обыкновенныя ДБисшвя сложен 

нія , вычитанія , умноженія и дБленя 

СЪ пакими числами дБлаюшся ; а шеперь | 
покажемЬ каким образомЬ изЪ таких 

формулЬ и квадратной корень извлекать 

надлежит , сжсли шакое извлечение учи 

нится можеть ; ЕЬ прошивномЬ случіб 

приставляется кЬ ней еще коренной знак | 
шо есть квадратной корень изЪ з--У2 

есть У(з--72), 

672. 
При семЬ примБчашь надлежип › 
что квадрашы шакиХЬ биномквЬ суш» 


шакже биноміи у вр коихЬ одна часть ра" 
Цїональна. 


Ибо когда ищется квадрашЬ изр 0 
У, то будет? оной (аа 4-6) + 247 
такЬ чшо сжели из формулы (2-0 
22у потребуется опяшь квадрашной к0- 
Рень, то будстЬ оной УБ, которой 03" 
спорно лучше уразумЬщь можно , нежела | 

когдабр 
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коглабф предЬ прежнею формулою еще 
знакЬ У поставился. равным образомЬ 
ежели формулы Уа-- УБ возмешся ква- 
аратЬ ‚ копорой будешЬ (а-+-6) + 2 Маб, 
то обратно изЪ формулы (2-4-2)--2/а 
корень будеть Уа УБ , которая фор- 
мула также простяе , какЬ когда предЬ 
прежнею знакЬ У поставленЬ будешЪ. 


673. 

Чего ради вЬ семь случаВ нужно 
только сыскать каракшерЬ, по которому 
бы всегда узнавать можно было, имрешЬ 
ли пакой квадратной корень мЬсшо или 
нБиЪ На сей конецЪ возмемЬ мы какую 
нибудь легкую формулу и разсмотримЬ, 
можноли из биномїя 5 4-2 У6 симЬ об- 
разомЬ найти квадратной корень, 


Положи что сей корень 22 Ух--Уу у 
косго квааратЬ (2-3) 4-2 У ху и кото 
рой долженЬ быть равенЬ 5--2У6 ; 
слрл. раціональная часть х--у должна 
бышь $ , а неизвлекомая 2У ху2=2У6, 
ошкуда произходитф Ул7=6 „ и взяв 

Ж 4 сЬ 


| 
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«© обБихЬ споронЬ квадраты , будет 
232-6 ; и когда Х+у=5 , шоу=у-х, 
которую всличину положа вЬ уравнены 
47=6, выдешЬ 5х-хх 6 , или 9х5 
-6 слбд. ХИ (=). 


а 


И шпак когда х=3 , по рс=2, ий 


корень квадратной изЪ 54-2у6 будет 
Уз 4-У2. 


674. 
Имя зАБсь сїй два уравнения 1.) +7 
= 5: П.) 47=6 покажем особливой путь, 
какЪ , и оттуда находишь х и у, кошюрой 


состеишЬ вЬ слБдующемЬ : 


Понеле х--7—5 , що возми квадрашы 
ХгЧ-2лу4-3у2—25 , и замБюь, чшо 27 
—2хУ--ур есшь квадрат изЪ ху ; аф 
Уравненїя хх-- 247-Н37—25 вычши 2726 
4 ЖАЫ взятое, или 4724, по получит“ 
ся ах— 24у- фу а, коего корень хвадрате 
ной ү-—ус-1 , м поелику х-|-ус5 , о 
будешь х=3 , 7—2 ; по сему искомой 
корень из 5--2/6 есшь Уз а. 


675. 
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675. 

РазсмотримЬ теперь сей общей 0и, 
номїй а УР. Положа квадратной его 
корснь У х- Уу получзиць уравысніс (ху) 
-Н2Улуа-НИЬ , ТАБ х-ру—а м 2Улу 
==, или 47-Р квадрашЬ изЪ х--у=а 
есть 7х4 25-4-3700 у вычпия изЬ него 
АВ, и будешЬ зх— 2лу 4-јус-аа -Б, 
косго квадратной корень х-у= У(аа—65), 
и понсле х--у—а ‚ шо найлсшся х— 
а и уос 

С.лбдовашельно искомой квадратной 
корень из а 4- УБ будешь У“ 4. 
000—0, 


676, 

Ся формула гораздо связняе , не 
жели как когдабЬ предЪ данным бино- 
міємЬ а-4-УБ поставленЬ был просто 
коренной знакЪ у, то есь. У(а-- У»). 
Но оная облегчишся, ежели нисла а и Ё 
будушЬ такого состоянія ‚ что аа—2 
будстЪ точной квадратЬ ; ибо шогда У 
нозади кореннаго знака У пропадешр. 
Отсюда видно чше шолько вЬ иФхЬ слу- 

Ж5 чаяхЬ 


тоб ОбЪ АЛГЕбрАИЧЕСК. УрАВНЕНТЯХ. 


чаяхЬ изЪ биномя а-}- УВ квадратной ко- 
рень извлечь можно ‚ когда аа—б—06; и 
тогда искомой квадратной корень будет 
У-у 20, когда же аа-Ь нс квадраш- 
ное число , то квадратнаго корня спо» 


собнфс означишь не льзя, какЬ коренным 
внакомЬ У. 
677. 

Отсюда получаемЬ мы правило 
для способныбйтаго оаначенія квадратнага 
корня изЪ биномя а-4-УР. КЬ сему трее 
буешся чтобЬ аа-Ё было квадратное чи“ 
Сло, и елели ОНО сс, ШО искомой КВа- 
дратной корень будеть уу; 
причемЬ еще примбчать надлсжип › 
Е, квадратной корень изЬ а— Ур есть 
У —У 5, ибо ежели сей формулы воз 
мется квадрат , по оной будеш 2—2 
Уа ха поелику с=0а-Ь > шо аа-й 
= › слбд. сей квадрашЪ —0а—272=4 
= — в-УБ. 

658. 


И такЬ когда и биномтя а-—- УЬ 
должно будешь извлечь корень квадрат” 
ной 
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ной , шо вычти квадрат рацїональной 
части аа изЪ квадрата ирраціональной 
Ь , и осташка извлеки корень квадраш- 
ной , которой пусть будешЬ с по сему 
требуемой ‘квадрашной корень —“+9 
уе. 

679- 


Ежели должно будстЪ найши квад- 
раптной корень изЬ 2--У3 , то будешЬ 
а—2 , 2-3 м аа-Ь=-1 , коего корень 
с1 , слбдоват. искомой квадратной ко- 
рень = У:4-У;. 


Пусть будешЬ еще биномй тІ+6У2, 
то вЬ немЬ ати, УР6У2;и 236.2 
=72 и аа-Ь=49 , слБа. с=7 , и ква- 
драшной корень изЪ 11--бУ2 бужшЬ 
У9--У2= 3-2. 


Найти квадрашной корень из 11-2 
Изо : здБеь ат, Урс 2У30 , В= 120 
и 4а-Р—1—с слБд. искомой корснь = 


Уб-~Уѕ. ар 
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68°. 


Се правило имбетЬ также мБето, 
когда вр задачЬ случашся мнимыя или нее 
возможных числа. 


ТакЪ ежели лань будет сей биномій | 
1--4У-3, поа 1, УВ 4-3 ир= 16.-3 
=—43 ‚ аа—6 =4) ; слВл. (7,1) 
искомой квадрашной корень будешь У 
-НУ-З=2-НУ-3. 


Пусть дано будеш еще -'-- 17-3» 
то 42—85, УИ, м 1-35-14 | 
ошқуда аа~ 14-51 ; мех , сл 
искомой квадрашной корень =У;4- + 
ев, или + У-з. 


Сдующей примЁрЬ , кБ кошоро› 
ищется квадратной корень м 2У-1 , 
при\Бзан!я достоинЪ. Цо слику здБсь ра 
ціональн-й части вю находится, шо а20, 
Ур —2У-к и 5—4, а 04-24 
слђа. ‹—=2 ; почему искомой корень 67" 
деть Уз--У-1— аур 5 
ФрашЬ 14-27 -1-12=2у-1, 
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681. 
тели бы надлежало разрбшить ура- 
вненїс шакое , какЪ хха 4 УР, и было 
бы аа Б сс. то всличина х нашлася бы 
ра усо В, чшо во многихЪ слу- 
чалхЬ имбетф немалую пользу. 


Пуешь будет напр. тх2=1'+12 Уз, 
по будеш х 3 4- У8223 4-2 02. 


682. 


Сіс имбешЬ мБето оссбливо при 
разршенїи уравненїй четвертой степе- 
ни, какЬ = захх-Р Ч; ибо когда здрсь 
положишся хх 22у , по д, САБд. дан- 
нос урівненіє перембниются вЬ уу = 24у 
4-4, откуда найдется уа У(а`+4); 
чего ради мБето перваго уравненія бу- 
деть хх 2а 4 У(а'-- 4); откуда надлсе 
жит извлечь еще квадратной корень ; 
понеже здбсь УБ — У ва-- 4) и 2— ва, 
то будет а4—2——4, и ежели —4 6у- 
дешЬ кгадрашЬ, шо есть: сг или “=, 
то можно будеть изЪявишь и корснь. пс- 
чему пусть будешЬ 4—4, или дано 

сіс 


| 
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сіє уравнсыю 4 той сшсисни х*=2ахх-ве, | 
шо величина х из него найдется х = 
зуба) уе), | 
0а аи 
683. 
ИзяснимЬ теперь сіе нБсколькими 
примБрами. 


Сыскать два числа, коихЬ произведен 
равно 105 , а сумма ихЬ квадрашовр 
равна 274 

Положи искомыя числа х и у, 10 
получатся тпотчаеЬ два уравнешя Г) х7 
=105; Ш) 2-57’ =274 ‚из перваго на- 
ходишся у 2272, чпю положи мЬсто, в0 
вшоромЬ уравнены будешЬ хх" 274» 
умноҳь на хх, и будешЬ х- 105—274 
хх, мли хб =274кхЬ—105'; и естьли © 
сравним Ф прежнимЬ уравненемЬ , шо 
будешЬ 24=274, ийа = 137, сс 105» 
слбдов, с—10$ , Откуда найдется 52 
не УЕ 4, сАБловА- 
пельно х равно или 15, или 7, вЬ пер" 
вомЬ случаБ у 7, а вовшоромЬ = 1% 
по чему оба искомыя числа суть 1$ и 7. 

684 
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684. 

ЗаБсь примБчать надлежит , что 
выкладка сія еще легче адђлана быть 
может }; ибо когда ди 20у -ф-рр и хх 
—2л7--уу суть квадраты , припомЪ какЬ 
хуруу, шак и ху изЕБстны ‚ то пос- 
*Бднее надлежитЬ только ‘удвоить , и 
какЬ кЬ первому прилољить , такі изЬ 
него и вычесть , како заБсь видно: 
хх-Буу = 274, приложи сперва 2ху п 
будетЪ хх 257-577-484 их-Ру=22, 
потомЬ вычти 2х7, и будетЬ хх- 2ху 
-Нл = 64 и х-у=8; отсюда будешЬ 
21—30, их 1$; 2.7— 14 и 7—7. По- 
добнымЬ сему образомЬ может разрБ- 
шенЬ быть и ссй общей вопросЪ. Сыскашь 
два числа, коихЬ проивведеніе — 7, и 
сумма ихЬ квадратов — и Ы 


Искомыя числа пусть будутЬ хиу, 
то найдутся два слбдующія уравнения: 
1) ху=ш; Ш) хе = т;2ху = т, 
чего ради придав 2ху выдешЬ х2 2х7 
90У п -4-2т, мх А-у У(и-2т), 
пошомЬ вычши 2х7, и будешЬ хх — 2ху 

4-22 
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Ня —2и, ПО х-у-= Ия-ем), 
опкуду х = Уи ат 4-1 Ия – 2л) 
и ус :0(0-- 2) -1Ия-2м) 


685. 
Пусть предложен будеш еше «й 
вопрос : сыскать два числа, коихЬ про- 


мзвсденїе = 35, и разносшь ква дратов 
ихЬ — 24: 


меньшее, и выде два уравнения, 1) 27 
=35; П) 47—24, и поелику ББ пре 
жнемЬ  случаВ употребленная выгод 
здБсь „феста не имеп, то поступай 
обыкновсннымЬ образомЪ, и найдется и 
перваго урлвнсыя у=, что положив 
во вйоромЬ уравненіп мБсто у дасп хх 


аз 


== — 24», умножь на хх и будет х 
— 1225 = 2455 или д’ — одхх р. 1225- 
Поелику эдбсь послЬдней член имеп! 
знакЬ плюс , по прежняго уравнені? 
здЬсь употребить не льзя , потому чп’ 
6 = 1225, и слЬд. с было бы не во?- 
можно. 


дм 


Положи большее искомое число х , 4 | 
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Для сей пришчины кладешся хх — & 
и выходит 23—24 23-1225 , откуда 
22—124 У(1444-1225) или 2242 4-37, 
слбдов. хх — 12 Е 39 , то сеть хх 49 
мли хх-==—25 ; по первому ЗНаменованїю 
буден х7 и у=5; а по другому х=И 


за5 


25, иус, или УЕ, или =У-49. 


686. 


ВЪ заключеше сей главы прибавим 
сщје сей вопрос : 


Найти два числа ‚ коихЬ сумма , про 
извсдсніс м разность квадрашовЬ равны 
между собою? 

болышее число пусть будеш х, а 
меньшее у, тосш шри Формулы должны 
бытв равны между собою 1) х--7; П)х у 
Пралх-уу; и ежели первая сравняется 
со второю , по будешь х-Ну=ху , от: 
сюда ищи х; ибо у=ху-я=(7-1), 


слВА--хеНу» й хӯ 


>. , и сд. сумма равная произве» 


То № з аснію 
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меншо должна бышь шакже равна разно- 


сти квадратов, и пришомЬ будешЬ хх 


г 
Р —уу-зу-а о јуу +1 


прежней величин = равно ; того 


у—1 
ради булеп 2 ^. = Е , разли 
на уу и сре ЕЛО = асу п. 


в ау: 
семь умножь 1а у — 1, выд 1: = 
7-27 
= 
у-12=—3у4-2 у, сАблов. руу-нт, 
отсюда найдется ус: 1 У(;- 1) 25 


У а-Ну У. 
[= 5} чего ради = 5 


, умножь еще на у-т, будет 


а что бы нб. вывссшь коренной баб 
изЬ знамснашсля , шо умнохь сверьху и 


снизу на Уз-т, и будешЬ ты 238. 


—_34-у$ 
= 


Ошвћшр. 
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ОпЕБыЪ. большее искомое число х 
315 а НИ, ихЬ 


5 


2 
сумма х--7 24-75 , произведеше ху 
=2-Н "У; , и порлику хх = и 


= 78 то разность квадратов 
хк уус -- 05. 
687. 

Послику показанное рБшенїєе НВ- 
сколько трудновато ; то легче можно 
сго здблашь симЬ образом: положи спе- 
рва х-1-у равно разности квадратов хх 
уу, тоесть: х-НУ = 27-77 $ и понеже 
здБсь можно раздВлить на х-ру, потому 
чпю ху = уу = (ху) (5-7), то полу- 
чится 1 = х-у, ошкуда х= 14у, и с^Б- 
довашельно ху — 74-1, их —17=27 
х, что должно бышь еще равно про- 
изведенію ху=—7у-Н7; почему 77 +7 
=2у--+, ошкуза шакЬ какЬ и прежде 
найдется у = 2. =. 


32 688. 
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688. 


Сїе ведетЬ нас еще кЪ схБдующем7 
вопроссу: сыскать два числа, коиҳЬ сумму 
произведеніе и сумма ихЬ квадрашовЬ рав" 
ны между собою ? 


Искомыя числа пусть булуш хи)» 
то слВдуюцуе три формулы равны ме- 
Жду собою , то сеть: 1) х-ну; П) ху; 
ПШ хх -Нуя. 


Ежели первая изЬ нихЪ уравнястся 
со второй , шо есть, полоҳишся х +] 


== ху, шо найдсшся ЕИ их 
5—1 


Батыру. 

—5—:* МПО равно шакже ху, и отсюда 

хх =” и 
4-37 Баят гі-5у, что полок | 

Гарно =. Умноть на (у 1)", и 0у- 

жи уо оуу у-уу, или у*=3 


—327; разли на уу, произойдет ГА 
2237-3 аус 5 9-3) =22673, 


ошсю? 
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отсюда у – 1 = =, 

ІРУ 

умножь сверьху и снизу на г-У-; , ШО 
6-2-3 3-7-3 


будешЬ х=— —^, или х = 


4 
ОтЕБшЬ, Оба искомыя числа будущЬ 
х= БЕ? ав ; сумма ихЪ 
ху с=3, произведеше ху 3; в когда 
33-3 


— 33-3 ЕЗ 
К.у. ес АВА ВЯРНО: Му 
5 Е 2 › по 


будешЬ хх 4-5 С 3. 


689. 

Сіз выкладка не мало облегчиться 
мохешЬ особливымЬ кЪ шому средством, 
чию шакождє и БЬ аругихЬ случаахЬ упо- 
троблять можно; асостоишЬ оно в томЬ„ 
чпобЬ искомыя числа не двумя разными 
буквами, но суммою и разностїю двухЬ 
аругихЬ изЪявлено было. и 

Так ЕЬ первой зада полохи одно 
искомос число р--4, а другое 2-9 › сум- 
ма ихЬ ==2р, произведеше 2—рр-90, а 


ЕА) сумма 


т 
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сумма ыхЬ квадрашобЬ 27-2494; в 
сіи шри части должны быть между собою 
равны. Положи первую равну второй, 
ш.с. 2р ўр - 44, опсюда 99 = {р — 2}. 
Се знаменоваше положи вЬ шретьй 
формулБ мбсто 44, то будеш 4#р-40» 
что уравнивЬ <Ъ первой будешь 2р4) | 
—4р , придай 4р м выде 6р—4]р ра? 
АБли на р, выдешЬ 6=4р слБдов. р=} | 


Опсюда 94 =—* и 9 ==", слВдоь 


искомыя числа будушЬ р 9 = ты 
а „как и прежде 


8—и- 
ро А 5 


ммо че чь чо чл ЧУ поме Ч чо ЧУЧ 
ГА .а В.Я 1х. 
О свойстаВ квадрашныхь уравнений. 
боо. 
Из прежаспоказаннаго видно было, ч10 
каждое, квадрашное уравненіс двояк 
образомЪ рбшиться ‘можешь , кошюрое 
свойство заслуживаспір особливсе прим 
ь чан 


— 
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вае; ибо чре то и вышшихЬ спепе- 
ней уравнсніи не мало облесчаются Чего 
ради разсмошримЬ теперь, для чего ка- 
ёѕдос квадратное уравнене двоякое рБше- 
ніе имБешф ; поелику БЪ семЬ важное 
євойсшво сихЬ уравнен!й заключается, 


бут. 


Хотя уже извбстно , что сіс двой- 
нос рбшеніїє начало свое имБеть ошту- 
да ‚ чо иар кажлаго числа квадратной 
корснь , как положительной , такЬ и 
отрицательной взятЬ быть можешЬ. Но 
послику причины сей при вышшихЬ ура- 
вненіяхЬ употребить не льзя , то не из- 
лишно будешЬ, основан онаго показать , 
еще инымЬ образомЬ , то есть: здБсь 
изряснить надобно, для чего квадратное 
уравненіе , какЪ наприм. хх = 12х —35 
двоякимЬ образомЬ решено бышь можешь, 
или что дла х дЕБ величины опре блены 
быть могуаф, иф коих каждая рбшитЬ 
ванной вопрос. ТакЬ БЬ семь примьрЬ 
“Бото & можно взять как $; шакр и 7; 

84 бо 
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ибо ИБ обоихь случаяхХЬ будешь хх 
= 25-35. 
.б02. 


Для лучшаго изЪяснентя сего осно" 
ваня , перенеси всБ члены уравнысшя на 
Одну сторону , шакЪ чтюбЪ на другой 
сторонћ былЬ о ; почему прежнее урав 
ненїс персмонттся в хх 12х-- 350% 
Причем требуешся найти шолько такое 
число, котоос сстьли посшавишся вм 
сто х, формула 1х - 12х -- 35 была бы 
ДБиствительно равна о, а потомЬ уж 
показалль должно притчину , для чего © 
ЯволкимЬ образом учаниться можеш. 


693. 

Вся сила соспоип? вЪ томЬ , что бы 
показать , эшо формула ху-12х-- 35 
можешь поч сться за произведене иф 
днухЪ множителей ; какЬ`и ДБйсипвитель” 
но формула с’я состоиф из двузЬ | 
множителей (х-5)(х-97); чего ради ко 
гда оная формула долана быть о; и 
зх произведеше (х- $) (х-7) должно быш» 

тпако" 
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пакожде —0; а произведене из сколь- 
кихЬ бы мнокителей оно ни состояло , 
всегда будешЬ о, есшьли только одинЬ 
множитель сто ; ибо сколько бы велико 
произведенїє из протчиҳЬ множишелей 
нибыло › когда оно на о помножишся , 
всегда выдетр в произведени О; кото- 
рую истинну и при вышшихЬ уравнсыіяхЬ 
наблюдашь надобно. 


604. 

Опсюда видно, что произведеню 
(г-5) 2-7) ЕР двухЬ случаяхЬ будешЬ =0: 
первое, когда первой множитель х —5 
будешЬ , и второе, когда второй х-7=0; 
первое учиништся положивЬ 1—5, а ыпо- 
рое положив 077. ИЯЪ сего видна под» 
линная притчина , для чего уравненіє 
хх-12х--35 —0 двумя образами рб- 
шиться можсшЬ , или для х дЕБ величи- 
ны опредлипь можно, кои о6В рЬшатЬ 
уравнене. Оная притчина состоишЬ 
БР шомЬ , что формула их - 125 -|-35 
представлена быть можешЪ, какЪ произве- 
деню изЬ двухЬ множителей, 

35 695. 
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605. 

Се обстоятельство имВетЪ мБепю 
при веБхЬ  квадратныхЬ уравненіяхЬ : 
ибо когда веб члены перенесутся на одну 
сторону , Шо всегда получится такая 
формула, ах ~ ах -4-ё 0, которая рав- 
нымЬ образомЬ почшена быть можеть 
за произведен из двухЬ множителей, 
кои мы изобразимЬ такЬ: (х-р)(х-4) » 
не имБя нужды знать , чшо значашЬ р 
и 9; и когда уравненїе наше требуепћ, 
чтобЬ сіе произведенїе было о, по и 
ъђспно, что сїе двоякимь образомЬ уе 
нено бышь мотеп : псрвос когда х = 
а второе когда х= 9, что значишЬ 
величины , по кошорымЬ уравненіс раї" 


Цспся. 
696. 


ПосмошримЬ какїе сіц множители 
бышь должны , чшо бы ихЬ произведен 
точно нашу формулу хх-ах-рф здБлало» 
Умнохь ихЬ самымЬ ДБломф , и полу“ 
чашса дх-(р--фх-НМ: чшо когда 
формулою хх-ах--Ф тоже бышь ФОлЕНО, 

шо 
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то видно что р--9 должно быть равно 
ам М=Ь, откуда познасм) мы сіс 
знашнос свойство , что гпакого уравне- 
нїя , как их-ах--ВЫ—о ооб величины 
сушь шакого состоянїя , что сумма ихЬ 
равна числу а, а произвеленте в, ПО- 
чему какЪ скоро иззбстна будешь одна 
величина , найдется и другая. 


697. 


КЬ семь случаБ обБ величины х 
воть знакЪ положительной , и БЬ 
у!авнснїи второй членЬ имБлЬ знакЬ - ,. 
а третей --. РазсмотримЬ теперь и шв 
случаи , когда одна или обБ величины х 
знакЬ ошрицательной имђютЬ ; первое 
‘учинишся › когда оба множишеля уравне- 
нія будут такія (х-р)(х-Н9)} , откуда 
нроизходяшЬ для х 28б величины х= р 
ил =-4, и самос уравненїе булеп хх 
++ (4-р)=-М=о ‚ г46 второй членЬ 
знакЬ -- имбеш> ‚ шо есть когда 9 
больше нежели р, ежели жс бы 9 ғюньшс 
было нежели р, шо бы при втором = 

н. 


| 
124 ОбЪ АЛГЕбрАиЧЕСК. УРАВНЕНИЯХ. | 


НБ стоялЬ знакЬ -; шрешей же член 
имБешЬ з4Бсь всегда знакЬ =. 


А когда оба множителя будуть 
(х--р)х--9), шо обЪ величины х бу 
ЗушЬ отрицательныя , ш. с. х= -р, и 
а == - 95 а самое уравнене было бы 2х | 
Р-Н 2)я-Е р4= о, АБ какЬ ето 
рой, такЬ и третей члены знакЬ -- 
ммбюшр. 


658. < 


Отсюда познаем мы состолие 
корней каждаго уравнешя по знака 
вшораго и иретьяго членов. Пусшь 6у* 
етБ уравнене хх---ах---р— 0» 
когда второй и третей члены имбютР 
знак --, шо об величины х будуп 
отрицашельныя ; когда же вшорой член 
знакЬ -, а шрешей -- имВюшЬ, шр об 
величины будушЬ пололительных; а <=” 
ли и третей член булеп имЬшь анак | 
отрецательной , шо одна величина 67“ 
де положительная, а другая. оштрица“ 
цельная „ и всегда вшорой члень ох 

кит 
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жит сумму обошхЬ корней ; а третей 
ихЬ произведен. 
699. 


Теперь нс трудно эдБльшь шакое 
квадратное, ‚Уравнение, которое бы по из- 
волснію нныя величины содержало ; 
спрашивае! напр. тпакое уравнение, гб 
одна величина х былабЬ у , а другая-3: 
заБлай из сего простое уравнеше х—=7 
и —-3, пошомЬ х=9=0 и х-- 320, 
которые сушь множители требуемаго ура- 
внснія , шакЬ чшо самое уравнсніє сошь 
лх-4х—21=0 > Ошкуда по прежнему 
правилу пб же самыя величины для х 
найдутся ; ибо когда хх=—4х--21 , по 
булешЬ х2 У25 ‚ илах2--5 уи 
шакЬ х= 7 илих==—3. 

оо. 

Статься можеш , что обђ величие 
вы х будутЪ равны между собою ; по 
есть , сыщи шакое уравненїс, гдБ обБ 
всличины 2—5 , слЬх оба множителя 
булутЬ (х 5) (х—5`, и уравненїе хх-тох 
=-25:%, которое одну ВИЛИЧИНУ ДЛЯ х 

имБет}; 
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имБешЪ; ибо вЪ обоихЬ случаяхЬ будет 
х—5 › что покажешь обыкновенное рб 
шеніє такого уравненйя. Когда ах = 102 | 
= 25, по будешь х=5 1 Й О, или 2—5 
жо, сАБд, х=бих = 5. 

лог. 

Особливе з46сь примбчать надле 
жи ‚ чпо иногда оба знаменованія $ 
ЄбудушЬ мнимые или невозможные , # 
которыхЬ  случаяхЬ совсЬмЬ означить 
не можно такой величины для х , кошо" | 
рая бы данной вопрос ршила. Напр, 
ежели число Т0 должно будеш раз: 
лить на двБ части , коихЬ бы произведе: 
не было 30, топусть будеш одна часшь 
4х, аругая —10—х, а слБд. ихЬ про“ 
иввсденіс хох 2х = 50, тоесть, хх 210% 
30 и х5 4- У — $, копорос сеть мние 
мос или невозможное число , и даст 
знать ‚ что заданной вопросЬ 11008 
моженЬ, 


702. 


И такЬ не отмбнно нужно збо 
найнта внакЬ , ығ косго бы узнашь м0- 
жно 
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но было , возможно ли квадратное ура- 
внеые или Бш. На сей конецЬ пусть 
будетЬ дано сіс общее уравненк: 
хх—фах-Н Бс о, ию сошь дх=ал-6 ‚их 
=:а-- У) ‚ ошкуда явсшзуетЬ , 
что когда `висло ф больше нежели іла 5 
или 45 болеше нежели аа , пю обБ вели- 
чины будушЬ не возможны : ибо тогда 
должно бы извлекать квадратной корень 
2157 отрицательнаго числа; но когда В 
меншес нежели заа ‚ или еще менше о, 
шо есть отрицательное, шо обВ величи- 
ны х будушЬ всегда возможныя; и хошя 
бы они были возможны или НЬШЬ ‚ то 
вссгда можно ихЬ изЪявишь по сему спо- 
собу : пришомЬ имБотФ они всегда сїс 
свойство ‚ что сумма ихЬ равна а, а 
произведене=6 , какЬ вЪ семЬ пре 
видно лх-рх--то—о , гАБ сумма 

ихЬ знамсноғваній х должно быть ё, а 
произведее = 10. ОбБ величины бу- 
дут: 1) х==34- 0—1; Ш х=3-У-:, 
коихь сумма =6 › а произведсие — то. 


703 


Сей характер можн 
обще , припомь можетЪ 
ї Ъ у 


когда 4/Ь будешь больше нежели дс , илй 
когда вЪ семЬ уравненій Бух | тира 150 
учетвсрсннос произвсденіе и) перваго 
и посдБдняго члена будетЬ больше › 
нежели квадрап втораго члена ; ибо че- 
верное произвеленте изЬ пергаго и п0с- 
АБднято членовЬ есть ахх › Квад 
средняго члена есть ролт, и когда 4/24 
больше нежели рух , шо булеп шакяе 
40 больше нежели ро елд и уравнене 
не возможно. Во веБхЬ другихЬ случа" 
яхЬ уравнсне возможно , и обБ велич | 
ны дла х  дБисшвишельно опре лить 
можно, 
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можно, хотя оные часто бываюпЪ и неиз- 
влекомы , однако Ер пЁхЬ случаяхЬ кЬ 
мстимной величин всегда приближиться 
можно , ка уже вышс есго упомянушо. 
НапротивЬ вого вЬ мнимых выраже- 
ныхЬ как У—$ ни какос приближене 
мЬсша не имРешЪ , ибо шогда и 1с9 ошЬ 
него столь же далеко ошсшоишЪ какЬ =, 
или другое какое число. 


704. 


При семь еще примђчать надле 
жишр , что каждая такая формула вто- 
рой степени какЬ хх ах Ё непремБн- 
но раздБлиться можешь на два шакїе мно- 
жишсля , какЬ (х1 р)(х 1-4). ибо ежели 
бы кшо хопіБлЬ взять 3 такихЬ множи- 
теля › то нашел бы уравненієе третей 
степени , на противЬ того из одного 
такого множителя не дошел бы и д0 
ъторой степени ; по чему безспорно 
должно быть справедливо ‚ что каждое 
уУравненїіє вшорой степени содержитЬ вЪ 
6Б деб величины для х, и что шакихЬ 
Том ПИ. и вели- 
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величинНЬ ЕЪ немЬ ни больше, ни мень 
ще бышь не можешь. 


705- 

Уже показано было , что когда оба 
св множителя найдутся, то оштуда и об 
величины для х опредблить можно 5у- 
детЬ ; ибо каждаго множителя положив 
равна © , найдется величина х. Се имб- 
епЬ мБсто и вЬ оборотномЬ смыслб, по 
есть , какЬ скоро одна величина х опр 
4Влена буш , познаешся оттуда и 
множишель квалратнаго уравненїя ; ибо 
когда х—р есть одна величина для х 
квадрашномЬ уравненш , шо будет тее 
кожде х-р одинЪЬ множитель онаго , или 
когда веБ члены перенесушся на одну 
сшорону, уравненіе раздВлиться може 


на х-р, и частное дасшЬ другаго мно” 
жишеля. 
706, 


Аля изЪяснешя сего пусть буде 
Занное уравнеше хх--4х-21—о ро ко. 
торомЬ мы знасмр , шо х=3 есть 8С" 


ое > ------ 


ъ- =. 
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личина количесшва х , ибо 3.3 1-4. 3-23 
=о, аотшуда заключить можемЬ, что 
х- 3 есть множишель сего уравненїя, или 
по хи дит раздВлиться можеш на 
х-3, какЬ и слБдующаго дБленїя видно ; 


дх--ах-21х--7 

хх — 30 
75-21 
=Н7х-21 


х-3 


И шакЬ другой множитель есть х-1-%7, 
и уравнене наше может изЪявлено быть 
симЬ произведеыемЬ (х-3)(х+-7)=о › 
ошкуда обЪ величины количества х ясно 
видБть можно ; ибо мгр перваго множи- 
теля будешЬ —х=3, а изЬ аругаго х=-7. 


И + ГЛАВА 


] 
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| 
Глав. Хх. 
О разршевіи чистых} кубизныхЬ уравнений, 


707. 
Чистое кубичное уравнсніс назы- 
вается , Б кошоромь куб меизёбсшнаго 
количества полагается равенБ извстно- 
му числу › шакЬ что вЬ нем ни квад- 
`рашф нсизвђстнаго числа, ни оно само не 
попадается. 

Такое уравненїс ссть д? —125 . им 
вообще "2—4, ила д =. | 
708. 

КакимЬ образомЬ из шақого урав 
Ненїя величина х находипкя , явно само 
по ссбђ : ибо нужно только С оби | 
сторон извлечь кубичной корень. 

ТакЬ изЬ уравненія 2—12 5 найдется 
Х=5, › и уравнеыя 1" - п буд 
ХМ ; а изЬ "ЕЕ найдется х=52 
Б И шак сспъли кою знасп, как 9° 

влекаси" 
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влскасшся кубичной корень изЪ какого ни- 
будь числа , пюшЬ можепйз разрбшить м 
шакос уравненіс. 

709. 

Но симЬ образом получится одна 
только величина х ; между шбмЬ когда 
каждое квадратное уравнене иметь леб 
величины для х, по можно думать ‚ что 
также и кобичное уравнеше должно имть 
больше нежели одну величину ; САБд. не 
безнужно будешЬ разсмотрЬть сте обсто- 
яшельнБе, и вЬ случаБ , естьли шакос 
уравненіе больше одной величины для ж 
имбть должно , как ихВ сыскашь надлс- 
жипЬ, 

7то. 

Для примбра разсмотримЬ уравне- 
не х—8, изһ коего веб числа найти 
должно , коихЬ кубЬ —8 , и послику 
безЪ всякаго сомнБнія шакое число х—2, 
то по прежней глав 2° — 8—0 должно 
ДБлишься на х—2 , чего ради заБлаемЬ 
се дБлене: 


Из х—2 


1 
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0—2] 8|3* 4-45-14 
ж*—ё2 | 
== 2—8 
45 | 
+4:—8 | 
+41—8 


<ЛБдовательно уравнеше наше х°-80 
ызЬявипь можно мнољишслями (х—2) 
(24-2 4-4)==0. 

711. 

Понеже здБсь спрашивается , какое“ 
бы число ваяшь подлежало мБешо лу 
чтобЬ 5—8 или х*—8:=0 было , 00 
видно , что сіє учинипся , когда вЬ пре 
жнемЬ пункп найденнос произведение 
положишся о. ; припомЬ оно не шольо 
тогда будешЬ о , когда х—2-0 ; оше 
куда получасикя х—2; но шакже и по” 
гла ‚ как арутой множитель лх-2^+4 
будсшЬ о : го ради положи ево =0 
шо есть хх--2х--4=о , шо будеш 
Хх==-—2х-4 и СсЛа, х=-Е-НУ- 3. 


71°. 
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то. 

И так сверьхЬ х=2 , вЬ кото” 
ромЬ случаБ уравненіс х" 8 разрушает” 
ся, имБемЬ мы еще дёБ другія величины 
аля х ‚ коихЬ кубы равнымЬ образомЬ 
&БлающЬ 8, и которые сушь такого со- 
стоянія 1) х=-1-У-3; Ш х=-и 
—У—3 ха взавЬ ихЬ кубы сомнБше на- 
ше кончится. 


—&--У-3 —:—У-3 

—1--У-3 —т-У-3 

УЗ І1+У-3 
= У-3-3 1-У-3-3 


-2—2У-3 квадрашЬ -2--2"-3 
-І+У-3 . У-з 


2+2У-3 
ее 3=2:-3 —2У-3-2-3 
2-56—8 кубЬ. 20—628. 


066 сім величины суть хотя и невозмо- 
жные или мнимыя ; однако не смотря на 
шо примбчангя достойны. 


и + 713 
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7103. 

Сіс имбетЪ мбсто БЬ каждомЬ па- 
комЬ кубичномЬ уравнены , какЬ 2—4, 
гаБ сверьхЪ х=:а еще двб друг1я вели 
чины содержашся; положи для крапкоста 
уа—6, шакр что ас, и уравненіс 
наше получишь спо формулу лс с", или 
2°—0220 , которое послЬлнее ДЁлипся 
на х—с, какЬ изЬ предложеннаго дБлс- 
нїя видно: 

х2 сәске 
хс 
НС 
Нес 
"РЕН 
+сх-с" 


По чему предписанное уравненіс и фявиттв- 
ся можеть симЬ произведеніемЬ (х-0 
(Аск) о , что БЬ самомЬ АБАБ 
будешЬ равно ©, не только тогда, когда 
Х СО, или ХС , но пакже и ког 
ях-нсх-- 2—0 , а из сего будетЬ хх 
==-6х-0 ; и сл. ен) = 
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и сще дёБ величины 


для х, 
714. 

Понеже с вмБсто 52 написано былс, 
шо отсюда выводимЬ мы слБаствте : что 
в каждой кубичной формулБ какЬ ха 
три величины для х содержашся , кошо- 
рыс изрявляюшся шак}: 


а. 


=). 
Откуда явствуешЬ, что каждой кубичной 
корень три величины имБешЬ, изр коихЬ 
хотя первая Іполько возможна , протчїе 
же дЕ не возможны  кошорыс однако 
здбсь промБчать надлељип з для того 
“ито мы выше сего видбли , чшо каждой 
квадрашной корень двБ величины имбешЬ; 
а Ер слБлующихЬ покажется ‚ что каж- 
дой корень четвертой степени имБешЬ 4 
разныя величины пятой пять и шак 
далБе. 
БЬ простыхЬ выкладкахЬ употребляет- 
ся шолько первой изЬ сихЬ шрехЬ вели- 
из зань 
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чинЪ . потому что оба другіе не возмо- 
жны $ чему намбрены мы еще дашь 


адбсь нісколько примбровЬ. 


т 

ВопросЬ. Сыскать число ; котшораго 
квадрашф ежели умножишся на з числа 
искомаго , произошло бы 432 $ 

Пусть сїе число будеть ж , то 2х 
умноженное на 4х должно бышь равно чи- 
слу 432 ; сАБдов. буден 
32°—432, умноживЬ на 4, будешЪ х*=1728, 
п извлекши кубичной корень найдется х=12 

ОтқбшЬ. Искомое число ссть 12: ибо 
квадрашЬ его 144 умноженной на = ш, 
е. на 3 даепЬ 432. 

716. 

Вопрос. Сыскашь число , коего бы 
четвертая степень раздБленная на его 
половину , и КЬ сему частному есшли 
придастся 14.; эшобЬ вышло 100 ? 

Искомос число полохи х, то четвер” 
тая его сшепень х* раздБленная на ! 2 
ФаспЬ 257; қЬ сему придавЬ 4.2 дол- 

жно 


и ихь рЬшени. 139 


жно вытши хоо , и шакЬ будешь 24° 
14—10 , вычпи 144, выдетЬ 24“ 
=“, разёбли на 2, выдешь 29° , и 
извлекши кубичной корень получится =: 


717. 

Вопрос. НФсколько офицеров сто- 
я БЬ похБ , каждой вЬ команд своей 
имБетЬ вЪ троє сшолько конницы , и 
БЬ 20 ра столько ирхоты , нежели 
сколько веВХЬ офицеров вЪ полБ нахо- 
дишся ; каждой конной получает в 
мБсяцЬ столько гулденовъ жалованья, 
сколько веБХЬ офицеровЬ ; а каждой лВ- 
шей БЪ половину столько „ вся жс ЕБ 
мВсяцахЬ выдавасмая на жалованье сумма 
депегЬ  дБлаешЬ” т3000 гулден. спраши- 


ваешся сколько веђхХЬ офицеровЬ было ? 


Положи число офицеровЬ х › шо ка- 
ждой ЕЪ коман свосй имбет 3х кон- 
ницы и 20 х пБхоты, слбд. число веБхЬ 
конныхЬ было зхх , а пбшихЬ 202% ; 
ы когда каждой конной ЕБ м6сяцЪ полу- 
чаешф х кулаеновЬ , и каждой пБией 'х 

гулд. 


| 
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гулд: ню мбсячное жалованье веВХЬ кон- 
ныхЬ будеш 3л* гулденовЬ ‚ а иБхошы 
104” гулд. и всћ вообще получашЬ сни 
:31' гулаеновЬ ‚ чшо должно бышь равно 
числу 13000 гулд. 

И шакЬ когда 134713000 , шо бу- 
детЪ х"1600 и #— 10. Столько было 
офицеровЬ. 

718. 

Вопрос. НБсколько купцов з4ла- 
ли компанію. ПоложивЬ каждой вЬ 100 
раз болыше , нежели ихЬ число компз- 
нію составляющее , сЬ ссю суммою п0- 
сылаюшЬ они фактора Б Венецію 
которой на каждые 100 флореновЬ вый" 
гралЬ в двос больше, нежели число ихЬ 
а возврашившись назадЪ привезЬ барыша 
2662 флор. спрашиваешся сколько куб“ 
цовЬ было ? 

Пусть будешь х число купцовЬ , 0 
каждой изЬ нихЬ положилЬ ‘тоо д флор. 
и весь капишалЬ былЬ хоохх флор; и ко" 
гда на каждыс 100 Флор. получено 
барыша 2х Флор. › Шо весь выиг- 

бър 
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фышЬ былЬ әх" флор, это должно быть 
равно 2662 флор. слбд. 282662 и л°-1$ 
31, ошкуда х=тт. Столько было купповЬ, 
719. а 

Вопрос. Одна крестьянка промђћ- 
нивасшф сырЬ на курицЬ , давая 2 сыра 
за, каждые .3 курицы: куры несушЬ яица , 
каждая + противу числа веБхЬ курЬ. СЪ 
сими яицами пошла она на рынок › и 
продаспф каждыс 9 яицЬ за столько пфе- 
нинговЬ сколько курица снесла яиц , а 
выручила всБхЬ денегЬ 72 ифснинга ; 
спрашивается сколько сыров у нее было? 
Положи число сыробЬ было х , Ще 
промняла она ихЬ за:х курицы, когда 
каждая курица кладетЬ зх яицЦЪ , шо 
число веБхЬ яиц было хх: теперь про- 
даепф она каждые 9 яицЬ за :х пфенин- 
говЪ; слБа. всего навсе выручила она е. 
пфен., чпю 72 равно бышь долженсшвуе 
етЬ. И так 5.57 =92, и 2272.242 8. 
8.3.9 —8.8.27, поему х=12. Столько 
сыровЬ у крестьянки было, ком опа про- 


мбнала за 18 куриц. Р 
ГЛАВ, 
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Е 
ГЛАВА ХІ. 


О разръшеніи полныхЪ кубичныхћ 
уравненій. 


720. 
Ноя кубичное уравнеше называешся у 
ВЬ кошоромЬ сверьхЬ куба нсизвБатнаго 
числа , еще его квадрап и самое неи?- 
ЕЬсшное число находится, Общая фор“ 
мула шакого уравневя есть ах? Вх 
+сх-4- 0-0, то есть когда веБ члены 
псренесутся на одну сторону. А каким 
образомЬ изЪ такого уравненія вслизины & 
њаходяшся, которые также и корни ура" 
вненїя именуюшся, показано будешф ЕР Сей 
главБ 5 ибо здфсь можно уже знать на” 
пере , что шакое уравнсніс вссгда } 
корня имБетЬ, по пришчинВ вЪ прежней 
главБ о чисту уравнеыіяхЬ сся сше 
пени показанной, 
701. 
СЪ самаго начала разсмотримЬ © 
Уравненіс х'—блх-р дух 6 —о; когда 
квадрат 
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квадратное уравненїс почишасшся за про- 
изведеніе изр двухЬ множителей, шо сіе 
кубичное можно почссть за произвсдсніс 
изЪ шрехЬ множишелей, которые вЬ семь 
случаБ будушЬ: 

(х-т)(х-2)(5-3) 0, коп умножены 
будучи между собою производятЪ преж- 
нее уравнение; ибо (х—т)(х—2) —хи—3х 
2, и сіс умножа еще на (х—3), вЬ 
произведем дасть д”— бхх--11х—6 
прежнее заданное уравненїе , кошорое 
равно о быть должно ; зто учинишся 
когда произвсдсніє (х—т )(х--2)(--3) 
==о будеш ; а се зБлается ежели 
только одинь изЪ 3ХЬ множителей бу- 
дешЪ о; и слбд. ЕЬ трехЬ случаяхЬ; пе“ 
рвов, когда х — 1—0, или х8, виюрое, 
когда х—2—0, или х=2 ‚ шретіе, когда 
х—3—0, или х= 3. СверьхЬ сего видно, 
что какое бы другое нисло мБешо х по- 
ложено ни было , ни один изЬ сихЬ 
трехЬ множишелей не буи О, слбд. 


также и произведен; откуда видно, что 
уравне- 


144. ОбЪ АЛГЕбрличЕСК. УрАВНЕНЯХ, | 


уравненїє наше никакихЬ другихЬ корней 


не имбешЬ кромБ сих трехЬ. 


722. 

Есшвли бы можно было КЬ каждом 
другомЬ случаБ опредлить сиф аз 
множителей урависнїя ‚ шо бы изЬ их 
нашлись тпотчасЬ шри корня онаго. 5 
сей конец разсмошримЬ мы три таке 
множителя вообще , кои пусть будуть 
х—р,х—49, х— г: найди ихЬ произведеше, 
и послику первой умноженной на вшораго 
дает хх ——(р--4)х--ру. ню сіє произ- 
веденіє умноженное на х— произведет 
слБдующую формулу = 
д" —(р-на-нт) хх Е (рр 4 рели 02 
— 09", кошорая ежели должна бьипь 0› 
то сіе учинится шольо ЕЬ шрехЬ слу“ 
чаяхЬ; Г) х—р—о или х-:р, М) 2—420 
или х —9; ШО д-го нлп ды. 


723. 
Пусть сіє уравнсніє теперь взобр2” 
Зипся шакЪ: з". адрес =е=0, и ско 


корн? 
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корни онаго будушЬ 1) х==р, П)х=9; 
ПІ) х=р, по должно быть а=р-+4+г, 
2) Р=ра-нри-наг; из) е—= г, от- 
куза видно , что второй членЬ содер- 
жип сумму веБхЬ шрехЬ корней , тре- 
пей членЬ сумму произведенй каждыхЬ 
двухЪ корней помноженныхЬ между собою, 
и послЬдней членЬ произведеше всЪХЬ 
шрехЬ корней умноженныхЬ между собою. 
Се послБднее свойство показываешЬ намЪ, 
что кубичное уравнеше подлинно ника- 
кого другаго рацїональнаго корня имбть 
не можеть , как только пюго , на ко- 
пюраго послБдней членЬ Длится ; ибо 
когда онЬ есть произведенієе изЬ всБхЬ 
трсхЬ корней , по долженЬ онЪ непре- 

нно дБлипься на каждаго изр нихЬ. И 
тпакЬ тотчаср узнать можно , какими 
числами помянушое лене пробоғать 
должно , ежели пожелаешь узнать один 
только корень, 


Для изЪяснемя сего разсмотримЬ 
мы уравнеше х*—5--6 или л’—х—6=0, 
когда оно никакого другаго раціональ- 

тож П. 1 наго 
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наго корня не имБет? , кромБ пюго , на 
которой послБдней член б длится , 
шо пробу чинишь надлежит С сими 
шолько числами 1, 2, 3) б 


которые пробы спюашф БЬ таком 
порядкБ 
Т) когда х1, шо будепЬ гт—1-6=-6 
И) когда х—2, то будсиф 8--2--6 = 0 
Ш) когда х=3, по будап 27-3--6 = 1$ 
ТУ) когда 2—6, то будешЬ 216—6—6 2204 


Ошсюда усмашриваемЬ мы, чшо #22 
есть корень предложеннаго уравненія ,› 
изЪ коего уже оба друме легко найти 
можно; ибо когда х—2 єсть корень, шо 
Х--2 будешь множитель уравнснія ; чего 
ради надлсљишЬ шолько сыскать другаго 
множителя , эшо учинищся САБлую 
дБленемь : а 


#22 
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Понеже формула наша изЪявлена 
бышь можеш) сим проиввсдснісмЬ (2—2) 
(их РЭ) вю оная будешЬ о , не- 
знолько когда х--2 70; но и когда хх 
-Н2х--3=0, а отсюда имбемЬ мы хх 
——Фэ2х—3 , шо есть х2——14- У— + 
оба другіє корня нашего уравненія , қой 
какф видно сушь не возможные › или 
мнимые. 

724. 

Но сіс имБешЬ пюгда только мВ- 
сто , когда первой членЪ уравнемя х“ 
на І, а прошче члены на цфлыя яисля 
помножены ; сотьли же БЬ данномЬ ура- 
зненш случашся дроби , то имбемЬ мы 
«рсасшво превращать сіс ураъненіє вр 


другое , 5Ь коемЬ а не находится , 
+ ш 
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и тогда проба учинена СЪ нимЬ быть 
можеш какЬ и прежде. 


Пусть будешЬ дано уравнеше д'-ЗЯ 
У 97-1220, понеже здБсь четверти на- 
ходяткя , шо положи х=2, и получите 
ся 22—22 7—0, что помнохивЬ 
на 8 будешЬ у’-буу-4+-=1у-б—0, коего 
корни суть, как мы прежде уже вили 
У=Е. =, у=3; слБд. БЬ нашем 
уравнены рх=:; П)х—1; Ш) х= 


725. 

Когда перьой член  вЬ уравненїї 
умноженЬ будетЬ на какое нибудь число; 
а послЬдней будеш 1, какь вЬ сем 
Уравненіа бл’—1тхх-1-бх-1—0, ошкудё 
чрезЬ дЂленіе на 6 произходишЬ 
2—0 аж А-х-{——0, которое по прежнем 
правилу отЬ дробей освобождается, 1070" 
живЬ х7; ибо тогда выдепЬ 2, 22247 
75 0, чаю умноживЬ на 216 выде 
У— 1177-Е 36у —36—0; но зіБсь шрух 
но бы было дБлать пробу со веБми Бл" 
шелями числа 36 , а понсяе ъ первом 


р 
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уравненіи посяБдней членЬ =1, то п0- 
ложи х ==; ибудейф 0—55 —1 220, 
чшо умноживЪ на <’ произойдетЬ 6 — 115 
+ 62" ='—0о и перенеся веб чаены на 
другую сторону будешЬ =’— б=’+ 11-6 
= , коего корни сушь х = 1=2=3 ; 
сла. вЬ вашемЬ уравнения будеш х=т, 


о, х2-1 


726. 


И5Ъ вышспоказаннаго явствуетЬ › 
что, когда всБ корни будушЬ положи- 
шельныс , знаки -- и — вЬ уравненім 
перемВняются, и шогда имђетЬ оно та- 
кой вид 2° ахх 4-9 со, ГАБ три 
перембны знаков находятся , то есть, 
столько же сколько оно имЁсшЬ положи- 
шельныхЬ корней. Есильли же бы были веб 
три корня отрицательные , и помножены 
были между собою сш шри множителя 
хеър, х--4, 2-7, то при веБхЬ бы 
членахЬ находился знакЬ -|-; а уравнеше 
такую бы формулу имбло х’-+ аххх 
--с22о, гАБ 3 раза 2 одинаке знака 
АругЬ за другом пе" ‚ шо есть 

3 


столь- 
Е 
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столько же , сколько уравнеме имБешЬ 
ошрицатсльныхЬ корней, 


ИЗЪ сего выведено сіе сХБдствїе , 
Сколь часто БЬ уравнсым знаки пс- 
рембняются , столько положешельныхВ 
корней оно имбешЬ, и сколь часто оди- 
накїе знаки арутЬ за другомЬ слЬдующЬ, 
столько оно отрицательныхЬ корней 
имбсшЬ. Сіє примбчаніе здБсь весьма ва- 
жно , дабы познашь , положительные или 
ошрицательные  дБлипели  послБдвяго 
члена, Ф которыми проба дБлаешся , 
брать должно, 3 

27, 

Для. изЪяснсыя сего разсмотрижЬ 

сіе уравненіс ; 


24-х 34-6620, ЖЬ которот 
ЈЕ перем6ны знаков , и одно только 
слБдсптівїіе шого же знака находится, ош“ 
куда мы заключаемЬ , что сіе уравненіс 
юмрешЬ два положительные эй одинЬ 
отрицательный корень, кои должны 
быль Флишели посАБдняго члена 56, И 

А. 


и ихь рБШЕНІИ тут 


СЯВл. содержатся между числами - 1,2, 
4,7,3,14, 28,56. 


Ежели положится х:=2, то будетЬ 
3+4—68-- 56-0, откуда видимЬ, что 
х=2 есть корень положишельной ‚ и 
слБл. х—ф2 дБлипель нашего уравненЁя , 
откуда оба протчїе корня легко найти 
можно , сжели только уравненіс раздБ- 
лишся на х—2, какЬ слБдуеш: 


ха хх зале 56| х’-- зх—28 
ж-охх 
ЗАХ 345 
злх-бх 
—28х4-56 
—281--56 


И так сіе частное хх-- зх - 28-0 
положивр , найдутся опипуда оба друге 
корня , кои будушЬ х———: -- +, слба. 
оба послВдые корня будушЬ х=4 и 
х—=-7, кЬ чему еще надлежиш взяшь 
ирсжней х— 2. 


Т4 Отсюда 
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Отсюда явствуешЬ ‚ что Еһ задан» 
номЬ уравненш 4Биствительно два полог 
жительные и одинЪ отрицательной кор" 
ни содержатся ‚ что слБдующими при 
МБрами изЪяснить мы намБрены. 


928. 

ВопросЪ. Сыскать два числа , кош 
разность 12, и слели произвелене их 
помножишся на ихЬ сумму, шобЬ вышло 
145бо. 

ПоложивЬ меньшее число х, боль» 
шее будешЬ 1-12, произведенїс ихЬ х5 
—-12х, кошорос умнодено будучи на 22 
-т2 дасть 25° збхх 4 т44014560, 
раздблиқЬ на 2, будсшЬ 2'-4-18х:--722 
= 7280. 

Понеже посл6дней член 9280 так 
всликЪ , чию пробы <Ъ нимЬ мы учинить 
не можемЬ , шо видя что онъ дВлишся 
на 8, положи х=2у и выдетф 871-72 
1447 = 7280; сіє уравненїс разли 
на 8 выдсшЬ у'-4-937--18у 910, и ШС 
перь можно учинить пробу <Ь дБлиие” 

ЛлЯМИ 
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Й 


лями числа 910 ‚ кошорые суть 1,2,5, 
у,10,13 и протч. числа 1,2,5 суть 
о 2Биствишельно малы , для шого возми 
У=7 и получится 3434-441-4-126 пюч- 
но 22910 , слЬд. одинЪ корень у ==7 и 
и х— 14 , а естли кто хочеюЬ знать м 
оба прошчїе корня , шо раздБли у"-= 9у* 
18у — 910 нау-7, какЬ слбдуешЬ: 


А 18у-910)у+-16у--13ә 
зу 
16у 4+ 18у 
ри ыд 
1303-910о 
130у- 910 


Ежели положишся сіс частное у -|- 16у 
= 130=0 , то будешЬ зу =-16у-130, 
откуда 72=-8-1- У-66 , шо сошь оба 
проге корня суть невозможны, 


ОшЕБщЬ. Оба искомыя числа будушЬ 
14 и 26 , коих произведене 364 умно- 
жсннос на ихЬ сумму 40 даешЬ 14560. 


1; 729. 


154 Обь: АЛГЕбрАиЧЕСК. УрАВНЕНТЯХ 
729. 


Вопрос. Найти два числа , коих 
разность 18 и разность ихЬ кубов ум- 
ноженная на сумму чисель производить 
число 275184 7 


Мсншес число пусть будет х, а боле 
шее х--1$ , кубЬ меншаго х*, большаго 
хе 54хх--972х--5832 разность ихЬ 
= 5455 + 972х-Н 5832 = 54(хх -- 165 
+108) которая умножена будучи на сум- 
му чиселЬ 2х--18 2—2 (х4-9) вЬ произ 
всдснїи дасий го8(л1*-4- 27хх -- 270х-+972) 
=275184 , раздбли на 108 получится 
2 27х -- 29ол- 972 =2548 , или 2 
== 27хх-- 270х==1576. ДБлишели числа 
1576 суть т, 2, 4, Зи прошч. изЬ ко- 
ихЬ ти 2 малы з когда же положиикя 4 
мБспо х › пю уравнеше разршишся , * 
для снисканїя обБихЬ протчихЬ корней 


должно уравненїє раздВлить на х-4 ка! 
слбдусші: 


д 
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сове з7х1--270х-1576%+31х4-394 


0° — 45 

ЕЕ 
зади 27ох 
Зтхх- 124 


3941—1576 
394 1576 


ИЗЪ сего частнаго получится лх= 
— 312-394 ‚а отсюда х2=-5 (2-1, 
которые оба сушь невозможны. 
Ошвбшр. Искомыя числа сушь 4 и 22. 
730. 
Вопрос. Найти два числа, коихЬ 
разность 720 , и ежели квадратной ко- 


рень иёЬ большаго числа умножится на 
меньшес , шо бы вышло 20736 2 


Менышее число пусть будет х, а 
большее х--720 и хУ(х-Н 720)=20736 
= 8 8.4.81; возми теперь С обфахь 
сторонЬ квадраты, пю будет дх4720) 
= 72одх = 8.8.45 851, ПОЛОЖИ х 
28, шо выдешЬ 85" 4-8“ 720,378: 8: 

4.81" 
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4.81”, раздбли на $", будешЬ у’-- эо 
=8.4.81’, положи у—24, выде 82 
4.90202 8.4; 81°, разфли на 8. 6у- 
детЪ 2" 4555 —4'81°; положи 22298, 
выдепЬ 9'и’-|- 45-9. ии 4*9* 

раздБли на 9’ будсп и’-4-5ии—4'9 им 
иши--5)= 16.9 = 144. ЗдБсь видно, что 
и—4: ибо пюгда 04—16, иц-|-5 229, 
откуда 4=36, 7=72, их-676, копюе 
рое есть меншее число , большее де 
51296, коего квадратной корень 36 умно- 
женной на $76 дает число 20956. 


731. 

Примбчаніе. Сей вопросЬ способне 
разбиться можеп сомЪ образомЪ. По- 
нсље болынее число должно быть квазрашђ, 
ВБ противиомЬ случаБ корень его умно“ 
эженной на меншее число не произвелЬ 69 
заданнаго числа, 

Пусшь будетЬ большес число хх › 2 
меншес 51—720 , кошорое на квадрат" 
ной корень большаго числа , ше. на Я 

еее 
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‘умноженное дасшЬ д*—720х—=20736=64. 
27.12, положи х=47, то будешЬ 64у* 
—720. 4)=64. 27. 12 ‚ раздВли на б4., вы- 
дешЪ 7—457=27. 12 , положи еще угз, 
и будешь 272'—1352=27.12, раздБли на 
27, выдешЪ 2'—52—12, или 2'—52—1а 
=о. ДБлишела 12 пм суть 1, 2, 3, 4, 6, 
12 , изЬ коихЬ Ги 2 очень малы , а 
когда положится 2—3 , шо выдешЬ 27 
—15—1220, слБд. #=3, ус9 и 2236, 
и такЪ болыпее число хх=1296, а мен- 
шес дх—720-=$76, какЬ и прежде, 


732. 


ВопросЪ. Найши два числа , кото- 
рыхЬ разность = 12 , и когда разность 
ся помножится на сумму ихб кубовЬ , 
шобЬ вышло 102144 ? 


ПоложивЬ меншее число х , большее 
будет х--12 , кубЬ перваго =", а 
другаго 2: 361х-- 432х- 1728 , сум- 
ма ихЬ умноженная на 12 дасть 12 
(22-4 збхк -- 432х-- 1728) 2102144, 
разВли на 12 , выдещЬ 22' 4- 36 

=-4325 
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= 4325-1728 —8512 раздРли на 2 вы. 
дет хр 18хх-- 216х-- 8642—4256, 


или д-р 18 хх -- 216х= 3392=8.8. 
53. Положи Хау и раздВли на 8; 
будешь , у--9уу-+-547=8.53=424. ДБ- 
лители послЬдняго члена суть 1,2, 4. 8, 
$3 и прошэ. из коихХь г и 2 очень 
малы , ссапли же положипся у—4 , 10 
булеп б4-+-144-4- 2162= 424, слБд.у=4 
ы хс 8, по чему оба искомыя числа сушь 
5 и 20. 


733. 

ВопросЪ. В ыБкоторой купеческой 
компаній кладетЪ каждой ЕЬ 10 разр 
столько флореновЬ , сколько людей 8 
компанм ; получаюшЬ на каждые 100 
Флор. барыша б флор. больше , нежели 
ихЬ число , напослВдокЬ нашлось , шо 
весь барыш быль 392 флор. спрашивает" 
ся сколько таварищей было & 

Положи число шоварищей было & я 
чво каждой в компанію положилЬ 10 
ФлорсновЪ, а всБ выЁсшЬ положили 1025 
Флор. : на каждые 120 флорсновЪ = 
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сей суммы выигрываюшЬ они б флорс- 
новь больше , нежели сколько ихЬ Е 
компан находится ; слБд. на 100 Флор. 
получашЬ барыша х--б флор. и на весь 
ихЬ капиталЬ получающЪ они 2925302 


Умножь на то, и выдетЬ 2*-- бхх 
= 3920, положи х—2у ‚ пою получится 
81-24377 = 3920 раздБливЬ на 8 выдетЬ 
у" 4- 3уу = 400. АВлишели посАБдняго члс- 
ма суть 8, 2, 5,7, 10 и прошч. изЪ коихЬ 
х, 2 и 5 очень малы , когда же поло- 
жишся у 2—7, шо выдепіЬ 343-147-490, 
слБа. у=7 и х= 14. 


Отвпф. Число шоварищей было 14 , ш 
каждой положилЬ 140 флоренонЬ. 


734. 

ВопроеЪ. НЪсколько жупцовЬ имВ- 
юшЬ вмБешф капиталь иј 8240 тале- 
ровЬ состоящей , вЬ кошорую сумму ка- 
дой положилЬ еще вЬ 40 раёБ больше 
шалсроь , нежсли число товарищей 5 
ссю суммою выпгрываюшЬ они спюлько 

процен- 
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процентов сколько товарищей было : 
пошомЬ раздбливЬ сей выигрыш вэз 
каждой 10 разь столько талеровЬ, сколь 
велико ихЬ число было, и наконец оста“ 
лось еще 224 талера, спрашиваешся сколь» 
ко веБхЬ купцовЬ было ? 


Положи число ихЬ = , шо каждой 
изЪ нихЬ кладеп 4ох талеров КЬ 06 
щему капишалу 8240 шал. слбл. всБ вмб- 
спб положатф 4охх талер. ; по чему вся 
сумма была 40| 8240, которою вый 
грываютЬ они на каждыс тоо шалер. # 
талер. слЬд. весь выигрышЪ будешь == 
НН +; изЬ сего чие 
сла берешЬ каждой тох шалер. с/бд. в 
вмБепЂ возмушЪ хохх талер. и остане» 
ся еще 224 талер.» ошкуда явсшвусшр 
что весь выигрыш былЬ тохх-|-224 ' 
чего ради получимЬ мы уравнеше 2 
2 зожх--274 , которое раздБливЬ на 
2 и помноживЬ на 5 выдешр д*-+ 206% 
=251х--560 или х*-25хх-р 2обх—56020% 
ЧтожЬ касается до пробы , пю первая 
формула гораздо КЬ тому способне. 

Понс 
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Понеже Флители послВдняго члена суть 
1,2, 4,5, 7, 8, 10, 14, 16, и пр., которые 
должны бышь положишельныя числа , по- 
тому, чшо БЬ послБднемЬ уравнени на- 
ходишся 3 перембны знаковЬ ; а опипуда 
заключить можно что веБ три корня дол- 
жны быль положишельные. 


Ежели проба учинишся с числами х1 
ий 02772, ШО ЯВНО , чшо первая часшь бу- 
дешь гораздо меньше , нежели вторая - 


чего ради станемЬ пробовать сАВдуюцщия 
числа: 
когда х=4., по будеш 64-Н824— 400 
-- $60 несходно; 
когда х=5 ‚ шо будешЬ 125--1030=625 
--56о несходно; 
когда х7, шо будешЬ;43 -- 1442=1225 
-Е560 сходно, слБа. х=7 есть корень 
нашего уравненія ; а что бы сыскать и 
друмче два , то разли послЬднюю фор- 
мулу на х-у как слБдусшЬ: 


Тот П. к х-7 


162 ОбЪ АЛГЕбрАиЧЕСК. УРАВНЕНИЯХ. 


х= р а—эбхх-- 2060-60)]а°-18:+-80 | 
205— 7хх 
184 206х 
1850-1265 
—  --80х-560 
80х-550 


С1е найденное частное полой 
==0 , и будешЬ хх—18х-- 80220, Иш | 
ХХ —18х— 80, ошкуда х= 9-4 І, по чему | 
друге оба корня суть х—=8 и х= 10. 


ОтЕВшЬ. На сей вопросЪ найдены 3 01° 
вБта ; по первому рбшенїю число кут" 
ЦовЬ было 7 ; по второму $ ; а п0 
третьему 10, какЬ веБХЬ ихЬ тзрехЬ пра 
єовокупленная здбсь проба показывасп 


число 
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число купцовЪ 


кажкой кладет 40х|280 
всБ вмстБ кладушф 
40хк — 
старой капичцал® 
весь капитал) 
дох 8240! 
<имЪ выиграно 7 
столько процениювЬ 
сколько тповарищей } 
изЪсего каждой 6е-7 
7е 
рейф тох — 
жб взяли зодх — |490 


и шакЪ еше останеш. |224. 


Кг ГЛАВА 
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М а а ел еу Оу Ол лом Мол О о а ол ол а а ма 


Гл вл ХП. 
О правилБ Кардана, или Сцишона Ферре» 


735. 

Ежели какое нибудь. кубичное уравнее 
ніс приведено будеш Ь цфлыя числа, 

Уже выше сего показано, и ни 
одинЬ 4Блишель послЬдняго члена кор- 
немЬ 2 зава быть не можешь , то се 
значишЬ , что уравнеше не имБешф на 
какого корня ни вЬ цБлыхЬ числахЬ, ни 
ВЬ дробяхЬ , что можсшфФ бышь показано 
шакЪ : 


Пусть будешф уравнеше 2*—ахх--/ 
=; гђа, Биг суть цђлыя числа, 
и г4Б ни одна дробь величиною х быть 
не можеышЪ ; ибо естьлибЬ положено бы“ 
ло х— по вышлобЬ #-а-р: Р- 5 
здбсь имрешф шолько первой членЪ зна“ 
менашеля 8, протчїе же раздблены коль 
Ко на ди 2 , или суть цБлыя числа › 
мой сЛБл. С первымЬ не могушф быть 


220, 
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220, что должно думать шо веБхЬ прот» 
чихЬ дробяхЬ. 
736. 

По елику ЕЪ сихЬ случаяхЬ корни 
Уравненія ни цблыя числа, ни дроби быть 
не могушЬ , то должны они бышь нсиз- 
влекомыс з также и псвозмохные. Ка- 
кимЬ образом их и#фявлять надлежишЬ 
и что за знаки коренные в такомЬ ура- 
вненйз слулающся , есть ло великой 
важности , койхЬ изобрбтеніс уже за нБ- 
сколько сошЪ АБшЬ прилисано было Кар- 
дану › шли наипаче Сцишону Феррею › 
чшо эдФсь обсшояшельно изряснить надо» 
бно. 

737. 

На сей консцЪ надлежипЬ здЬсь об- 
спюяшельнВе разсмотрбть натуру куба 
коего корень состоит и двухЬ частей, 
ТакЬ пусть будешь корень аһ, по 
кубЪ сго ар 3ааЬ 41 заФ--& у кото- 
рой состоит изЬ кубов каждой части, 
и сверьх шого имеп еще два средние 
члена › шо есшь, Заа-4- зай › которые 

К г оба 


79 


166 ОбЪ АЛГЕбрлИчЕСК. урлвнентях. 


оба имђюп множишелемЪ зар, другой 
же множитель есть а-- 0; ибо зар умно- 
женные на 4--ф , дающЪ заар-- за, 
по чему сш два члена содержат утро- 
енное произведеніе оббихЬ часшей а и? 
на сумму ихЬ помножсннос, 


"38. 

Положи х2—0-4-Б, и возми Ф обб- 
иХЬ сторон кубы , буджшф 2°=0* 
074-34 а 4 Б), и когда а-+-б=х, то п0- 
лучится сіс кубичнос ‘уравнене са 
4 2" забх, или а*— заре › 9 
конюромЬ мы знаемЬ , что одинЪ его 
корень есть х—а--р ; слВд. когда бы 
такое уравненїе ни случилось , корень 
сго означить мы, можем. 

Пуапь будетЬ напр. а=2 и 2=3, 
то выходишЬ уравненіс д? — 18-35 
вЬ космЬ мы заподлинно внаемЬ > чо 
2—5 ссшь его корень, 


739. 
Положи <ще а°=р и —9, по 
будешЬ а:р и 50 › слЬд. ару 1 
и 
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и такЬ когда случится уравнснїс = 32:04 
-НР-Н4 ‚ коего одинф корень есть ур 
-НМ—=х ; но ри 4 всегда можно опрс- 
АВлять шак, что какЪ 3 раза $9, та«Ъ 
и р--9 будушЬ всегда равны данным 
числамЬ, и чрезь то мы при\одимЬ вЬ 
состоянйе разрВ тать каждос шакого роду 
кубичное уравненіс. 
740. 

Чего ради пусть дано будет се 
общее кубичное уравнеые 2° Дх-Нв ; 
вЬ семЬ случаБ / должно сравнивать сЬ 
309, аш Фр--79, или ри 9, такЬ 
опредВлить надлежишЬ чшобЬ 34/9 числу 
у.а Р-Я числу 8 равны были, и погда 
‘узнаемЬ мы ‚, что корень уравненія на- 
шего будеш += ру. 

741. 

СлЂдовательно надлежипЬ разрБ- 
шить с два уравненія 1) 3200—/ $ Ш) 
Р--92ғ. ИЗЪ перваго получится 4 
ар = «р и 479—5 Р з мӱ аругаго 
уравненїя взяБЬ сго квадраш выдси 
1р4 280 4 н=Е › ошкуда вычти 

к 4 424 
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4ра =, выдешЬ рр- 2р4 Е 99 6р2), 


извлеки квадратной корень , и будеть 
фр-92= 102-7) и понеже р--42=2 , то 
будетЪ 2р=в-НУ(2ё- 40), 205= ЕЩ 
„(62-9 
отсюда получаемЬ мы = 
ы 9-Е УЕ 
8 
942, 

И шакЬ естьли случится кубичное 
уравнене х'Е/х-НЕ , камя бы числа / 
и р ни были , шо корень его всегда 6у- 


дъ У ре Уа) 
2 2 


откуда явствует , что сїя неизвлеко- 
мость содержит БЬ ссбБ нс шолько 
знакЬ квадрашнаго корня , но шаке й 
қубичнаго $ и ая формула есшь самое 


шо, что обыкновенно КардановымЬ пра“ 
виломЬ называешся, 


743. 
‚ Спо формулу изЪяснимЬ нБсколь 


кимай примБрами. 
пус» 
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Пусть будеш 1°=бх-Н9 , то вид- 
но что {—6 , 6229, 82—81 , К 216, 
Р =32 , слБд. 8-6 49 , и квад- 
разной корснь изЬ 8—4 /2=7 5 и пак 
предложеннаго уравненїя корень т—у°=7 
5227, по сеть, РУ -Н 258-91, 
или д2=2-4-1223. 


744. 
Пусть еще дано будсшЬ уравненіє 
м Зх-р 2 , шо будешь /=3 , 22, 
2—4, Ѓ=27, Р 4 слбд. квадратной 
корень иЗЬ ро — 2Р7 о , по чему корень 
будешь х— 24-92 ХЕ 2, 
7+5. 
Но шакос уравненіе имБетЬ хотя 
и раціональной корень ‚ однакожЬ ча- 
спо случаешся р что его по сему прави- 
лу найши не можно , хотя помянушой 
корень в немЬ и содержится. 


Пусть дано будешЬ уравнеше ^=6х 
4-40 , гд корень х=4. Зфсь /—6 
Е=40 , 5821600 и 57-32 ; слБл. 

ку ЕЕ 
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25-2 1508 иУ(р-1)=У1508=4. 
4. 49. 25—28У2 ; по чему корень х2 
ЕЕ) вли х 0204-1473) 
+020-14У2) которая формула АВѓстви- 
тельно равна 4, хотя сего и не видно; ибо 
когда кубЬ 2 4- У2 ссть 20-4-1472, шо 06- 
ратно корень кубичной мА 204-1402 есть 
24-У2 ; и такимЬ же точно образомЬ 
$ (20 — 1472) =2—У2 , опкуда корень 
нашЬ х—2-- Уз -|-2-У2.— 4. 


746. 


Мохно сказать противу сего пра- 
вила , что сго нс Во веВХЬ кубичныхЬ 
ур\вненіяхЬ употреблять можно , пото- 
му что вЬ немЬ квадрата х не находит- 
ся , или для пого, что вЬ немЬ не 20- 
стаетЬ втораго члена. ВЪ семЬ случаб 
знать надлежишЬ , что каждое полное 
уравнеиїе всегда можно превратить ЕР 
другое , вЬ которомЬ втораго члена не 
находится , и слБдовашельно шогда с 
правило употребить можно будеш. Для 
мзрясненія сего пусшь дано будешЬ пол“ 

но 
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нос кубичное уравненіе 2° бхх-1 тта -6 
20 ; заБсь берется третья часть числа 
при впоромЬ член находящагося , и 
полагается х 22у , опкуда х уро; 
прочая выкладка будешЬ слБдующая : 


положиБЬ х—=у--2 , ле 4744 , 
ибн, 
будешь = - буу- 12-8 
—блх— = б/у—24у- 24 
них = 4-01у4-22 
– 6: —– 6 


о = 
Откуда получаемЬ мы уравненіе 3° 
==0 , косго рБшеніс легко вить мож- 
но ; ибо разрЬшивЬ его на множителей 
будешЪ 7—1) 28004-1) у-Ю=о, и 
ежели каждой множишель положишся =0, 
шо получится 


Сосо бутш Уг 
14 п} пн 
ва охе [953 
коц 
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кои сушь шри уже выше сего найденные 
корня. 
747. 
Пусть теперь дано бугетЬ сіс об- 
Щес кубичное уравненїе хахха БУА 
==0, иҙ коего выключишь надлежишЬ 
эторой членЪ, 


На сей конецЬ приложи кЪ х третью 
часть числа при впюромЬ членћ находя“ 
щагося и сЬ его знакомЬ; а мбсто шого 
напиши другую букву , напр. у , по по 
сему правилу получимЬ мы х-- 97 з 
и х—у-} а, ошкуда произходитЬ слВдую- 
щая выкладка: 


78-50 ; Ах =уу-іау--іпа ; 5-0 
чаду 
слБдов, булешЬ кудри аду 
Бахх 4-ауу — Зпау Ни" 
= ёх На 


Ко е 
2°—заву-- азарае 
+ № 


И шаф | 
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И пакЬ мБето прежняго уравнешя 
выдешЬ се , 8 кошоромЬ вшораго чле- 
на нс имБешся. 

74,8. 

Теперь можно Карданово правило упо- 
требить также и ЕБсемЪ случаВ; ибо пре- 
жас ссго имБли мы уравненіє х? сўх -Н 5, 
или 22-е о, то Е нашемЬ примБ- 
26 будешЪ /—:ма-р , и а-а А-дар 
с, и изЬ сихЬ вмбапо букЕЬ { ид най- 
денныхЬ величинЪ получим как и прежде 


, 80у а (8-086-4) 
У = у ков 10) не ВНЕ) 


и сжели такимЬ образомЬ найдется у „ 
то БЬ данномЬ уравненш будемЬ мы 
имбшь х2=у— 32. 

749. 

Помопию сей перемђны БЪ состо- 
яніи мы найти корни веБХЬ кубичныхЬ 
уравненій, что слБдующимЬ примБромЬ 
изЬяснипь можно: пусть будепіЬ данное 
уравненіє х*— бх 13 х—12—0, идабы 
изЪ него изключишь второй член , то 
положи х—2 =, и бужшЬ 

ху 
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А—У-Н 2; дхгуу--4у--4; "У 4-6) 
. 4-123+8; 
слбд. з" у буу--12у--8 
—блх— = буу — 247—24 
413 = + 137-26 
— 12 — —12 


74-7220, или У 2—32, что 
по формул Ее дает /=-1 ‚2—2 
Ид, = 5 сб а-у 4, = 
Отсюда получится (22—47°) Уч 


ошкуда слБдуешЬ у 575 =") 
СС, аа 

НЫЕ) беты) я 

ЕЯ ие, ТЕЗЕ 


=) С У) а 


УЕНИат--биа1) 8. к 0 
“его выдешф х=у-р- 2. 
25° 
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750. 

При разрђшеніи сего примБра, хошя 
дошли мы до двоякой неизвлекомосши; од- 
нако изЬ сего заключать не должно, чтоко- 
рень дБиставительно быть должен неиз- 
влекомое число, ибо случиться можешь, 
что биномїй или двучленное количесшво27 
+6У2т будеш ДБиствительной кубЪ; что 
самое издБсьслучилось, Ибо кубЬ половины 
ем зуб Узі; слбд ку- 
бичной корень из 272-6У21206У", а ку- 
бичной корень изЪ 27-6 Узи", по чему 
величина у=10-=*9-- 50:16 
и когда у=: , шо будешь х=3, кошо- 
рое число есть корень предложеннаго 
уравненія ; а сстьли бы захошблЬ кто 
сыскать и друме два корня , шо должно 
бы уравненіе разаВлишь на х-3, какЬ 
слдуешЬ $ 


4—3 
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х— 3" 6504-130-212 х—зи-На 


№—зах 
3-х 
2 аах от 
12 
Е 45—12 


ПоложивЬ частное ху—зх--4=0, 
будеть хх——3х—4, ошкуда х= У 3-м) 


аи 


=: У, ШО есть ХНУ оба по- 
слБдніе корня, которые суть невозможны, 
751, 


ЗАФсь должно приписывать шас 
тїю ‚ что изЬ найденныхЬ биномісвР 
&Бйствительно кубичной корень извлече 
можно было › что в} иБхЬ шолько слу- 
чаяхЬ 4Бластшся , когда уравненіе ихБетр 
раціональной корень , которой бы 414 
сей пришчины гораздо легче найши можно 
было, по правилу вЬ прежней главб пред“ 
писанному. А сстьли уравнеше не име 
сш раціональнаго корня , шо не моя 
иначе сго изрявишь, какЬ по сему Караа” | 

нову | 
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нову правилу, такЬ что 5Ь шомЬ случаБ 
никакое сокращенїе уже мВсша не имБетЪ. 
КакЬ напр. вВЪ уравнены 2*—6х--4, 
гаБ [= 6, 64, пайдется х==} (г.р аУ- 1) 
= И(2—2У-—1), коего иначе изявишь 
нельзя. 


Мел чо р ОЗ Оу М МО МО О ХОЛ МФ МОА Ма ко Ха, МО а Хе Мл А << 


ги ви ХШ. 


О разрбшенїй уравненій четвертой сше- 
пени , кои лакже и биквадрашные 


называются, 
752. 
Ежели вьппшая степень числа х бу- 
дешЬ четвершая ‚ шо шакя уравненїи 


называются уравнениями четпертой сте- 
лени или бихпадратны.ми, коихЬ общая 
формула есть х“--ал’- Раст 00. 
ИЗЬ ссго рода уравненй сперва разсмо- 
треть надлежишЬ чистые биквадрапные 
Уравненіїи, кошорыхЬ формула есшь д}, 
и изЪ коихЬ шошчасЬ корень найти мо- 
Тож И. л жно 
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жно , иавлекши только « обБихЬ ешо“ 
ронЬ корень чешвершой степени , как 
«= 7 

753. 

Поелику х* есть квадрат изБ хх» 
шо выкладка немало облегчится, естьли 
сперва извлечешся пюлько квадрашной кот 
рень ; ибо шогда будеш хх Уу, а по 
шомВ извлекши ЕБ другой раЗЬ шош 26 
квадрашной корень будет х—УУ ў, шак 
что Ў Г ни что иное есть , какЬ ква- 
дратной корень изЬ квадратваго корня 4 

Ежели бы напр. уравиеиіе было 1 
22401, то отсюда найдется сперва 24 
= 49, а пошомЬ х 7. 


754. 

Но симЬ образомЬ нахоламь м 
только ОдинЬ корень ; а поелику кал0— 
кубичнос уравнсніє оныхЬ ммБетЬ три ғ 
шо безЪ сумнБнія ихЬ здБсь должно быш» 
4 › кош сим зомЬ найдутся. ВЬ 10“ 
сАВднемЬ рам нашли 5 не шольо 
249, но шакже лх——49, по 17 
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ствусшЬ , чшо изЪ перваго найлушся два 
корня х=7 и х=-—7; а и3Ъ другаго 
х—У—49=ЧУ-—1их-=—"-49=-7-1, 
кои суть 4 корня числа 2401; то же са- 
мое должно думать и о вебхЬ прошчихЬ 
числах}. 


755. 

ПослЬ сихЪЬ чистыхЬ уравненй 
слБдуюшЬ по порядку шБ, вЬ кошорыхЬ 
вшораго и четвертаго члена не находит- 
ся , или кои БЬ сей формулБ содержат- 
ся: х-к 2—0, и коп по правилу 
квалрашныхЬ уравненй разрбшены быть 
могут. Ибо положив хх=у будешь 
У-Еб-НЕ=О или уур откуда 
найдется у2=—ў Ир) = бе 

и поелику хх==у , то отсюда будсшЬ 
х= У15507—40) гд двойные знаки -- 
покажушЬ веб 4 корня уравнснїя. 


756. 
Когда же вр уравненіи веБ члены 
находятся, шо можно онос почссть как 


произведение изЪ четырех множителей. 
Л 2 Ибо 
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Ибо умножЬ сш 4 множишеля между со* 
бою (х-р{х-4(х – г)0х-7), шо найдешся 
сАБлующее произведеніе: л* ~2°(р-1-94---0) 
нару ртр 97 98-7) -х(рдга-ре 
Ериу-Нфх)-Нрб7х , кошорая формула нс 
иначе © быть можеш, какЪ когда одинЬ 
изЪ сяхЪ 4 хЬ множителей будеш о, а се 
вЬ 4 хЬ случаяхЬ з4Влашься можешь 

П когда х=р; П) х= Ш) х=5)1У 7 
кои слБдовательно сушь корни предло» 
женнаго уравненія, 


1757, 

Ежели мы сю формулу обстояте“ 
льнфе разсмотримЬ , шо найдемЬ , что 
во вшоромЬ членВ находится сумма веБхь | 
4-ХЬ корней помноженныхЬ на - 2° ; 
шпрешьсмЬ член находится сумма произ” 
веденій изЬ каждыхЬ двухЬ корней умно" 
женныхЬ между собою и на хх; Б чст- 
вертомЬ сумма произведенїй каждых 
шрехЬ корней помноженныхЬ между ©0- 
бою и на -х ; и наковБЦЬ БЪ пятом 
и послБднемЬ находишся произведен! изр 

вс 


| 
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всЪхЬ четырехЬ корней помноженныхЬ 
между собою. 
758, 

Поелику послВдней членЪ есть про- 
изведене изЬ всБхХЬ 4 хЬ корней , то 
пакос биквалрашноє уравнеше , не мо- 
жешЬ аругаго рацїональнаго имбть корня, 
какЬ шого , кошорой вмбсп есть и Б- 
лишсль послВдняго члена. По сей при- 
пчинБ веб ращюнальные корни > сешьлы 
шолько они вЬ уравненій содержашся › 
легко найти можно , полагая шолько мБ- 
сто х по порядку каждаго аБлишеля по- 
слЬдняго члена, и смотря по кошорымЬ 
изЬ нихЬ ‘уравнене разрбшится; и есть- 
ли хотя только озинЬ пакой корень 
найдется , какЬ напр. л=р, шо раздБли 
уравнсніс , перенеся веБ члены на одну 
сторону, на х—р, и частнос положив 
= дасшЬ кубичное уравнеше , кеторое 
по предписаннымЬ выше сего правилам 
разршиять можно, 


л; 759. 
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759. 

КЪ сему требуется ‚ чтобЬ вф 
члены состояли изр цБлыхЬ чисслЬ , и 
чтобЬ первой член умноженЬ был 
только на х. А когда бы ЕЬ нбкошорыхр 
членахЬ случились дроби , шо должно бы 


было ихЬ сперва изключить изЪ уравне- | 


ния, что всегда учиниться можеш , по- 
лагая мбсто х число у раздБлевное на 
зисло ‚ которое знаменателей дробей ЕБ 
ссбБ заключастЬ. ТакЪ когда бы дано было 
‚уравнеше "1х" 1х а 0, ико- 
гда вЬ знаменашеляхЪ 2 из < ихЬ сшепе- 
рали находятся, то положи х3, и оудепЬ 
аа. 177 ЗУ 
ос =" 92 что уме 
живЬ на 6° дасп 7*— зу’ т2уу- 1627 
-Н 72 220; и естьли бы теперь кшо 34“ 
хотлЬ знать, имВетЪ ли се уравненіє 
раціональныс корни ‚ шо кЪ сему тре 
буешся только класть по порядку веБхЬ 
2блипелей числа уз мБспо у и смо 
РЫшь когда уравнсніс равно о бр. 
760 
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76бо. 


Но послику корни уравнснїя как 
положительные , так и отрицательные 
быть могушЬ , то сЬ каждымЬ дБлишс- 
лемЬ должно бы было дБлать двЬ пробы, 
первую полагая сго положипельнымЬ , а 
вторую отрицательнымћ. Но здФсь при- 
мБчать надлежитЬ , что сколь часто 
два знака -- и — между собою перемБ- 
няюшся ‚ уравнеме имБешЬ столькожь 
положительныхЬ корней; а скольхо разЪ 
два одинаке знака арусЬ за другом с1Б- 
дуюшЬ , столько отрицашельныхЬ кор- 
ней уравнен!е имБсиф. И послику вЬ 
нашемЬ примБрВ 4 перемБны знако-Ь 
находяшся , и НЬШЬ ни одного слБдспвїя 
оныхЪ, того ради всВ корни онаго суть 
положительные , и посему ний нужды 
брать АБлишеля послБдняго члена отри- 


цатсльнаго 
761. 


Пусть булеп напр. дано уравне- 
не д-р ал ухх — 50-8-1220 ; ЗАБсь 
находяшся двБ перембны знаков и два 

л4 слЁд- 
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слбдствїя › из чего ББрно заключить 
можно , что сіе уравненіё имбетЬ два 
корня положительные, и два ошрицатель» 
ные ; кои в должны бышь дБлишеля 
послБдняго члсна з и когда оныс сӯпь 
1,2,3,4,6, 12, шо з4Блай сперва пробу, 
положивЬ х—--т, и выдешф дйстви- 
тельно О; по чему один корень есть 
Х==1; а когда положишся еще х2=-1, 
по выдешЬ слБдующее 1—2 8-12—7 
=2:—0—12 и слБд. х——1 не может 
быть корень сего уравненія. Положи 
еще х=2 , шо наша формула будет 
опять —0 ‚ по чему х=2 єсть корень 
уравненїя ; напроќпивЬ пого х——2 онымЬ 
быть не можешь. Положи еще х=3, 
0 БыдешЬ 81-54—63-54- 12—60 , НЄ 
годится } а ежели положится х—-8 , 0 
выдешЬ 81—54-63+244-12——0 и 02-3 
есть корень уравненїя ; шакожде найдсе 
тся, что х——4 будешь корень уравне- 
нія , шакр что веВ 4 корня суть раї“ 
ональны , и шакого сосшояня : 


и 
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Та: Пу у =, У} 
4 , изр коихЬ два положительные, и 
ава отрицательные ‚ какЬ прежнее пра- 
вило показываешЬ. 

762. 

Когда же вЬ уравненіи не будетЬ 
ни одного раціональнаго корня, шо 
симЬ образомЬ найти ихЪ не льзя; и для 
того ученые думали, какимЬ бы образомЪ 
вЬ сихЬ случаяхЬ , не извлекомые корни 
изявишь можно было ; и вЬ семЪ столь 
щастливы были, что нашли два разли- 
чные средства кЬ достижению познаня 
такихр корней ‚ какого бы состоян1я 
биквадратнос уравненіс ни было. 

Но прежде нежели мы сте средство 
покажем , не безнужно разрБшить на- 
передЬ нБсколько особливыхЬ случаевЬ , 
кои весьма часто С нользою употребле- 
ны бышь могушЪ. 


763. 
Ежели уравненіе будетЬ такого 
соспоянія, что вЬ немЬ числа при чле- 
л 5 нахЬ 
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нахЬ находяцияся такимЬ же порядкомЬ 
идушЬ вЬ зад, какр и вЬ передЬ, какЬ 
видно вЪуравненїи х" 10 
кошорое вообще изображено быть можетЬ 
х*-- тах - паах-тах-а*=о, ко- 
шорую формулу всегда почесть можно 
за произведеніє изЬ двухЬ квадратныхЬ 
множителей , кои легко опрсдблипь мо- 
ино. Ибо мето сего уравненія положи 
слБдующее произредеве (хх -- рах-аа) 
(хх-рчах-раа) =о, г ри 4 сыскаша 
надлежишЬ , чтобЪ вышло прежнее ура- 
внеше. Понеже по ДБйствишельному 
умноженно находится 


НР) ах“ (ра 2) аахх-- 
(ф--а)а х -а*—о, ичиюбы се уравне- 
н1е прежнему равно было , шрсбую- 
тся двБ вощи: 1) р--9 =; П) ра 225 
слђд. 1—2 ; взаБЬ первой квадрашр 
будешь ф-нам-Ни=тт > из сло 
второе 4 раза взятое вычши , аимянно 
429 = 4п — 8 осшанешся рр — рӯ -- 04 
= — 47-- $, коего квадрашной кО- 
рень р-4=У(тт—4п-4-8) 5 но рі 

= 
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2-т ‚ по по сложенїю получимЬ 2р 
т--У(ит-4п--8) или ртт). 
а по вычитанїю 24 =т-У(тт-4и- $) 
или ф="=и"-0) анэшед р и 4 по- 
ложи только каждаго множителя == о 
ншобы оттуда найти величину х. 


ЕЈ 


Первой хх -- рах-- аа 0 им 
ях= —рах-аа даст х5 УК 
24) = Е 4-1) или т2=- ау 
(02-а) 

Аругой множитель даси 2-9 4-10 
794 — 4). СимВ образомЬ найдутся 4 кор- 
ня даннаго уравненйя. 


764. 

Для изЪяснен!я сего пусть дано бу- 
дешЬ уравнение “-4х*- зхх-4х +120, здБсь 
асі, И=Ьф4 > 7-3, слБд. тт-424-8 
2—36 , откуда квадратной корень =6 
чего ради получится рс 681; ид 
====—5, по чему 4 корня булуш 
1) иШ) ЕН =; Ш) 

и 
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и 1х ЕЕ" 21 ЕЕ, и шакЬ 4 кор- 
ня даннаго уравненїія будутЪ слбдуюшя 
Пане; П). Шир 
ТУ) ==" , изЬ коихЬ первые два не 
возможные , пропчїе же два возможны з | 
по шому что У21 шакЬ акурашно опре- 
ДБлить можно , какЬ кто захочет + 
изобразивь корень Е дробяхр десятич- 
ных}; ибо 21 ноже по и2т, 000000009, 
того ради извлеки ошсюда квадрашной 
корень какЬ слБдуетЬ : | 

ТРЕ › 5825 

16| | 


500 
РА 
425 
7500 
Е» 
7264 
23боо 
вход 
18324 
5327600 
Няяя 
458225 
69375 


поелику 
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послику Уз1=4 , $825 ‚ шо шретей 
корень будеш почти точно х=4, 7912, 
и чствершой х=0 , 2087, кошорыс сще 
шочнБе вычислить можно. 


Понеже четвертой корень довольно 
сп раведливЪ, то есть ;5 или ;, ШОГО ради сїя 
величина почши разрЁшитф наше уравне- 
ї и шакЬ положа х=; , будепЬ 
2-44-12, а должно бы быть 
=0 , чию довольно сЬ правдою сходно. 


765, 

Другой случай , БЬ котором по- 
добное сему рБшенїе мбсто имбешь , 
есть , когда числа БЬ уравненіи будушЬ 
веБ пб же, какЪ и ЕЪ пренсмЬ, шолько 
что при второмЬ и зетвертомЪ членахЬ 
разные <Ъ прежними знаки находятся, 
Такое уравненіе будет, 

х* — тах -- паахх — тах На“ —9 › 
кошорос изрявлено быть можешЬ «лВду- 
ющимЬ произведенюмЬ (хх -- рах —аа ) 
(хх 4-ах—аа)==о > и чре самое умно- 
женіе получишся 2*--:0--9,02'—- (9—2) 

аахх 
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дахх-(р-- да"х-р- а“, которое СЪ преж- 
нимЬ уравненемЬ будешЪ одинако, есть- 
ли будешь р-Н9=м, и 4-2=1, им 
М=п--> 5 ибо четвертой членЬ самЬ 
по себЪ будетЪ шошЪ же <Ь прежним. 
Возми квадрат перваго уравненія 10 
--2р04- 9*—т^, изЬ сего вычши вшорос 
4 раза ваятос , ш:с 449 —4л--8 и 6у- 
деть 0р- 2-1-4 —=тт-а4п 8 ; откуда 
квадратной корень дасть р-4=У(ит 
—4пт- 8); слБд. будеть р "7" алыса 
ИДЕ в СИМЬ образом ‘наше 
Р п д первой множитель дасшЬ с два 
корня х—=-:ра- за" (рр--4) 5 а второй 
множитель сш два х=-199-Ё: мУ(и-=4) 
СамЬ образомЬ найдены будут ве 4 
корня уравнешя предлољсннаго. 


766. 
Пусть зано будешЬ наприм. ура?“ 
ненїе д“- 3.2л°-- 3.Вх-раб=о , габ 422, 
и Т=-3 , пто ; слбл, Итт-ди— 8) 1 


=-2, ошкуа 
два 
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два первые корня булушЬ х==1--У$, а 
два послђаніе х=2-- У8 , шакЬ чшо 
всБ 4 искомые корня суть Г)х=1-НУ5; 
Ш) х==:-У5 ; ПШ]я=2-НУВ8 ; ЛУ) 552 
—У8. По сему 4 множителя нашего 
Уравненія будушЪ (х—1-—75)(х-1+5) 
(х-2-У8(х-2-НУ8) которые самымЬ 
ЯБломЪ умножены будучи между собою, 
наше уравненіс произвести должны ; ибо 
мар умноженія перваго и виюраго выхо- 
дит х-2х-4 ; и умноженя двухЬ 
другихЬ выходить хх-4х—4 , и Си два 
произведения между собою умноженные , 
дающф х*— б-р 24я-- #6 точно вЬ на- 
шем примБрЬ предложенное уравненіе. 


ГЛАВА 


192 ОбЪ АЛГЕбрАИЧЕСК, УРАВНЕНГЯХ, 


хол ОА МАМЕА Ко а о АО МФ МО ХО Мак МО ео ар ао хх 


глава ХІҮ. 


О ПомбелмевомЪ правилБ биквадратные 
уравненіи приводить № кубичные, 
767. 

Поелику мы уже видЬли, какЬ кубичный 
уравнений рЫшашея?по правилу Кардана › 
шо при биквадратныхЬ уравненіяхЬ 86 
АБло сосшовтЬ ВБ шомЬ , чиобЪ 6б 
шене оныхЬ знашь обращать ЕЬ кубич- 
ные уравнены Ибо безЬ помощи ку 
бичнахо уравненїя биквадратное разрВ- 
пипь вообще не возможно з потому 
что хошя бы и нашелся одинЬ корень 
такого уравненїя , шо остальные тре 
буюшЬ еще кубичнаго ршения. Отсюҝа 
видно, что для рБшенйя уравненій выш- 
шихЬ спспсней должно знашь напе 

рбшеніе нижних. 
7768, 

На сей конец ИшалїанецЬ 110м62* 
ллій за нЬсколько ув сошЬ лБтЬ пре 
симЬ нашелЬ правило  кашорос мы В 
Сей гланБ предложишь намЬрены, 

Пусть 
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Пусть дано бужшЬ генеральное би- 
квадратное уравменіе 4*-|- ах*---Влх-1-сх 
9—0 ›‚ гдБ буквы а,, с мй всБ воз- 
мољныя числа значить могу. ‘Теперь 
представишь ссбБ надлезишЬ , что сіе 
уравненїе одинаково СЬ слБлующимЬ (лх 
цах р) -(9х 1-7) , АБ нужно поль» 
ко опредБлить буквы р, дих, такЬ 
чтобы вышло данное уравненіе ; м при- 
ведя послБднее сіе вЬ порядокЬ выдепіЬ • 


-нах--махх-нарх-НЮ 
—Нарлх — 247-17 
— 9х 


Первые два члена заБсь С двумя пер* 
выми даннаго „уравненія одинаки , а мБ- 
сіно третшвяго должно положишь :аа--2р 
—9= , ошкуда будешь 44—аа-Н 2р 
—ь ; мбспо четвертаго положишь дол- 
жно ар—247—6 , Откуда 2 ар-с , 
а мВсшо послђдняго надлежишФ поло- 
жить рр 4, м будет м—1р-4, 
ми си трехЬ уравненїй должно опрс- 
аБлить буквы р, 4и 

Толь П. м 759. 
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769. 


Что бы сіе легче учинить , по 
возми первое уравненїє 4 жды, и будетЬ 
4494 =ва-—- 8р—46, че умножь на послЬд- 
нес тт —{р—4, и получится де’ 
(20—46) ф-84р-4 (00—40), возми шеперь 
квадрапЬ средняго уравненія 4477020) 
—2аср--сс , по чему будем мы ипмбть 
ВБ величины для 444"! › которыс поло- 
жив равными между собою , произой- 
деть уравненіе 8р + (аа -4Ррр— 84 —6 
(аа 4р) —аарр —зар-р-сс п перенеся в0 
члены на одпу сторону , выдстЬ 8 
—40рр-- (2ас – 8 р-ав-- 460—0 ›, 
кошорос есть кубичное уравненіс, и тиф 
коего в каждомЬ случаБ величину р по 
выше показанному правилу опредВляи 


должно. 
1770. 
И когда и данныхЬ чиселЬ 2, № 
6, 4 найдена буш буква р, шо доволь” 
но уже сего будешЬ , чтобы найти ош" 
шуда 4вБ другіе 4 и 2; изЬ перваго Ур“ 
вненія будешь 4==Ү(бла--2р— Б), ап 
другаго 
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аругаго ғ. И ежели сїа шри бук- 
вы для каждаго случая уже найдены, то 
оттуда можно сыскать всђ 4 корня 
врсдлољсннаго урарненія  <АБдующимЬ 
образом. 

771. 


Когда данное ‘уравнене привели мы 

&Ъ формулу (хх 14-р) (07-770, 
то (хх мх-Ну’ =(ах-Н т)’, ошкуда из- 
влекши квадратной корень будетЪ ху зах 
4-р дх+т, или шакже хх-НзахА-р=-Чх-г. 
Первое уравненіе дасть х2—(7- 1а) 
&—р-г › ошкуда получапся два корня, 
прошче же два изЬ другаго › кошорос 
есть хх=-(а-Нм)х=рр—7. Чтобы сіе 
правало иёЪяснить примбромЬ, шо пусть 
предложено будеш уравненіс д“-- од" 
НЕ 39лх— 5ох--24=0 , копюрое срав- 
нивр < тснеральною нашею формулою , 
засшр а=-10 , 6=35, с=- 50, 0-24. 
изЪ коихЬ для опрс4Бленіїя р с^Бдующее 
уравненіе произходит 8р— 14орр--8о8р 
—1540 =0, кошорое разёбливЬ на 4 дастЬ 
әр? — 356 4- 202р-385=0. Аблители 
и М ғ послБ- 
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послБдняго члена сушь з, $, 7,11 и пр 
зАВсь г мала, естьли же положится р; 
тло выдешЬ 250 $75 -- 1010—3850; 
слбд. р 5, и когда положишь рст, то 
выдешЬ 686—1715--1414—385:=0, слбд 
р=7, другой корень; а чпо бы сыскать и 
тпрсшсй кореп , то раэдли уравненіе на 
2, и выдешЬ р:— З 4-го пр- ===; и ког- 
да число во второмЬ членЪ 2° ссшь сумма 
вебхЬ шрехЬ корней, первые же з вмВспіф 
дБлаюп 12, чего ради шрешеи корень доля 
жен быть +. ТакимЬ образом нашли мы 
всБ три корня, но довольно бы было и од- 
ного, потому что из каждаго изЬ ник 
четыре корня нашсго биквадратнаго ура" 
внснїя опредблишься должны, 


772. 

Дабы сте показать, апо пусть спер“ 
ва будсшЬ р—=5 , откуда р (25-590 
Зо, Е Но послику семь 
образомЬ ни чего опредблить нельзя » 
10 возми трепие уравненїс т—рр-4=25 
— 4—1, сла, г— 1; опсюда оба наши 
квадрашныя уравнентя будушЬ 1) х= е 
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П)их=бх-6: первое дасшЬ сін два корнях $ 
ЗУ}, или х= =", ш.е. х=4, или х= 1. 
другое уравнене даст х==5- У, 
шли Хх" „по есть Х2-3, или х=2. 
Есшьли же положишся р=7 , шо бу- 
дешЪ 42У (25 14-35) =2 иг е 
=-5 ; опкуда произходашЬ сім два ква- 
дратпныя уравненїи: Гая, И) 
хе— 31-2, из коихЬ первое даешЪ кор- 
ни ХУ! ; сАВд ХЕ» ШО саль 
хс 4. или х=3, другое дастЬ корни х 
4-01, слђбд. хос: и Ха или х1, 
кои суть ШБ же самыс 4 корня какіс 
прежде найдсны были, и самые пБ же 
найдутся и изЬ третей величины р; з 
ибо шогда будетЬ 4=(25-511-35)=1 и 
1—===°--—; ; ошкуда два квадрапіныя 
уравненіи 
1 хас=бх-:9, ила хх2-60-8: П) ах 
2241-3: ир перваго получишся х2 3 
4-01, слВд. 4—4 ‚ и х= 2 ; изЬ ару- 
гаго х=2 5 Уг , по есшь х=3 и Ха, 
кошорыс сушь оф же 4 корня. 
Мз 773. 
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773- 

Пусть дано будешЬ еще сте уравне» 
НЮ х*—16 х-12 —0 , вЬ кошоромЬ а0, 
Ь—о , г=—16 , Ч=—12 , по чему ку 
бичное наше уравнеше будсшЬ 8р'-8ф 
-сс20; шли 8--96р-256—0 , шо есть 
2°—1-12р-32——0 , кошорое ураннсыіс све 
простяе з4Блаешся положив р=!; 
ибо тогда будешь 824-3220, или 
#--37-4—0. ДБлишели послБдңяго члс- 
на суть т, 2, 4, изЪ коихЬ {= 1 есшь одинЬ 
корень, ошкуда р=2 и4=У4—2,г=“=4» 
чего ради оба квадрашныя урависы!я 6у- 
душ хх=2х--2 и хл-22-6; слБд. корни 
Е=Е-Е Из, их 5. 


774. 

Аля большаго и#ясненія предло- 
женнаго рбшенїя повшоримЬ оное снова 
вЬ схлБдующемЬ примБрБ. 

Пусть будеш данное уравненїе 2' 
—6х*4-12хї-491--4=0, кошорос 20/5 
жно содержаться в формул (хх-32--0' 
—(954-7)'=о , гБ вЬ первой части по” 
ложено —3х для шого , чщо — 3 ес 

п0/97 
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половина числа во второмЬ членБ урав- 
нснія —б, и разрбшивЬ сію формулу вы- 
дешЬ д*-61'--(2р--9- 90) хх- (6р 297) 
&--рр—тг 20. Сію Формулу сравнивая 
СЬ даннымЬ УравненіемЬ получатся 1) 
эр--9-94=12 , П)бр-- 247-12 ; Ш) 
№-тт=4 : изЪ перваго будеш 94 = 2р-3; 
из другаго 24г—12—бр > или 07——6-3р; 
изЬ трешьяго 02-4. Помножь ше- 
перь тг и 44 между собою , получится фит 
=2р’-зфр-8р--т2 , и естьли возмется 
квадрашЪ 47, шо сеть 9дтт= 36—36р-Норр, 
шо получишся уравненіе 22"— 30р 8р 
1-12 —9рр-36р--36, или 2р"—12рр--28р 
—24—0, или разБливЬ на 2 р’- бррі-т4р 
-12—0 , косо корень р = 2 , ошкуда 494 
сі и 9251, 47—70, и такЬ уравнене 
наше будешЬ (хх-зх--2) хх , откуда 
квадрашной корснь дх-зл--2=-Е а. 
Ежели мБсто ичбешЬ верхней знакЬ, пю 
выдешЬ хх—дх-2, естьли же нижней , 
шо хх 2225 —2,опкуда 4 корня найдущ- 
ся х22-У2, ха Уст. 

М 4 ГААВА 
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ча Уч м чо чл чо мл чо ал чл чл чл 
ГгЛлАВа ХҮ. 


О новом рЬшенйи биквадрашныхь 
уравненій, 


715. 

Каъ по прежнсму правилу Помбсллія 
биквадратныя уравнеши рбшатся помо- 
щїю кубичныхЬ , так самое шоже учи- 
нить можно по найденному послВ того 
средству , которое ош прежнаго со- 
всБмЬ различествуешф , м заслуживает 
осодливос изряснене. 


776. 

Положи будто бы корень бикелд- 
рашнаго =травнснія имБлЬ спо формул7 
Х=Ур-НУ-НИь , гдБ буквы р, 4 и? 
означаюпЪ три корня, такого кубична» 
го уравненія как 2*—уад-- р-р» 
такЬ что р-р 74478 8 
297 =Р , сіе положиЕЬ возми кадраш? 
означенной формулы х2-Ур-- Уд 4-Ү'› 
Которой будешь хх22р 4-9 4-7 1-2У01 

а 2 
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27р 4-2 у понеже р 4-9-4 
==], шо будешь хт - ў 20р 2Урғ 
-Н2Удг ; возми еще квадрашь сего 
Уравнсшя , кошорой будешь “-2ххЁ 
НД = 4 4ри-- 44" 1 Ураг БУрадғ 
48/047, и когда 449 5 4р"-Е 44—46 › 
то перенеся его на аругую сторону бу- 
детЬ к" 2217-1-77 — 40 ЗУ Ме (Ур -- Уд 
ФУ) и когда Ур-- У44- Улс, а 
рае = , такЬ зто Урде=ЕУР , шо симЬ 
образом получимр мы се биквадрашнос 
уравненіє д" 2/хх- ВУ -- 7—42 0 , 
косго корень АБиствительно будетЬ ур 
094-07, тр, ри ғ суть шри 
корня прежыяго кубичнаго уравнения. 


777. 


Выведенное такимЬ образомр би- 
квадрашнос уравнене В можеш взято 
быть за генеральное , хотя вЬ немЬ х“ 
и не находишся; ибо каждое полное ‘уБа- 
вненїе можио превратить всегда БЬ ша- 
кое, ВБ которомЬ впюраго члена не на- 

М; ходишся з 
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ходишся › какЬ мы пос ссго покажем» 
И такЬ пусть дано будешь сіс биквадраит- 
ное уравненїс д*—ахх-Бх-—с 0 , коего 
найши должно корень, сравнивая его Ф 
найденною формулою ; а что бы сы" 
скашь буквы /, д, Р, шо шрсбустся чшобЬ 
было Г) 27а, т.е У=*; Ш) ВУР 
ш.е. УР ир; Ш) 48 =-, 
или 2—45——с, или ;@а--с=48 › па 
чему &=аа- с. 
778. 

Когда изЪ предложеннаго уравнен!я 
х*-ахх-х со найдушся буквы /, 5, 
такЬ что Ѓс:а. Е 004-%с, И 
= 66, или УБ =: , шо опипуда здБлай 
уравнеше 2’}з-Наз-р=о , коего 3 
корня повыше показанному правилу На“ 
ходить должно , и кои булушЬ 1)5=Р} 
1)==9; Прес, иф коих попом), 
естьли они найдены будушЬ , корень на" 
шего биквадратнаго уравненія выд 
&=УРр-НУ4-НУ» 


719. 
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Хошя и кажется , что такимЬ об- 
разом нашелся одинНф шолько корень 
нашего уравненія ; но поелику каждой 
квадратной корень ‚ какЬ положишель- 
ной , тлакБ и отрицательной знакЬ при 
себф имбть можеть , по чему формула 
сія содерљишЬ веБ 4 корня. 


Естьли бы 0 рбшеніи веб персмВны 
внаковЬ допущены были , то бы вышли 
8 величинЬ для х , из коихЬ однако 
шольо 4 мбсшо имбть могут. При 
семЬ примбчать надлежишЬ , чшо произ- 
веденіс изЬ трехЬ членовЬ , т.е. Ур» 
должно быть равно Ур =: : ошкула еже- 
ли {$ будет положительное число , шо 
и произвсдснїс 3 хЬ часшей положитель- 
ное , БЬ которомЬ случаБ шолько 4 ис- 
ремБны быть могут: 


1 х=Ур--Уф--Уғ ; Ш) х=Ур-Уд 
Уг ; Шл=-Ур--У4-У» ; 1\)х=-Ур 
=7-НУР з сопьли де 6 будеш число 
т ре, 
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отрицательное ‚ шо 4 величины для 5 
будуть слБдуюцие : 

рхс=Ур--У4-- Уһ Ш) ха Ур-У0--У15 
Ша Ир-нуЧ-НУк; 1) Ур 04-1" 
По сему примБчанію вЬ кахдомЬ случаб 
могу опрелены бышь всБ 4. корн, 


как изЪ слбдующихЬ примБровЬ видно. 


780. 

Пусть дано будешь биквадратиное 
урівненіє , к которомЬ втораго члена 
нс находишся 5“—25лх-Р бох-36220 
сравнивЬ сго Ф прежнею формулою 6у- 
дешЪ а=25 ‚2—-60 и с—=36 , ошку" 
да получишся =, ЕЕ" } 
и р—*# , слВа. кубичнос уравненіе б^ 
деть 2 Наария о ; а что бы 
изключить ошююда дроби, то положи 
жс ш будеть и рен 0, 
которое умноживЪ на 64 выдетф 0"-504 
-- 769и- 30000 ‚изЬ котораго три кор 
ня найши должно , ком всБ суть поло“ 
жишельныє у одинЬ изЬ нихЬ и=9 › 2 

«тю 
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тпо бы сыскать друге два , то разли 
Эуе на 0—9, и выдетр се новое 
— 4101-40020, или 0и 410 — 420, от- 
м найдется ш 5. + У (2: — 2627) 
слбд. искомые 3 корня будуть и 
и— 16, и=25. , откуда получимЬ мы : 
02228; Из=4; Ша=? , и сш суть 
корни букЕЬ р ‚ Чи», та что р=?, 
4—4 5 7=% у и Урт Үр-—, то 
ссшь равно числу отрицательному ; 
чего ради вЬ разсужденіи знаков корней 
Ур, "2, Ух должно смотрЬть на оное, 
а именно или одинЬ изЪ нихЬ или веб 
* три ть отрицательные. Но когда 
Е "по 4 корня 
предложеннаго уравнен!я булуш: 
а а а 
Шух: — 2+2=2 
Ш) 2-4-2 652 
ү) я=: —2-:=—6, откуда прсиз- 


ходяшЬ Сїй 4 множителя увавненйя 2 


(х 
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(х-т)(х-2) (х- 3) (х--6) о, ив 
коихЬ два первые даютЬ хх —35--2, а 
два послВдые хх-4- 3х — 18, и см два 
произведенїя помноженныя между собою 
даюшЬ точно наше уравненіе, 


781. 


Осталось еще показать › каким 
образомЬ биквадрашное уравнеше, вЬ ко" 
шоромЬ второй членЪ есть , пре 
вратить в другое ‚ вЬ кошоромЬ бы его 
нс было; кЬ сему служишЬ слВдующее 
правило. 


Пусть дано будепіЬ сіє гемералёное 
Уравненіе у' 4-47" Ёуу -1- су 1 4220, 
приложи кЬ у чешвертую часть числа 
при второмф членб ‘находящагося +4 
и напиши мБешо онаго другую букву № 
шакЬ чшобЬ у--1а—х , слБд. 9=х-м, 
отсюда будешЬ уу = хх —1ах -- аа; 7 
5-х -- заах - ва’, и наконец 


ўсх 


и ихь рВШЕНТИ. 207 


4 


уў Ф ах" --;аахк аха 
нау — 4- ах" — Заахх 4 вах — ца’ 


НР — Э Ьхх — арх 2 ааЬ 
чу +сх — зас 
== Я9= +4 


дё —јавхх А-а за 
ЕН Бхх — зарх--ьаав Уо 
сх ши 

ГАБ какЬ видно втораго члена не на- 
ходится ‚ такЬ что данное правило при 
немЬ теперь употребивЬ 4 корня х най- 
ти можно , и# коихЬ пошомЬ величины 
у сами собою означашся , ибо у—х-—‹а. 


782. 

ДалБе четвертой степени рБшенїе 
алгебраическихЬ уравненій не просширает- 
ся , и вёБ сшаранїя разрбшапь подоб- 
нымЬ образом уравненія бтой и выш- 
шихЬ сшепеней ‚ или привссши ихЬ по 
крайней мБрБ вр уравненія нижнихЬ сте- 
пеней были шщешны , шакЬ чию не воз- 

можно 
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можно ни коимЪ образомЬ дап гене- 
ральнаго правила находить корни выше 
шахЬ степеней , и вос что вр разсужае- 
нїп сего ни иѕобрБтено , не проаши- 
расшся далБе , какЬ шолько до такихЬ 
уравнений , г2Б рәціональной корень со- 
дерашися ‚ которой чрезЬ пробу легко 
найти можно , будучи изЕБсино , чо 
оной долженЬ быть дЬлителемЬ послВа- 
няго члена, СЬ коимЬ также точно по 
ступать надлежить ‚ какЬ уже вЪ кублч" 
ныхЬ и биквадрашныхЬ уравнснїяхЬ нами 
показано было. 
783. 

Не безнужно также здБсь показашь 
упошребленїєе сего правила вЬ уравненї“ 
яхЬ имБющихЬ неизвлекомые корни. 


Пусть шакос уравневе будетЬ 
9-7 -- 14уу -Н 47-8. Прежде всего 
надлежишЬ зАБсь выключить второй эленЬу 
для чего кЬ числу у приложи еще чешвер- 
тую часшь числа при второмЬ члей 
находящагося , ш, е. у 22-х и у=* 
2, по чему уу = дх 4 -- 4:77 
-Нблх 2х -рз и 
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и уб 2#4-80--24100--322--16 


ыву ст — 84" — 4821 — 9бх —64 
+14 4-142х-562--56 
А 47у =: +40 8 

к я 


ж -тохх-40 4-80; 


Сїе уравнене сравни Ъ <Ь генеральною 
нашею фор мулою , найдешся а 10, ГА 
224, 222-8 ; откуда заключаем ў 2—5 

2 Ур; ; и чего видно чио 
произведение Урд будешЬ положишельное, 
и по сему кубачное уравненіс долано 
быть 2° – $25 4— 2 -; 20, изЪ кошораго 
должно найти три корня р, диг. 


78| 
ВЪ сем случар СЬ самаго начала # 
должно изЬ уравненйя изключить дроби, 
положив 2“, будеш '— ии; = 
и помноҳивЬ на 8, вылешЬ д“ 1000174 
—2=0; г45 веБ корни суть положи- 
тельные : и когда дБлишели послБдняго 


Толо И. н члена 
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илена суть х и 2, шо положи сперва 
и—т. и будешь 1-то --17-2=6, и 
слБл. нео, асжели положишь и—2, по 
выдешф 8-40 --- 34-2 —0; почему и=2 
вать одинЬ корень ссго уравненїя; а что 
бы найти и друге два, то раздВли оное 
уравнсыіс на и –2 какЪ слБауеті: 
и—2|и-тоци-- 17и-2 
Е 
— $ ш-- 17а 
= 8-Е 1би 
+ 0-2 
4-0-2 


ии 814-1 


И произойдеть 0и — 59-10, и 
ии—8и—1, откуда оба осшальные корня 
и4--У 1; когда 2:0, то 3 корня 
кубичнаго уравненїя будушЬ: 0222р! 

У У 
П)2=7 =— Ш)а=ғ = 


785. 
Когда мы нашли р, дих, шо квад" 


рашные корни ихЬ будушЬ Ур=, 74 2 
Ще: +2 ТЩ 5 Үг 


и ихь ръшЕнІИ. от 


УРУГ $ --2 Игс); выше же сего показано 


было, что квадратной корень изЬ (а-{- 5), 
положинЬ (аа - 6) =, изображается 
так Уус шо ВЬ нашемЬ при- 
мЬрЬ имБя а=8 и Ур° У:5 и #—6о, 
ошкуда с—2, получимЬ мы Ү(84-2У1) 
= 0054-03, и И 8 2015 У-У; 
и когда Ур=г, У4=У$+- а и УР=У$ Уз. 
то четыре величины аооралающия ее 


душЬ слБдуюцие , зная чию ихЬ произ- 
ведене должно быть положишельнос. 


Шасура-УфА- Уға -Уб--Уз+У5-Уз 


1-1 

П)х=Ур-Уа-Уг=я- 0 -Уз-У5-- Уз 

28 221-05 

Ш)х=-УрьУф-Уғсс-1 -У54+У3 У "+З 

=-1+У3 

ІУ) х 22-Ур-У44-Уғс-1 -У5-Уз--У5-У; 
5 


=-1-У$ 


Н ғ Понсже 
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Понеже вЪ квадратномЬ уравнений 
было =х-Н2, то 4 корня снаго бу 
душЬ : Пу=з-- 5; П) у 3 - У5; 
Шуг 03; У) ус р. 


Ч МР Ч Ч Ч Ч ЧОЧ Аа Ч Рр Ор ОРУ ЧАРУ ЧР 
Ггл4В.а ХУ. 
О разрђшенїи уравнений чре# приближеніе, 


756. 

Ехели уравненіе не имбсшЪ раціональ» 
ныхЬ корней , не смотря на то мог но 
ли ихЬ будепЬ изБяви.ль коренными анат 
камп, или нБпЬ, какЬ Е вьышшихЪ ура- 
внсніяхЬ дВлается , пю долано доволЬ- 
сєпвоваться изобрбшснісмЬ величины “рер 
приближеніе, шакЪ чию кЪ 1почному зна- 
менованію оныя всегда ближе подходить 
можно , то есть, до пбхЬ пор , пока 
погрЫшность за ничто почесшься мо- 
жешВ. На сей конец различныя изобрб- 
Шены средства ‚ изЪ коихЬ знашнРиция 
мы здБсь изБяснить намБрены, 


787. 
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787. 

Первой спосо сосшоипй> вЪ том, 
когда ғелитна одного корня довольно 
уже балижо к точности подходии, какЬ 
налр ежели извбстно будеш , что оной 
больше 4, а м ньше 5$, шо тогда кла- 


дсшся величина сего корня 24 --р, тдБ 
р зБисшвиик льно означаешЬ д 06» ‚ когда 
же р будеш дробь моныше т, то квад- 


ра пЬ ея фр должен» бышь гораздо мень- 
ие, а кубЬ р и слбдующїя сшеаени бу- 
дур уже шк малы › что ихЬ изЬ вы- 
кладки опустить мокно , потому 
чо 3„ЬБсь ищется не самая величина р, 
но шолько блиљайшая ей, И так когда 
дпоби р ближайшая величина опре4Блена 
будси 5 , шо изЬ того уже корень 4 1 р 
гораёдо точняе сыщется. СимЬ образомЬ 
Опредблить можно корень еще тшочняе › 
‘употребляя предписанное дЬйств!е до 
пфхЬ порЬ ‚ пока кЬ прав/Б подойдешь 
такЬ блиско , какЬ пожелаешь. 


н; 788. 
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788. 


Се празило изФяснимЬ мы самымЬ лег- 
кимЬ примБромЬ , и станем искать 
чрезЪ приближене корень уравненїя хл=20- 


ЗАБсь видно , что х больше 4ХЬ» 

а меньше ѕ ши и для шого положинЬ &=4 
р , будешь хх—аб-рзр--р=2о; но 
поелику рр очень мало, то выпусти его 
из уравненія , чтоб получить 16 --8Р 
2=20, или 8р =4, опкуда будешЬ 0+ 
и х4, копюрой уже кЬ правд гора- 
здо ближе подходишь ; посемЬ положи 
еще х2—4:—-р, шо видно, что р долана 
быть дробь гораздо меныше прежней › И 
слбд. рр < большимЬ правомЬ опущено 
бышь молешЬ; почему лх= 20: - 9р=20» 
или =; и р, слБа. х2 41—78 
— 415. Ёстъли бы понадобилось подойти 
кЬ прав «ще ближе, то положи 1244 
=-р , и будепЬ хх 205,482 20 
и 83р — ә: умнохивЪ на 36 вылет 
Зара а, ра, бе, САБА 
ХЕ 40-:5ә2—42/7°. Се число КЬ шоч- 
ному корню уже шакЬ блиско подходит, 
Уе 
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что погр8шность зг ничто почесться 
можепф. 
759. 

Дабы сте показать вообще, то пусть 
предложено будеш уравнеше хх а, и 
изиБстно бы было , что х болыше неже- 
лип, а меньше нежели п-т $ тогда 
положи х-2и--р, так, что р дробь 
означаетЪв ‚ м слВд. рр какЬ очень малая 
дробь изЪ уравненія отметается ; чего 
ради получится хх и-натр=а , слЬд, 
зират ир="" ; поему ха 
"9 "1+4, и ежели л КЪ прав уже 
блиско подходило ‚ то новая величина 
21-й будешь еще ближе кЬ оной, Сю 


за 
найденную величину положи опять, МБ= 


сшо я, и подойдешь кЬ правд сще бли. 
же, и когда сно положишь еще разь 
мБсто п, то подойдешь уже несравненно 
ближе КЬ правдБ. Сим образомЬ АБйсш- 
ве сіє продолжать можно до шЁхЬ порЬ, 
какЬ пожелаешь. Пусть будешь наприм. 
4—2, тли ищется квадратной корень 
иф а : естьли уже найдена довольно 

Н 4 блиско 
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блиско КЬ шочному корню подходящая 


величина , которая положена п, ию ЕУ 


заст еще шочнЁйшую величину. 
И тгк пусть будепі. 1) 7—1, шо будешь: 
Ши: - - х=5 


Ш)а=5 – – – 4 


Сїя послЬдняя величина так блиско 
КЪ У2 подходить, что квадрашЬ ея зи 
шолько дробью та больще 2 х}. 


700. 
ПодобнымЬ образомЬ поступаиь 
надлежитф ежели дано будешь кубизное, 
‘шли еще выциисс уравненіе, 


Пусть дано будеш сіє кубичиое 
урлвнене д”=а , ила ищется уаз 
пусть оной булеп почши п, по положи 
х—п--р , опустив фр и вышшую сте 
шень будеш х" зиир-ри=а , САБаов. 


зілр—а—1° , ар › почему 22 
зы 7 
=: и сжели п уже близко КЬ У 

Р под 
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подхолишЬ „ по сія формула будеш кЬ 
юному еще блиде , а пололикЬ спо но- 
вую величину мбсто и , бузе КЬ 
праваБ подходить несравненно ближе, 
и сіс дрисшвіс продолжать можно по же- 
ланїю, 
Пусть будет напр. х2, или ище» 
з 
пся У2 , КЬ коему число п уље близ- 


24 
ко подходит , шо формула 


асшЬ кЪ нему еще ближе , 
положив 107—1 будешь х—$ 
Пи=: – - = 


меғ" _ „— 192130896 
Ши=7 – – с ос 


791. 

Сей способ находить корни чрезЪ 
приближение Й можно употребляп'ь Ф ра- 
внымЬ успБхомЬ во веБхЬ уравненіяхЬ, 
На сей конецЪ пусть дано будешЬ генс- 
ральнос кубичное уравиеше х4 аху-- рх 
=Нс=о , вр кошоромЪ п уле близко кЬ 
нз корню 
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корню его подходит ; положи х=в-р, 
и когда р должна быть дробь , Шо Рр и 
протчїя вышшія степени онаго изЬ ура- 
внен!я выпустявЬ получатся ххбип- 21р 
и 4°т-злир ‚ откуда произходитЬ се 
уравнеше и’ ~ зияр -- айп — зар -Н т 
-ёр--Е=0, или п" 4 апт ви е-=зтр 
4-2апр-- вр = (зип заа-Н Вр , слБдов 

__ ж-нав-ь ине 
ре = 
полузамЬ слБдующее точнЬйшее знамено* 
и? атп — Ёт -с _ эт -ат-с. 


‚› и шақ мБешо х 


ванїе: х—я— 


эпи 3 гал 2-6 зип а зан 1-07 
и сстьли сія новая величина положишся 
опять мбсто п , то получится величи“ 
на , кошорая кЪ праваБ еще ближе под- 
ходищЬ. 
792. 

Пусть будеш напр. 2" 211-3 
—$0—0 , гАБ а=2 , В 3 и с—— $0, 
слђд. когда л уле близко КЬ корню под“ 
ходитЬ , шо еще ближайшая величина 

ат + 21п + 50 
бужшЬ х— Е АЕ Ь но гнамено- 
эпа 4- 48 4 3 


ваніе 


и ихь р5шении. 219 


ванїе ж 3 уле довольно близко КЬ на- 
стоящему корню подходить , шого р 
Фи положи И—3 , и получится х=и , 
и сстьли бы сію дробь положить еще 
вмбсто # , то нашлася бы другая всли- 
нина , КЬ шочному корню гораздо ближе 
подходящая. 
„33. 

Для вышшихЬ степеней присовоку- 
пимЬ зАБсь сей шолько примБрь а= бк 
+10, или х’—бх-то=о, гаАБ какЪ видно 1 
мала ‚ а 2 велико. Пусть будеш х—и, 
ближайшей величинб кЪ искомому корню, 
и положи ХЕЯ-Нр, шо будешЬ хи“ 
р, и слБд. я тр би--бр--то, 
или 5трр— 6р— бп -- 10 — п" , откуда 
47’ -- то 
я 

14 
положи шспсрь ит , шо булеп а= 


э почему х= . 


22-14 , кошорая всличина КЬ рВшеню 
даннаго вопроса совсбмЬ не годится, сїе 
произходитЬ по шой причинБ ‚ что бли- 
жайшая величина корню п, была взята 

Фчень 
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очень мала ; чего ра^ам пололи 4 = е ц 
будешь х" —% , которая дробь кБ 
прав $ уле гораздо ближе подходитЬ , и 
ссігьли бы кто похотлВ труд на себя 
принять , положишь дробь $ мБспю п, 
то сыскалась бы величина кЪ точному 
корню х уже несравненно близка, 


79+ 


Сїе обыкновенное средстғо нахо" 
дать корни уравненя чрезЬ приближен, 
во веБхЬ случаяхЬ < пользою учотреб- 
ляшь можно, 


Но свсрьҳЬ ссго намВрены мы з46сь 
показать еще зругое средство . котюрос 
Аля легкости своей ві вычисленти 49“ 
стоїно примђчанїя. Основаніе онаго с0^ 
сшоитЬ вЬ том, члю для каждаго ура“ 
внен!я надлежит сы_кать рядЪ зиселЬ 
как: а, р,с, ди пр. которые бы 65 
ли шакоќо состоянїя , чаю ежели каж 
дой членЬ раздБлится на послбдӯющей у 
ВБ часшномЬ бы выходила величина кор“ 

ня 
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ня пБыЬ аккурашнЁе , ЧБМЬ далбс сей 
рядЬ чиселЬ продолжать будешь. 


ПсложимЬ , что вЬ ссмЪ ряду чи- 
селЬ дошли мы ужё д0 членов: р, д, Р, 5,8 
и пр. по 2 должно дать корень х уже до- 
вольно аккуратенЪ, или $ должно быть 
почти равно х; также и ===: , опкуда 
мы чрезЬ умножеше получаемЬ = у 
и когда еше 2 = д, шо пакожде будеш г 
=4' , пошомЬ еше те де а: й 
шак далБе, 

795- 


Для иясненія: сего начнемЬ «Ф 
квадратнаго _ уравненїя хх—х-р-1. Ко- 
гда ЕБ  вышепомянутомЬ ряду нахо- 
дяшся члены р, 4, ғ, 5, ги пр по 
4=х , х5 , и опсюда по- 
лучаемЬ мы уравнсніс СН 1, или + р 
=, такас будешЪ /—г-Н 49 зи =, 
откула мы познаемЬ , что каждый членЬ 
вЬ нашсмЬ ряду есть сумма двухЬ предЬ- 
идущихЬ, почему помянушой рядЪ чиселЬ 

можно 
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можно продолжать так? далско, какЪ похо- 
чешся, ежели шолько два первые члена из- 
ВБсшны будут , которые можно брашь 
по изволенио. Чего ради положивЬ ихЬ 
о , т, получится рядЬ чисслЬ 


о, 1,1, 2,3 5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, 
п шакЬ дале. ВЬ семЬ` ряду каждой изб 
отдаленныхЬ членовЬ  раздЁленный на 
свой предЬидущей , величину х пбмЬ 
точнђБе опредБляепіЪ , чЪмЬ да\е ряар 
продолљенЬ будеш. Сначала ошибка , 
хотя и очень велика будет; однако она 
оЪмЬ менше сшановится , ЧЬМЬ лабе 
рядЬ продолжается. Сїй час ошЪ часу 
кЬ правд приближаюцияся величины 4^Я 
х идушЬ. БЬ слБдующемЬ порлакЬ : 
о. 596 

5. Ир 
ш коихЬ напр. ЕН даешф 452—911 
2241, и погрбшность состоишЬ толко 
иЗ зроби „„, а слБлуюшія дроби кр 


праваБ еще ближе подходяшЬ. 
796 


и ихь ръШЕНІИ. 223 


796. 

РазсмотримЬ шеперь такожде и се 
уравнсніс лх-=2х--1. Нонеже завсегда 
х= и хар › шо получимЬ мы == 
4-1, или 29-р. Отсюда знаемЪ мы, 
что каждой член два раза взятой вмБ- 
стб « своимЬ предБидущимЬ лает слБ- 
дующей члснЪ; чего ради начавЬ опяшь Ф 
о , 0 , получимЬ слБдующей ря: 


О, 1, 2, 5, 12, 29, 70, 169, 408 и пр, 
и искомая величина х слБдующими дробями 
часЬ отЬ часу аккурашнЁе  опредБлишся 
АЕ, 965 в пр. 
коп КЬ точной величин 0:221 4 У 2 всегда 
приближаются , а отнявЬ т, слбдующія 
дроби величину У2 даютЪ часЪ опЬ часу“ 
шочнБе в оби: 155 2, 1 и прошч. 
та коихЬ квадрат % — 9555, шолько 5» 
больше нежели 2. 

797. 

В уравнёнїяхЬ вышшихЬ степеней, 
сей способЬ равным образом упошреб- 
лять можно , шакЬ ежели бы дано было 
сіє кубичное уравненіе : 


а 
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ЗЕТА ‚ то положив х2, 
5 и х" => › получится 5:2 7-Е 24 
=-р ; откуда видно , какЬ из трехЬ 
членовЬ р, фи т схБлдующей находить 
должно , вЬ котором случа начальныя 
числа опять взять модно по изволенїю з 
почему будет у насЬ ссй рядЬ : 

о, 0, 1, 1,3 6,13, 28, бо, 120 ипрь 
откуда за СБ дроби ьсегла акку- 
ратнђће величину х пес : 


о: зз ав бо 199. 
9:0 у1,1,3»9 оноло 


и пр. первыя изЬ сихЬ дробей ужасно 
энятся ошЬ пючнаго сарат ‚› по 229 
==: даешЬ вЬ уравнения 27—22 4-18 ть 
разность ря 
Р 


758. 

ЗдБсь надлезишЬ примбчать , что 
нс во всякомЬ уравнения сеи способ 
употреблять можно , особливо гАБ вт0- 
раго члена нс находаися, тамЬ ево упо- 
пребишь не лезя; ибо пусть будешЬ напр. 


хх—=2 , и пололи х=) ‚и = , шо 


произойдет 7.2, или #=2р, по есть, 
71—04 4- 2р , ошкуда произойдетЬ сей 
рядЬ чиселЬ: з, | 
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т, 10,2, 4, 4, 8, 8, 16,16,32, 82и пр. 
изЪ коего ни чего заключить не можно; 
ибо каждой послБдующей членЪ раздБленЬ 
будучи на свой предБидущей даешь аг 
или х--?. Но сію неспособность ош- 
вратить можно полохив х—у—т ; ибо 
тогда получится 3) -2у-- 1:272 или уу 
22234-1 , и елели зсь положится ув 
и 5 , шо выдешЬ выше сего найден- 


ное приблихсніе, 


799. 


Сим же образомЬ псетупать надле- 
жуп и СФ уравненіемь л”—=2 „ из ко- 
его хошя шакого ряда чисель , копюрой 
бы опредблялЬ намЬ величину х найти 
м не можно з ОднакожЬ положив ху 
— 1, выдешЬ Уравненіе у* — зуу +3 7—1=2 
или у' == 33у — 37—13, 8 которомЬ естли 
полољишся 7—% , у =; ар » то вы- 
жиЪ г—37—39--3р ; опкуда видно „ 
какЬ изЬ шрехЪ членовЬ слБдующей опре- 
аБлять должно. Первые 3 члена взяв 
по изволенію напр. ©, ©, г, получится 


Толь Ш. о о 


2 
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©, ©, 1, 3, 6, 12, 27, 63, 144, 324 шр, 
из коего два послБдыйе члена даюшЬ 
= и х; , кошорая дробь кЪ кубич- 
ному корню изЪ 2 хЬ довольно близко 


подходитЬ ; ибо кубі #7, а 22-3. 


боо, 

При семь способВ еще примёчать 
надлежит, что когда уравнене имВеп 
ращюнальные корни , и начало ряла воз- 
мешся акр чтобЬ оттуда вышли сия кор- 
ни ‚ шо каждой эленЬ онаго раздБлень 
будучи на свой предфидущей , даст 
шошЬ же точно корень. 


Что бы сте показать , то пусть 42 
но будешЬ уравнсніс ххх о , косго 
ОлинЬ корень х=2, и для составленія 
ряда чисель изЪ даннаго уравненія дана 
булеп формула ғ. 2р, и ежели начало 
его пололииися г, 2, ию получится ряд 
1, 2, 4, 8, 16, 32, 64 ипр. которой есть 
прогрессїя геометричсская имбющая зна- 
менащеля 2. 


Тоже 
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"Тоже самое явствует изЪ кубична- 
го уравненія х=лх-Нзя-Н9 , котора- 
го одинЬ корень х=3 , и ежели начало 
ряда положишся 1, 3, 9 › ПО изЬ фор- 
мулы у--39--9р найдешся ряд 1,39, 
27, 81, 243, 729 ипр. которой будетЬ 
опять прогрессія геометрическая имБю- 
щая знаменателя 3. 

Воі, 

Ёспьли жё ряда начало Ф сим кор- 
немЬ не сходно будешЬ › то оштуда не 
слђдуешЬ , что чреёФ то всегда ближе 
КЬ нему подходить можно ; ибо ежели 
уравненїе имбешЬ больше одного корня, 
шо ряҳЬ приближается всегда КЬ больше- 
му и% оныхЬ , а меншаго иначе полу- 
лишь не льзя, какЪ только когда начало 
ряда точно по оному разположится. С1е 
прамбромЬ лушче изБяснишь можно, 


Когда дано будешф уравнене х4 
—$ , вЬ коемЬ два корня суть х—1 и 
х—3,а формула аля ряда чисель 7=44 
—3р , шо положи начало ряда 1, т, по 

О 2 єсшь, 
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есшь, для меншаго корня, и будешЬ весь 
рад т, т, т, 1, 1, 1,1, 1, 1, пир. ко- 
гда же начало рада положишся 1, КЯ вЬ 
кошоромЬ большей корень содержишся , 
ло весь рядЬ будешЬ : 

1, $, 9, 27, 81, 243, 729 и пр. ВЬ копю- 
ромЬ всБ члены корень 3 пючно опредБ- 
ляюшф. 

Естьли же начало ряда возмешся ћо из- 
воленю , шак что вЬ 1:мЬ меншей ко- 
рень Не точно содержится ‚ шо ря 
приближается всегда кр большему корню 3, 
какЬ из слБдующихЬ рядов видно: 


Начало о, 1, 4,13, 40,121, 364 и пр. 
70—02, 5,14, 41, 122, 365 ипр. 
= - - 43» 6,15, 42, 123, 366, 1095 
и пр. 
= - - 2,12; 11,-38,-118,-362,-—100т › 
—3278 и пр. 
ГАБ послБдуюние члены раздБлены 
будучи на предфидущїе всегда произво- 
дятЪ частыя , ближайшія большему кор“ 
ню, а меншему никогда, 
802. 
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8о2. 
Сей способЪ можно употреблять 

и при шакихЬ уравненяхЬ › которыя 
безконечно продолжаются. ВЪ примБрЬ 
служить можетЬ сіе уравнеше ‹ 

со со: бо-. © 00-6 

х = х 4х 4 ипр. 
для котораго рядЬ чиселЬ долженр быть 
такого состояния , чтобЬ каждой БЬ 
немо член равенЬ былЬ сумм веВхЬ 
предБидущихь, откуда произойдет рядЬ 
к, г, 2, 4, 8 16, 32,64, 128, ипр. из чего 
видно , что самой большой корень сего 
уравнснія будеть точно #=2 , что 
шакже показано быть можешь и симЬ 
образомЬ ; раздБли данное уравнеще на 
оо 


х , и получится 
к=1-4-1ғ-1-47-4- и прошч., что произво» 
дашь геометрическую прогрессію , коей 
сумма 1 , шакЬ чшо х2=;2; будуча 
умножено на х— х даешь х—1=1 и А2. 


оз 303. 
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303, 

СверьхЬ сихЬ двухЬ способовЬ на- 
ходишь корни уравненїя чрезЪ приближе- 
не , есть еще и арутїс з но которые 
по болыной части или прастранны , или 
не генеральны. ПредЬ всБми шакими спо- 
собами заслужиғаепіЬ преимущество сћ 
начала изБясненной , какЬ шакой , қош0- 
рой во веБхЬ уравненіяхЬ СЪ желаемым 
усиБхомЬ употребленф бышь мољешЬ ; 
другой жс напротив того требуепћ 
иногда БЬ уравнени нЁкоторое прїуго- 
тповленіе , безЪ котораго и употребить 
<го нельзя , какЬ уље мы вЬ предложен- 
ныхЬ здбсь примБрахЬ показали, 


Коне четвертой части 05 алгсбраиче- 
скихф уравненіяхЬ и ихЬ ршеніи. 


ЧАСТЬ 


аг 05» 459 
$ 


суган акене о 


ЧАСТЬ ПЯТАЯ 


о неопредЂленной аналишик%. 
ен оао ерй 
глава 1 


О разрБшевіи такихЪ уравненій , в кото- 
рых) больше нежели одно неизвБотное 
число ңаходишся, 


804. 
И: прежняго явствует , какимЬ 


образом одна нсизвВетное число 
ипар одного уравненя , два меизвбеть 
ныя изЪ двухЪ, три изЪ прехЪ, четыре из 
зетырехЬ и т далБе опредБлишь мо- 
жно: такЪ что завсегда требуется столько 
уравненій , сколько нсизвбсшныхЬ чиселЬ 


О 4 опре- 
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опредБлить должно , и тогда самой во- 
прось будет опре БленнымЬ. 

Естьли же из вопроса меньше вы- 
дет уравнснїй, нежели сколько неиз Бст- 
ныхЬ чиселЬ, то будутф нфкоторыя изЬ 
нихр нсопредБленными и оставляюшся на 
наше произволеще; почему паке вопросы 
неолредбленными называюшся, и сосша- 
вллюшЬ особливую аналишики часть, ко- 
торая вол, гредбленною Аналитихою обык- 
новенно именуешся. 


805. 

Понеже вЬ сихЪ случаяхЪ одно или 
больше н.извбешныхЬ чиселЬ по изволенйю 
брашь молно , шо имбютЬ здБсь мБсто 
многія: рЫшения. 

Но обыкновенно присовокуплястся 

Бсв еще сей договорЪ , чшобЬ искомыя 
числа были цБлыя , да притомЬ и поло- 
жишельныя или по крайней мЬрЬ равто- 
нальныя , чрезЬ что число всБуЬ возмо» 
жныхЬ рћшенїй чрезмбрно ограничивает 
_ся ‚ шакр чпо нБкопорыя не многія х0 
(Ша часшо жс и безконечно многія; но кой 

нс 
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нс столь легко виҳїипь можно , имбюшь 
мБешо , а иногда и совеБмЬ ни одного 
не возможно: почему сія аналитики часть 
совеВмЬ особливые премы требуеп и 
нс мало служит кЪ изорсню разума 
начинающихЬ и большее имЬ проворсшво 
в исчисленід приносиий. 


806. 


НачнемЬ С самаго легкаго вопроса 
т будемЬ искать два числа ‚ коихЬ бы 
сумма равна была хо; при чемЬ разумбеш- 
ся ‚ что см числа цБлыя и положишель- 
ныя бышь должны. 


Пусть оныя числа будуп х иу, 
пакь чшо ху то, ошкуда найдется 
хссто у, и шакЬ у иначе опредфлиать не 
льзя , какЬ только что оно цблое и по- 
ложипельное число быть должно „ип 
ссму можно бы было взять вмБсто у веб 
цБлыя числа у ошЬ 1 безконечно многія у 
но лонсжс х шакжс положительнымЬ 
быть должен ‚ што у больше то взять 
не льзя , пошому что иначе былЬ бы х 


о; отри- 
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отрицательным, и когда о также не дол- 
жен входить вЬ выкладку ‚ то самой 
большой у будепЬ 9, ибо вЬ прошивномЬ 
случа былЬ бы х0 ; почему слВдую- 
зщїя шолько рбшенія мбсто имБюшЬ. 


Когдау=1, 2,3, 4,5. 6,7, 8, 9) 
10: ОО 5,4, 3.2.102: 
но изЬ сих 9 рбшеній послания 4 СЪ 
первыми 4мя одинаковы ‚ и для шога 
всБхЬ навсе 5 шолько разныхЬ решен, 


Естьли же бы потребны были 3 числа, 
коихЬ бы сумма была хо, шо надлежало 
бы шолько одно изЬ найденныхЬ здБсь 
чисел) раздблить еще на дЕВ часпи , 
ошкуда вышло бы большее число рбшеній, 


807. 

Понеже вЬ семЬ никакой нЪшЬ труд- 
ности , то приступимЬ шеперь КЬ нБ- 
сколько шрудноватымЬ вопросам. 

Волробё. ПаздЬлить 25 на дёБ части, 
из которыхЬ бы одна на 2, а другая на 3 
могла раздБлиться ё 

Пусть 
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Пусть будет одна часть 2х, а 
другая зу, шо 2х--Зу=25 , слБлова- 
тельно 202225 — 37, разаБлинЬ на 2 по- 
лучиися к, ошкуда усматривасмЬ 
мы вопервых, что 37 должны быть мень- 
ше 25ши и по сему у нс можетЬ быть 
больше 8ми ; изкмочиёр цБлыя числа 
сколько возможно, будетЬ ЕЕ Я 
или х2212—у-4- и шак 1-у, или у-т 
на 2 дБлиписл должны , чего ради поло- 
жи у-1 2225, шо у=ад-На будешЬ 
Х—12—25-1-2=211-34, а понеже у не 
болБе з ми быпь долженЬ, шо вмбсшо & 
никакихЬ аругихЬ чиселЬ взять не можно, 
какЬ только тб кои 224-1 не больше 
8 ми сселшасляюті, слбдовашельно = дол- 
женЬ быть меныше 4х}, и посему = не 
больше 3хЬ взять можно, ошкуда сім 
слБдующЬ рбшенія : 


положивЬ 2 = 6р9 
будешЬ у = $ 7=7 
и &—11 1—8 =5 22 


= 
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И пак искомыя дЕБ части будушЬ слВ- 
дуюция: Г)22--3 ; П) 164-9; Ш)о+15, 
ТУ) 4--2г. 

808. 

Волросб. РазБлить тоо на з часпи, 
шакЬ что первая на 7, а другая на іг 
могла раздБлиться ё 

Пусть булешЬ первая ух, а другая 
злу, шо должно 7х-1-15у = 100, Ошку- 

100— 11у _ 984-2 —77—47 


да х = =: 
а. И Д 


У; и шакЬ 2-4у, или 4у—2, 


должны дблишься на 7 , а когда 4у — 2 
на 7 могушр разаБлиться ‚ шо и поло- 
вина их 2у-к также разёблишся , чего 
ради положи 2у—1=74, или 2у—272--1: 
будешЬ х2=14—у—25; но когда 272278 

2+1 

р 
ПоложивЬ шеперь 24-120, или 2220-1 
будешь у =32--и. Теперь вмбсшо и м0- 
жно взять каждое ЦФлое число , по ко“ 
орому бы ни х ни у отрицательными НС 
были, 


-Н:—6а 4-9-4-1, выдешЬ р=з5-4- 
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были, то получится 7—9 и-3, а х=19 
-пи По первой формулВ уи должно 
быть болыше 3 ХЬ , а по второй , тш 
меныпе то ти, или и меньше нежели 1, 
тако что и не можешь бышь 2, но сно 
также ио быпь не можешЬ, то осшаеш- 
ся одна только его величина и: , ош- 
куда получишся 871, у=4 7 слБдова- 
тельно 06% искомыя части ста бузушЬ 
1я 56, а Пя 44. 
8о9. 

ВолроФ.  раздВлмить 100 на двБ 
шакїя части , что ежели первую раз4Б- 
лишь на $ , тебЪ осталось 2 , а когда 
друтую разаблишь на 7, вЬ остаткБ 
чтобЬ было 4* 


Когда оштЬ раздБленія первой части 
на 5 вЬ осташкБ должны быть 2, то по- 
ложи оную 524-2, и понеже другая часть 
раздБленная на 7 должна дать остатокЪ 
4, шо пусть она будешЬ 77--4, и шакЬ 
5х4-7у--б2=100 , или 5х—94-Чу= 90 
44-37-29, почему х2218-7— ——_ а 


слђдо- 


ЕЛ 
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слБдовательно 4—2у › млм оу—4 , ИЛИ 
половина сего у—2 долъна раздБлиться 
на 5 ; чего ради полохи у -2 2—52, или 
у—52--2 будешь х2=16-7=, откуда 
явствуеп, что 72 должны бышь меньше 
1бти, слЬловашельно = меньше нежели 
и такЬ не больше 2ХЬ, почему имБбемЬ 
мы здбсь 3 рбшенїя ; 


Іе х=о дает д=216 и у 2, еАБдова- 
тельно обБ искомыя части будуп 
$2 -{ 18. 

Пе = 1 будет х=9 иу=9, слВдова- 
пельно обБ части 49 -|--53- 

Ше 2—2 даешь х—2 и ус=12, почему 

об чааши 12-88. 


810 

Волросё. ДЕБ крестьянки имбютЬ 
ъмБст хоо ямцЪ, одна товоришЬ, ежели 
я свои по $ щишашь стану, шо осша- 
нешся у меня 7, другая говоришь , а 
когда я свои по 10 щишать буду, шо й 
у мевя вЬ остапкБ шакле будепЬ 7 : 
спрашиваешся сколько калдая яицЬ имБла? 
Понехе 
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Понеже число первой раэдБленное 

На $ даетЪ в осша 7, а число дру- 

гой раздБленное на 10 шакже дает 

осшашокЬ у ‚ шо положи число первой 
2=8х--7,а другой == 10у--9 , шо бу- 
детЪ 8х-- 10у-- 1422100, или 8х=86 

— 197, или фх2243-53)2—424-3— 47-7; 

ошкуда найдется х — 10-у 1-27: и шакЬ 

3-7, или у-3 на 4 длиться должно , 

чего ради положи у—3= 42, будешЬ 342 

3 й = ю—43-3-#=7-—54, слБдо- 

вательно $2 должны бьиль меньше нежели 

7 и шакЬ 4 меньше 2ХЬ , почему слБау- 

ющия ава рЬшения выходяшЬ : 

Іс я=0 дает х=7 и у= 3, по сему у 
перной крестьянки было 63 яица, а 
улругой 37- 

Пе ==: даешь х2 иу=7 ита у 
первой было 23 яица а удругой 77, 

Зтт. 

Волрось. ВЬ нбкоторой компани мущины 

и женщины издержали вмбсиВ тооо ко- 

оБекр ‚ каждой мущина заплатилЪ 19 

копбскЬ, а каждая женщина 13 коп. сира- 

шивается 
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шивается сколько было мущинЪ и сколь- 
ко женщин 2 


Пусть будеш число мущинЬ-—х ‚а 
женщинЬ=7 , то получишся се уравне- 
не 10х--137=1000; ивр сего найдется 
13у— гооо-19х или 13у—988 12-131 
-6х, слБдовашельно у 276-04-02, и шак 


ее или бх- 12 и шестая также она- 

го часть х-2 должна дБлишься на 13 › 

шо положи х- 2135 будеиф х=:132-Е2 

и 7=76-133-2-—62, или у—94— 102, по- 

чему = долженЬ быть менше нежели $ и 

слЬдовашельно менше 4 хЬ > Опкуда слБ- 

зующія 4 рбшенія мБешо Есер 

Те <—о даешЬ х=2 и у=74 шакимЬ об- 

разомЬ было двое мущинЬ и 74 жен“ 
щины , ш за платили 38 копБекЪ, а 
см 962 копЬйки. 

Пез= г даешь число мущинЬ х=15 › 
а число женщинЬ у=55; пб издержаля 
285 коп. , а ст 715 коп, 

Ше 52 даешЬ число мущинЬ х=28 › 
а число женщинЬ у: 36; піБ исшра- 
шили $32 коп., а см 468 коп. 

Тус 
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1Уе ==3 даеп число мущинЬ х=4 , 
а число женщинЬ у=17, шб запла 
шили 779 коп. у а сш 221. кол. 


312. 


Волросб. ОдичЬ дворянин купилЬ 
лошадей и быков вмБсшБ за 1770 р.та- 
леровЬ › За каждую лошадь плашилЪ онЪ 
зі шал. , а за каждаго быка 21 р.шалерр, 
Спрашивается сколько было лошадей и 
сколько быков * 


Пусть будешЪ число лошадей х; а 
быков у, шо должно быть 312-217 
21770, или 2: у21770-315221764--6 
—2тх — том , слБдовашельно у = 854 — х 
-Н 5—0. По сему должно 105—6, или 
акле половина сегобх-3 разВлишся наз. 
Положи 5х—3=—211, будеш 9х—21=--3, 
<АБдовательно 7—=84—#—25, но хз 
или — 4% а» вмђсшо 3-1-3 возми 5и 
будешь &=5и—3, х=21и— и 71—84 
=2104-12- 1004-62102 — 31и, и по сему 
п должно быть большс нежели, о; однако 

п мень- 
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меныше 4ХЬ , откуда получаем мы с 

2 решена. 

Хе и1 даешЬ число лошадей х—9, а 
быковЬ у—9т, шб стоили 279 рейх. 
талер., а «іи 1491, вмбешВ 1772 
р-талер. 

Пе и=о2 даешь число лошадей х= 30; 
а быков 7у—4о , шб стояшЬ 930 
р-тал., а сій 840, вмбсшћ 1770 
реихстолер. 

Ше #=3 даешЪ число лошадей х—5Г› 
а быковЬ у-=9,) пЁ стойли 1581 
р.тпал., а си 189, вмрошЬ 1770 
рейхстшалеровЪ, 

513. 


Предложенные по се мБсто вопро” 
сы всдушЬ насЬ кЪ уравнснію ах--27 
=, гаБ а, Вис цблыя м положитель- 
ныя числа значашЬ , и вмёсто х ИУ 
такожде ЦФлыя и положительныя числа 
ипрсбуюктся. Но сжсли Ё будеш отрицат 
тельное, и уравненіс шакой видЪ при- 
мешЬ ах=фу-нс, шо будушЬ вопросы 


совсВМЬ 
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<овсБМЬ особливаго роду и могутЬ 
имбть безконечное множество шений , 
для которыхЬ способЬ надлежит изЬ- 
яснить еще ВЬ сей главБ. Наилегчайние 
сего рода вопросы суть таке : найти 
два числа, кошорыхЪ бы разность была б В 


Положи меньшее = х, а большее = у 
будетЪ у—х =—6, слБдовипельно 56-х; 
за4Бсь ничто нс прспятствуецЪф брашь 
рмбсто д всВ возможныя цблыя числа , 
и какїя бы взяты ни были , то завсегда 
„7 будетЬ 6 тью больше; возми наприм. х= 
тообудепр у=1об, откуда явствуетЬ, что, 
безконечно мномя рбшенія быть могут. 


814 


По семь слбдують вопросы , гдВ 
с—=0 п ат одному только Бу равно , 
ш.е. ищется число , кошорос бы какЬ 
на $, шакр и на 7 могло раздБлиться ; 
положи сіе число №, то надлељишЬ 
бьть сперва №55, потому что число 
М на 5 дВлиться должно. а пошомЬ №2 
у, понеже сіс число такте и на 7 дБлишь- 

П 2 ся 
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ся долженствуетр. Отсюда получится 
ХЕ, слбдовашельно х 2; но понеже 
7 на $ разаблиться не могушЬ , то 
должно у на оное разфлишься, и такЬ 
положи у=5=, будешь х=97я; слБдова- 
тельно искомое число М—35= › ГА вмб- 
спо 5 каждое цблое число брать можно, 
так что вмбсто № безконечно многія 
числа найдупся , кои сушь 35,70, 105, 
175,210 и прошч. 

Есшьли бы еше сверьхЬ сего число № 
на 9 разлить молно было , шо было 
бы сперьва № 352 , а пошомЬ №9, 


и опкпуда и— по чему видно , что 2 
на 9 дБлишься долженЪ , и шакЬ пусть 
будешЬ 2—05, булсшЬ и =3$5, а иско- 
мое число №2 315 ғ. 


315. 
больше шрудносши бываешЬ , ежели 
число с не о, шакЬ когдабы было 5% 
2=7у4-3. Се уравненїе выходит , когда 
пакос. число М ищешся , которое бы 
сперьва на 5 4Блалось , а сопьли оно 76 
рам 


АНАЛИТИК 5. 245 


разёВлится на 7, то осталось бы 3. Ибо 
тогда надлежишьЬ быть М=5хХ ‚а по- 
томЬ М = 79-3» м для шого будса?ћ 5х 
— 97-3, слБдовлтельно х = +9 
=== ; положив) 2у4- 3 = 52 
будеш х=у--=, но 27-4-3252, или 
2ус=5=-3 булешЬ 7= 28, или 25 52-5; 
возми теперь х-3 220и будеш 2204-3, 
ус=5и4-6 и хс2у +522709, слБдова- 
тельно искомое число № —350--45 , гаБ 
вмёсшо и вБ цЁлыя числа взяты бышь 
могупЬ, да и самыя отрицательныя у; 
чтоб шолько М было положительное , 
что учинится заБсь ежели и-——т ; ибо 
тогда выдешЬ №10, слбдующія же чи- 
сла получатся , когда КЬ оному завсегда 
придавать будешь 35, и по сему искомыя 
числа сушь 10, 45, 80, 115, 150, 185, 220 
и прошчая. 


816, 


Юђбшенїе такихЬ вопросоёЪ основа- 
но на содержаніи обоихЬ чиселЬ , на ко- 
торыя дБлить должно, и по свойству 
оныхЬ рЬшене бывает иногда короче , 

Пз иногда 
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иногда пространнбе; сЛБдующей корош- 
ко разрбшится. 

Найши число , которое когда разф- 
лится на 6, осшанешся 6 , а раздБ- 
лив оное на 13 вЬ остаткћ будеш з? 


Пусть будет се число Л/ , по во- 
первыхХЬ М=бх--2, а попюмЬ М= 137 
--3, и шакЬ бх--2= 1374-3 , и бх 
21334-1, опкуда = 2 — 27; 
положи у-- + =6=, получишся у= б5-хги 
Х=2у-2 130—2, саБдовашельно иско- 
мое число будешь №=78%5-10, и пакмя 
числа. буду слБауюция: 68, 140, 224» 
302, 380 ипропм, , кошорыя изушЪ вр 
ариомешической прогрессе! , коей разность 
есть 973 — 6.13, м такЬ ежели одно иф 
сихЬ чиселЬ будеш извЁетно , пю веб 
прочтя легко найдутся; ибо надлежит 
поюлько кр онымЬ придавать завсегда 785 
или из онаго вычишашь сколько возмо- 
жно будешЪ. 


817. 


Трудняе сего примрЬ слБдуюшей 
быть можешь: сыскать число М, кото- 
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ров будучи раздблено на 39 даспЬ ВЬ 
остаткВ 16, ана 56 раздВленное даешЬ 
остатою 27 


ВопервыхЬ должно бышь А = 39р--16 , 
а пошомЬ М= 567-4-27 ; откуда вы- 
дешф 39р 16-56427, вли 39р=564 


начни — 
АЕ д и, так, 


Нат, и 1077 2р 26922-5 


сему будеш и = ЕЕ ЗУ 59-306, 
такЬ что 222 2+7, или 52274-11, сл. 
довательно будет ғ2= — 21 же 
2; 4-и, такЬ чшо и = иіс2 гаа 
когда пепсрь больше уже дробей ме по- 
падаспкя, шо можно взять и по изволе- 
нтю, и оттуда наизвороть получаем мы 
слБдуюшїя опре Бленїя : 

12—2и--11 

2-91 4- п 504-22 

5-Е 122170077 

П 4 4-27 


= 
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4=37-|-5 = 39-176 

р=Я-г "= 56и-253 
и наконец №М—=39.5 би--9883- 
Но что бы самое меншее число вмбсто № 
найти, то положи и=- 4 булеп №1147, 
положив и— х— 4 будешЬ №:=2184х-8736 
19883, или №—2184х-+1147. См чи- 
сла дБлаюпЪ ариемешическую прогресію, 
кошорой первой членЬ есть 1147 , а 
разность — 2184, самыя же числа будут 
1147, 3331, 5515; 7699; 9883 и прош 


818. 


Для упражненія присосдинимЬ еще 
ќолько примЁроЬ. 


ВопросЬ. ВЬ одной компанїи были муши- 
ны и женщины ; каждой мущина изаср- 
жалЬ 25, каждая женщина 16 коп. ина 
шлось послЬ, чио женщины вмБспф од- 
ною копЁйкою больше ѓаплатили, нежели 
мущины , спрашиваєшся сколько было 
мущинЬ и женщинЪ $ 


поло» 
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ПоложимЬ число женщинЬ было =р , а 
мушинЬ —4, шо женщины издержали тбр, 
а мущины 254 : чего ради должно бышь 


1бр—=254--1, ошсюду найдешся ре 

т т 
7 9 9 4-#, так что ‚7 А 
слБдовательно 9— олн НРА = зы 


т 


А 
274-6, пакЬ чшо 7 


—1; откуда = я р 


‚или 0х = ЧР 


4-1, такЬ что де ила ЧР = 25 
9—1 Е 


4-1, сБдовательно =—- 28+ 


232 4-и, так что и= Е › или 204 
1, почему 2=2и--- 1, отсюда наизво» 
роть получаесмЬ мы 

ит 


52=314-и=7и--3 
п5 _ 
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к= 9--?=9и-41-4 

2 52 1614-7 

р=4-Н!- 25и-Е 1: по сему было 
женщинЬ = 24и 4-10 , а мушинЪ=тби 
7, г4Б вместо и, всякое цВлое число 
взять можно : менийя числа <Ъ слЬдую- 
щими будуп такя: 
число женщинЬ ==11, 36, бт, 86, тІІи пр. 

— мущинНь у әз, 3955 7гипр. 
по первому рБшенно БЬ самыхЬ меншихЬ 
числахЬ женщины издержали 176 коп., а 
мущины 175 коп. , слБдовашельно женщи» 
ны одною копбикою больше изтратили ; 
недели мущины. 
819. 

Волросё. НФкто купилЬ лошадей 
т быков , за каждую лошадь плашилЬ 
31 рейхсталерЬ , а за каждаго быка 20 
р. алерогЬ, п нашлось, по всБ быки 
вмбспіБ умью р: талерами стоили больше, 
нежели лошади, Спрашивается сколько 
было быковЬ и лошадей ? 


Пусть 
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Пусть будешЪ число быковЬЕр ‚ а 
лошадей 7, шо должно 20р= 319-7 › 


отк РЕ аса І а. 
куда р= о юе 26 ее, 
по сему 2072—1147, п =, 


=: › по сему 1172=9"—7 


62654, по се- 
9 5 +2, 


му 91254-7 и 529 


а 
1—41) 
2=41--и, по сему 2121-7 
и 1—2и--7 
5—=4-Ни—9и--28 
т 54 12111-35 
—#-Н 5— 2си-- 63 число лошадей, 
р=4-+т7=3 14-4- 98 число быковЬ. 


Ошсюда 
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Отсюда найдутся мениия положительный 
числа ; вмВсшо р и 4, когда положипся 
и —=-3, большїя же числа увеличиваются 
вЬ ариеметической прогресс , какЬ слЁ- 
дусшЬ : 


РЯ 
число быкокЬ 5, 36,67,98, 129,1бо,тої 

222,253 ипрошч. 
число лошадей 3,23, 13,63, $3, 103,123 
143, 163, и прошч. 


820. 


Когда мы вЬ семь примбрБ разсмо- 
тримЬ , какимЬ образомЬ буквы р и 7 
изЬ слБдующихЬ опредЬляются, то легко 
усмошрбть можно ‚ что сіє оп содер- 
жаня чиселЬ 31 и 20 зависишф ‚ а 0со- 
бливо на пюмЬ содсржаніи , по кошоро- 
рому обыкновенно ищушЬ самаго болнла- 
го общаго сихЬ обфихЬ чиселЬ ДЬлишеля» 
какЪ изЬ слБлующаго явсшвуюпіЬ : 


* 


29 
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в. 1 
20 
рен 
9 т 
а 


ЗаАБсь видно , это частныя числа вЪ 
<^ВдующихЬ другЬ за другомЬ опре лс- 
нїяхр букБЬ, р, 4, 7, ғ и прошч. выходят: 
и «Ъ первою буквою на правой рук свя- 
зываюшся , а послЬдняя Остается завсс- 
гда одинака ; Ер послБднемЬ же уравне- 
нім выходить прежде всЪХЬ число у и 
припомЬ сЪ знакомЬ -{- потому, чию по- 
слБднее опредВлене есть пяшое. Естьли 
же бы число оныхЬ было чстнос, шогда 
бы —7, поставишь надлежало. Сле будешь 


ясне изЪ слБдующей шаблички у гб нач 
передЬ 
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пере раздроблене чиселЬ зги 20, а 
потомЬ опредБленїя буквЬ рати пр. 
представлены. 


312-1. 204-11 == 
20— к. 11--9 = 17-01-5 
1 г. 9-2 | У вУЕ 
9—4. 2 т = 4а-Ни 
2 =2. 1 4-0 | 1—2и--... 


891. 
По сему способу представленЬ 
быть можешЪ прежней примБрЪ Еһ 14 
сшатвб , какЬ слБдуешЬ; 


56-1. 39-17 | р 19-Ну 
39—2. 7-5! 9—2"; 
173. 5-2 | ғ З-5-НР 
$=2. 24-1 123 4-0 
22-2. ЕО РЕ 20 4-1к 


825. 


СимЬ образомЬ ЕЪ состоянїи мы 20 
шить веб паке примБры вообще. 


Пусть 
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Пусть будеш дано сте урапнснїс /р 
= и, гБ а, Бип изнбстны; зіБсь 
тоже дБасшве производить надлелитЪ , 
какр будто бы найти должно было са- 
маго большаго общаго дЬлителя чисе{Ь 
амф, изЬ ра и 9, чрезЪ слБдую- 
ция буквы оп лены будут , какЬ 
а: : в 3 

пусть будешЬ а 4р--с 

2 Вг-- 
с=044-е 
2= Пен} #=рг4-и 
е ЕГ-НЕ г:=Еи-- е 
ЈЕ -Но|и=Ро-Ёп 
ЗдБсь вЬ послБанемЬ опредБленїи береш- 
ся --п ‚ когда число опредБленїй нече- 
шное $ напрошивЬ того —й, ежели оное 
будешЬ четное. ТакимЬ образом мот- 
жно теперь веб такіе вопросы рВинить 
весьма скоро, изЬ коихЬ мы предложим 
нБкошорые для примБру. 
823. 
Болробб. Сыскать число, которое 


когда раздБлится на гі, дасшЬ вЪ осшат- 
Е кБ 


р=44--7 
4=Ву--х 
тб: 
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кВ 3, а раз ®лсннос на х9, даешЬ осша- 
пюкЬ 5 ? 


Пусть будеш се число М, то во- 
первыхь М=ар--3» а потомЬ такожас 
М=194--5 : чсго ради бужшЬ пр+ 3 
2=1994- 5» Шли 11р=194--2, откуда слВ- 
дующая составится хлабличка: 


192=1.11--9 | ра" 
2121.8 41-3 | 4=ғ+7 
8222.3 4-2 | 7— 25-7 
32-1.2 4-І —=ғ-+-0и 
2—2. ро | 252002 


хб и по изволенію взять можно, а ошту 
да уже обратнымЬ порядкомЬ предридуция 
буквы опредбляюшся , как слБдуеші: 

1а за 

т221--и-3и-4-2 

274-1846 

4 "5 —11и-- 8 


Р 44-1=—19и--14 
отсюда 
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отсюда получасшся искомое чиало М 
=209и-- 157 и пакЬ самое меншее число 
вмбсшо М есшь 157. 


824. 


Волросё. Ищешся число №, кошо- 
рое каЪ и прежде раздБленное на 11 
даетЬ вЪ остапк 3 ‚а раз4Бленное на 
19 дает осташокЬ $ , и естьли оно же 
раздБлишся на 29 шобЬ осталось зо ? 


По послВднсму положснію должно 
быть № == 29р- 10 и когда первые два 
договора уже вычислены , шо из. оныхЬ 
быть надлежишЬ , какЬ уже выше найде- 
но №2090 157, вмЬспю чего посша- 
вимЬ мы №=—2097--157 ‚ чего ради бу 
дет 2ор-- 10= 2094 -- 157 или 29р 
= 2099147 , откуда слВаующее АБй- 
стве предпріять надлежишЬ: 


269—9 29-6 | сд: р=74--+* 


. 
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Отсюда возвращаемся назад слБлующимЬ 
образом. 


551—147 

7-61 - 144 

9— 47-5 5—291— 735 

р 79-5 7-2091- 5292 
И па М=6оби-—153458 , сбамоё 
меншее число найдется , когда положиш“ 
ся 21==— 26 , шогда будешь М= 4128. 


825. 

ЗаВсь примВчать надлежит» › чо 
сжели такое уравненіс так, 6р-444- раз" 
РЬЫшить должно будет, то оба числа 2 
и б общаго дБлишеля кромб т цы имрть 
не должны ; ибо вЬ противномЬ случа 
былЬ бы вопро невозможной, сжели бы 
число ий тогожЬ общаго дВлителя НС 
имБло. ТакЬ когда наприм. эр 1594 2, 
гдВ 9 иту общаго дБлишеля 3 имВютЬ, 
но на котораго 2 разАБлиться не может, 
того ради не льзя рбшипь сего вопроса» 
потому что 9р – 154 завсегда на 3 ра, 


лишся и слБдовашельно ни когда 2 быт 
не 
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не можешь. Естьли же бы БЬ семЬ слу- 
аЬ п=3 ила 6 и протч. , по былЬ бы 
вопросЬ созсБмЬ возможной и надлелало 
бы Уравнене раздБлить на 3 , то бы 
вышло шогда 3р= 59-1, что по преж- 
нему правилу легко рФфшить можно. По- 
чему явсшвустЬ , что оба числа @ и р 
никакого общаго 4Влишеля кромБ Е цы 
имБть не должны , и что предписаннос 
правило ни Ер какахЬ другихЬ случаяхь 
имбшь мета нс можетћь 


826. 


А чтобы сіс яснре показать у то 
разсмотримЪ нашуральнымЬ порядкомЬ 
уравнеме 9р = 159-22 , ГАБ будет 
РЕ нЕ 2410, та 


что 97—64 -Н 2, или 64 = оү ву почему 
ЮР 0 а 3—2 

= 2 ый: —— 

ат ое 

ЗК 2 2265 ; или 372263-1-2 з Ошкуда 


б. > 
ОН ар, ишо, каКЪ явствует, 


=#4-1, шак что 


никогда ублое число бышь не мөжет} у 
ра шоо 
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ибо ғ неотшмЁнно цблое число быть дол- 
жно ; и шакЬ видно, что шакіє вопросы 
по ихЬ свойсшву не возможны. 


МО ЛА а Ле МО О АО О О О а АО «> о Ол Ч а л ла 


гла В.а П. 


О правил шакЪ называемом слЂпомЬ, г 
иф двухЬ уравненій 3 или больше неиё- 
вБсшныхЬ чисел опредБляюшся. 


827. 


ВЪ предЪидущей глав вили мы , ка- 
кимЬ образомЬ изЬ одного уравненія два 
нсизвВстныя числа опредблять должно, 
шакЬ чтобы оныя были цБлыя и положи 
шсльныя Но ежели предложены 0у- 
дУЩЬ два уравненія , и вопрос доляенНЬ 
бытьнсопредВленной, то надлежит быть 
больше , Нежели двумЬ  нсизьЁстиымЬ 
числамЬ ; такіе вопросы  случающ- 
ся в простыхЬ ариеметическихЬ книгах 
и.рбшатся по лрапилу слълому , ко- 
шораго основаніе показать мы здВсь На“ 
мМБрены. 

828. 
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828. 
НачнемЬ сЪ самаго примЁра. 

Волросб. зо человбкЬ мущинЬ , жен- 
щинЪ и робяиф издержали вЬ шрактирВ 
50 рей»сшалеровЬ , каждой мущина за- 
плашилЬ 3 р. шалера ‚ каждая женщина 
2 р.талера, каждой ребенокЬ г р.талерЪ. 
Спрашивается сколько было мущинЬ у 

женщинЪ м робят ? 

Пусть будешф число мущинЬ =р» 
женщинЬ == 9, а робяшЬ —7 , то полу- 
чашся слбдующіїя два уравненія : Т)р--4 
730; Ш) 3р--24--Н=5о, изЬ коихЬ 
3 буквы р, 4 м ғ Б ЦБлыхЬ и положи- 
тельныхЬ числахЬ опредБлишь должно. 
И3Ъ перваго уравненія будешЬ 7=3о-р-4: 
чего ради р--9 должны быть меньше 
зошы. Сію величину поставивЪ вуфешо 
т вЬ другом уравненш выдешЬ 2р --4 
Е30=50 , сАБдовательно 2р--9220; 
и шакЬ 4=20—2р, а р-|-4=20-р, что 
само по ссбЪ меньше зоши, псперь вмбе 
сто р веБ числа брать можно, кои не 
больше то ти, по чему слбдующія выхо- 
дашь рбшенія, 

0з число 
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мисло мущинЪ Р Ф, х, 2, 3, 4, 5, ©, у. 8, 5, в 

—— женщин 4— 20, 18, 16, 14, 12,10, 8, 0, 4, 2, 0 

— иребящЬ 7— то, 11,12,13, 14, 15,16,47,18,19.201 
отбросивЬ первыя и послРдыя „ оста 
нушся сще 9 исшинныхЬ ОВшений, 


829. 

„бругой шолроФ. НћЪкто купилЬ 100 
разнаго рода скошины , свиней , коф и 
барановЬ за тоо рейхсталеровр , за одну 
свинью давалЬ 3: р. шалеровЬ, за козу 
р-талер., за барана ; р мал. спрашивает» 
Ся, сколько каждаго ролу было. * 


Пусть буден число свиней = р» 
козЪ =4, баранов =, цю выдушЬ 
схБдующіл два уравненїа. 

Те. р+9 1-7 100; Ш) 3:р-4-156--:8 
= о. Сіс послБанес уравнсніс для из- 
Єђжамія дробей помножь на 6, выдешь 
21р-+84-|-37=600, изЬ перваге уравне- 
нія будешь х=:00-р-4, кошораго вели” 
чину поставив во вшоромЬ уравненїи » 
получится 18-1-5300, или 572-300 
=-18р и 4-60--3р , слБаовательно 18р 

4ом№ 
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должны на 5 раздВлиться, или 5 какЬ мно- 
љишсля вЬ себБ заключать должны, и такЬ 
положи р 5х булеп 4 —бо-т8х и 
7—135+40, гаБ вмБеию ғ произвольное 
цБлов число ввяиь можно ‚ но такЬ 
мпобЬ 4 не было отрицательнымЬ ; чего 
ради х не болыше зхЬ бышь долженЬ , и 
слБдовательно когда о также изключает- 
ся , шо слБлующия только з рбшенїя 
мБошо имбюшЬ , а иманно; 


когда г. І 2, з 
будешь р= 5, 13, 15 
азы. 9 


129558, 16959: 


830. 

Когда кто такіє примбры самЬ 
предлагать пожелаешь , шо прежде всего 
на шо смотрбть надлежит , чтобЪ бы- 
ли оныя возможны, а чшо бы © узнать, 
шо надлежипЬ примБчать слбдующее : 


Пусшь булушЬ оба уравненія , ка- 
ке мы по сіє мБсто имБли , шакр пред- 
р4 став- 
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ставлены Те) х4-у-4-220; П) 1х-Нау 
+5, гАБ р, в, Б, шакЬ какЬ а и 
извбстны; пусть шсперь между числами 
Ў. 2 м Ё первое будешЬ наибольшее , а 
Ф наименьшее ; когдажь х-+-у-а=а, шо 
хер ја = Ја) а Гх-ЕДу--] больше 
нежели єх 4-2у-- ра, по чсму Га должно 
бышь больше нежели й, или р меньше 
нежели ја; а рх Ру ра сар м Р-Н 
= 2= азподлинно меныпе нежели /х 
+23425 ; шо и ар должно быть 
меньше нежели Р, или Ё болыпе нежели 
ар. СлЬдовашельво когда число В, не 
м‹ньше Га и притомЬ не больше ар, шо 
вопросЬ завсегда нс возможной, 


Сей договорЬ обыкновенно пикяе 
предлагается м слБдующимЬ образом : 
чшобЫ число Ё содержалось вЬ пре 
дБлахЬ фа м аһ , <сверьхЬ сего чтобЬ 
оное не очень близко подходило кЬ 060 
ммЬ предБламЬ ; ибо иначе остальные 
буквы опредВлены бышь не могутЪ. 


Тәк 
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ТакЬ Ь прсжнемЬ примБрБ , гдБ 
а=100о, /=3:, Р=:, предлы были 
350 и о, есшьли бы шспсрь захонфли 
положить р 5х вместо хоо у» шо вы- 
шли бы уравнента х-+-у+-4с=100 и з.^ 
ч-і1у4-зассдт, 346сь помноживЬ наб 
будетЪ 21х-- 87-4 33=306, возми пер- 
вое уравненіе 3 жды, получится 3-35 
32 =300 ‚ которос изЪ прежняго вы- 
чши, останется 18х--57=06 , кое как 
зараз . вилно , невозможно ; потому 
что х и у цБлыя числа бышь должен 
сшвующЬ. 


3з. 


С1е правило нужно монетныхЬ и 
золотыхЬ дВлЬ масшерамЬ , когда они 
хотяшЬ изъ шрехЪ или больше родовЬ 
серебра , что нибудь здБлать э какЬ изЪ 
слБдующаго примБра явапвуспї. 


Волро®. ОдинЬ монешной мастер 
имет троякое серебро , первое 14 ло- 
товое , другос 11 лотовое и тшрепие 9 
лошовое , а должно ему здблать вещь 


рз вБсомЬ 
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=БсомЬ Б зо мароЬ , которая должна 
быть 12 лошовая. 

Спрашивается сколько марокЬ каждаго 
срсбра взять ему надлсжипЬ $ 


Положим что взялЬ онЬ изЬ пер» 
ваго серебра х марокЬ , мз другаго у, 
а из третьяго 2 марокЬ › то должно 
быть х-НУ-- 24—30, чшо сосшавляешЬ 
первое уравнеше ; потому каждая марка 
псрваго сорша содержишЬ 14. лошовЬ хо- 
рошаго серебра, то х марокЬ содержашь 
будутЪ т4х лотовЬ серебра , подобным 
образомЬ у марокЬ штораго роду содер" 
жашЬ тт у лопов серебра и х марокЬ › 
торешьяго роду содержашЬ 95 ‚лошовЬ се- 
ребра; почему весь кусокЬ серебра солер- 
жать будешЬ 440-1-11у-{-95= лошовЬ , а 
понсже оной ЕБсишЪ зо марокЪ , изЬ ко- 
торыхЪ каждая содержать должна 12 ЛО" 
штовЬ серебра, шо надлежишЪ количесшву 
серебра вЬ ономЬ кускВ быть збо ЛО- 
тов ; ошкуда сіс впюрое уравнсніс вы- 
ходипЬ 14х--11у-- 92 == 3бо з изЬ сего 
вычши первое уравнеше 9 разь взятое › 

ш. ©. 
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т. с, 0х--9у-1-092:270 , осшанешся ух 
+= 27—00 ; ошкуда и х у опредБлить 
молљно, и припюмЬ в цВлыхЬ числахЬ , 
мо 22=30—5-7 , а из другаго уравне- 
нія получишся 2у:200—5х и1—45—* , 
положивЬ х2 2и найдется у—45 —5и и 
а2=3и—1$. СлВловашельно и должно быть 
больше 4хЬ, хошя и меньше топи, Ощ- 
сюда выходят? слБауюция рВшеня з 


= 95,16,17, &,| ©. 
=, | +2 ,|14,| Еб ,| #8. 
= +0,115,| 10,1 5,5} о. 
= е,| 3,1 6,1 9,1 12, 


З 


ља 


832, 

Иногда случаюшся больше нежели 3 
неизёбстныя числа, г4В рбакые ша- 
кимЬ же образомЬ дБласикя , какЬ изЬ 
слБдующихЬь примБровЬ видно. 


Волроё. НЪкпю купилЬ сошню ско- 
тины за 100 рейхсшалеровЬ, каждаго быка 
га то р. гла л. каждую корову ЗА 5 р-тал.; 
каждаго шсленка за 2 р.шалер, ; каждую 

озу 
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овцу ва { р. шалера, Спрашивается, сколь 
ко было быков , коровЬ , шеляшЬ и 
овсцћ. 


Пусть будеш число быковЬ =р, 
коровЬ — 4 , шсляшЬ = и овецЬ 227, 
то первое уравнене будешЬ р-н 4-7-5 
=100, ившорос 10р+544- 274-:7 2100, 
которое для избђжанія дробей помноле- 
но на 2, дастЬ 20р4-104- 41-1-2200, 
иғ сей вычши первое уравненіе, выдей 
19р 4-99 Е 37—100 ошсюда 372 100 
—19р-99 и ғ = 331—6р—;р—39, им 
т2233-6р-39-4-'®, почему т—р, или 
р-1 должно дБлиться на 3; м шакЪ возми 


рї =37, шо будетЬ , какЬ слблусшЬ 


р== 314-1 

9—9 

г —=27—19#:—34 
# — 72-29-16} 


И пак 192-34 должны быть меныше › 
нежели 27. Зҳбсь можно псперь взять 
$ и г по произволентю , сЬ симЬ только 
договоромЬ , чшобЬ 19#--34 не были 
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больше 27 ми и по сему слБдующие слу- 


чаи разсмотрБшь мы имбемЬ, = 
Т когдагто П когдаў-г т нельзя взять 
ак Е 
по будешЬ р=а будет р=4 ов 
9=4 9-9 случаЪ вышле 
1=27-3 #=8—34 |6ы ? отрица- 
2272427 5984-00 тельное, 


ВЪ первомЬ случіб 4 не должно быть 
большс 9 , а во второмЬ не больше 2хЬ; 
и шакЬ изЪ обоихЬ случаевь получаем 
мы слбдующія рбшенія, 

ИЗЬ перваго случая выходятЬ сш 10 
р8шенй , как 
т | пишу! У |УПУИ УШИ х! 
[ах [а 
о| 123456. 7 |8 9 
27|24|21 181512] 9|б |; [о 
72174116 78|80|82| 84 86 |88|уо 


изЬ другаго случая сш 3 рбшенія 


| 
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1ш ш 
21414 | 1% 
9] о|т 2 
1815 [2 
71881 90 | 92, 


С/Фдовательно всБхЬ навсе 14 рћтпенійу 
но кегда о ивключишся , шо будетр 
только 10, 

833. 


СповобЪ рбшенія бывдешЬ веёёгаа 
одинакоғЬ, хошя бы вЬ первомЬ уравне- 
нм буквы на данныя числа и помножены 
были , жакЬ изф єлБдующаго примбра 
явсшвуетЪ. 

Волросё. Найти з такія числа, аЬ 
котерыхЬ когда первое помножится на 
3 , другое на $ ‚а шретїе на 9, ітобЬ 
сумма протзведенй была збо ; когда же 
первое помнбжится на 9 , другое на 23 
и шрешие на 49, шобЪ сумма произведе“ 
ній была 2920 # 

Пусшь будешь первоё число = + 
вругое ==у з шрешие 24 , шо выдуй 
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сїп два уравненїя 1) зх-+ 57-75 $69; 
1095-1 257--493==2920 , изЬ втораго 
вычти первое трижды взятое , а имянно 
95-4 1$у4-2152= 1650 останется 10у 
2822—1240 , или раздБливЬ на е бу- 
дешЬ 5у-- 1422620 ; откуда ус 194 
4, слбҳовательно 2 должен дблишь» 
ся на 5 ; и такЬ положи 25а , бу- 
детБу =: 124—140, кошорыя Знаменованія 
посттавивЬ вЪ первомЬ уравнении вмБсто 
3 иу дадушЬ зх-35и-- 620-569, или 
3и—35и—60 ‚и х= 20, чего ради 
взявЬ и—3# получишся наконецЬ шакос 
рБшенїе 22351-20 5 72=124-427 и < 
215г, ГАБ вмБето г произвольныя иЪ- 
лыя числа брать можно ; но так что 
бы 2 было больше О , мо менше з хЬ , 
откуда получаются с два рбшенія : 


1е) когда г 1, будепі х1, 7=82, 215 
Пе) ежели! 2, получишся 20,3240, 2—30. 


ГЛАВА 
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МЧА ЧАЧ Чоу Ч у Ч Ч ЧААР ЧА Ч ЧУ ЧФР 


глава Ш 
О составных неопредђленныхЬ уравнені- 
яхр , в которых) первая только степень 
нсизфотнаго числа находится. 


834. 
"Теперь приступим мы кЬ шакимЬ 
уравненіямЬ, гдБ два неизвёБстныя числа 
ищушся , и каждое не одно , какЬ пре 
жас ‚ но или между собою помножены, 
или д0 нБкоторой вышшей степени ВОЗ" 
вышсны попадаются, сели между пЁМЬ 
другаго числа шолько первая степень на- 
ходишся. Такія уравнснія имбющЬ вообще 
слбБауюшую формулу : 

а-- вх с ахх 4 еху -- Ден 
рау и прошч, = гБ у первой 
шолько степени попадается, и слбдова- 
псльно легко опреБленЬ быть может. 
Но опредБлеше должно быть такос › 
зтобЪ вмБспю х иу вышли цблыя числа: 
шаке случаи сшанемЬ мы шеперь разсма” 
шривашь и начнемь < самыхр легких. 

835. 
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835. 

Найти два числа „ копорыхЬ когда 
сумма придастея кЪ ихЬ произведению , 
выдешЬ 79 ® Пусшь будутЬ два требу- 
смыя числа х и у, шо должно быть ху 
4-х4-72=79 , ошкуда получаемЬ мы ду 
НРУ ИЕ, по че- 
му явствуешЪ, что х---т долженЬ быть 
Блишель 89 ши : но понеже 80 имБешЬ 
многихЬ адБлителей, потому изЪ каждаго 
найдется величина х , кар изЪ слбдую- 


щаго видно : 
5 18 ро 
4|7[9 


151917 


Понеже з4Фсь послБдыя Вбшенія Ф 


первыми сходны, того ради всБхЬ рЬше- 
ній будешь только $. 


8о 


Е 
о 


16120 
їс |19 
413 


4 


Е) 
1$ 


40| 


39 
1 


будешЬ хој 1 


Блители с 2 
и у = 7939 


т |пшм У 
ә |, "|. 7 
79 |3911 я 9 
Тож П. с 336. 
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836. 

ПодобнымЬ образомЬ можно такожде 
разрбшить сїе всеобщее уравненіе: 17-х 
= Рус, откуда выдеп ху 4- Ёус=с-аї 
м слБдовашельно ==, или у—=-24+9 
чего ради х-НЬ должно быть дВлителемЬ 
даннаго числа аё 4-с: и шакЬ изЪ каждаго 
АБлителя онаго числа можно найши ве- 
личину х. Положи ар --с=/# шакЬ что 
12-21 › и возми х -- 227 или х=, 
будешь у—=-а-- 5, илиу 26-а. Посе 
му различнымЬ образом число ар 1-с % 
авухЬ множишсляхЬ ыѕрявишь можно, Й 
получится оттуда не одно но два рршс- 
нія, а имянно: первое х2=7—Ё и 22-6 
а другое когда х 1-2 — 2 положишся й най- 
дется х—8-р , а у ј-а. 

Естьли бы предложено было сіе ур 
внес лу--2л-- 37=42, шо было бї 
а=2 , 2—3 и с—42, слБдовашельно 7 
Е-2-ЕЕ; $ шсперь число 48 разли“- 
нымЬ образомЬ изЬ авухЬ множител 
ҝакЬ }, = представлено быть можешь и 
завсегда найдется х—/-3 иу=е-2, У 

х68- 
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х=8-3 ‚ ау—/—2, шакіє множители 
суть сАБдующе + 


числа. 
или Па! |а 


837. 

Еще генеральБе представить можно 
уравнеше пакимЬ образомЬ ; тлу ах 
4-00 0, габ а, 5,5 ит данныя числа, а 
вмБспо х и у требуются ублыя числа, 


По сему ищи у, и полуФится у=, 
а чпюбы з4сь изЪ числишеля можно бы- 
ло изключитв х , то помножь СЪ обБ- 
ихЬ сшоронЬ на т, выдешЬ ту 
==44- 225 Числишель сей дроби 
сесть изебстное Число з коего знамена» 
тель должен быть дБлишелемЬ ; чего 
ради представь числителя ё двухЬ мног 
жишеляхЬ какЬ |, д, чшо различным об- 


сз разомЬ 
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разомЬ учинипься можетЬ, м смотри мо- 
жно ли одного изЬ нихЬ сравнить сЬ их 
—Ь , так чшюбЬ тх, а к сему 
требуется, когда х9, чшобЬ {-- 2 мо- 
гло на т разБлиться; чего ради здБсь ш 
только множишели изЬ ис--ав употрс- 
бэпь можно , кои , когда придастся кр 
нимЬ 2, могушЬ на м раздблиться, что 
изряснить примбромЬ небезнулно. 


Пусть будещЬ бту 2х-1- 3у--18 , 
отсюда получишся у 291518 и 5 


=) 
„тох-- б 
== 98 24-90 ; забсь числа 
553 5х—3 
96 ши шакиХЪ дБлителей искать надле- 
жишЪ › что сжели КЪ нимЬ придадутся 
3, шо сумма на $ разАБлишся : и шакЬ 
возми всБхЬ множителей 96 пи, кои сушь 


1,2, 3,4 б, 8, 12, 16, 24, 32, 48, 96. 


Откуда видно , что сти только чи- 
Сла 2,12, $2, упошребишь можно, 


Пусть 
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Пусть шеперь Г) 52—32, будетЪ $у=50 
слђдов. х=Е , а у—10. 

П) 5х—3=12 — ~ -55=ю. 
7-03 , 32. 


Ш) ѕ$х-3=32 — — - $у=5. 


— = — ДУ › рі. 


838. 
Понеже здВсь во вссобщемЬ рБше- 
ній муа с › шо слБдующее при- 
РЕ 


мЬчашь потребно, Ежели вЪ сей формул 
тс --ар содержащесся число имБетЬ АБ- 
лителя , кошорой находится вЬ форму= 
лБ тх, шо часшное тогда неотмЬн- 
но должно имбть спо формулу му—а, и 
тогда число ис-- ав чрезЬ шакос произ- 
всдсніс (их—6) (шу—а) представлено быть 
можеш. Пусть будеп на прим. 2212, 
а=5 ‚В=7 ис=1$ , шо получится 


12у-$— 215, › а 215 ши Алилсли суть 

12х—7 
1,,43, 215, между копорыми Ш, кои 
найши должно , содержатся вЬ формул 
сз 12х 
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х2х—%у; или когла 7 КЪ онымФ приладуше 
ся , тобЬ  дБлилась сумма на 1з 
ЗаБсь 5 шолько їс дБласп, и так 
12х-7—=5, а 127-543 : иф первой 
формулы буде) х—1, а изЬ второй 
у найдется вЬ ЦФлыхЬ числахЬ, а имян- 
но У—=4. Сіс обстоятельство вЪ разсу- 
жденм свойства чиселЬ есть великой ва- 
жноспи, и для щого примЁнать оное вссь- 
ма нужно. 


839. 


разсмотримЬ еще такое уравненїе ; 
ЯУНхх—2х--зу-Е29 ; ошсюда найдсшся 
2-29 › или у 26° ғ 
3 хз 
и шакЬ х-3 долженЬ быть дЬлишель числа 
26 , и шогла частное будеш 3-2-1 + 
но Флишели 26 пи супь т, 3, 13, 26, 
то получаемЬ мы сїм рбцісыія : 


1) ХЗ 4, или х—4, будешь у-а-ЕЕ 
=У--5— 26, иу—21- 

Це) 5-3=2, или х—5, буден ух 
=7-Нб = #3иу 2 7. 

Ше) 
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Ше) х-32213, илих— 16, будеиф +17 

= 2, иу—-15, 
которое отрицательное знаменованїе 
оставлено , и для того послЁдняго слу- 
чая х—3— 26 щрташь не должно. 


840. 


О другихЬ формулахЬ сего рода , 
вВЬ которыхЬ у первой только сшеисни , 
говорить з46сь не нужно ; ибо шакіе 
случаи рВако попадаются , да и шогда 
по показанному здбсь правилу, рЬшены 
бышь могунф. Но когда у 40 вшорой , 
или до вышшей степени возвышено бу- 
дет ‚ м величину онаго по даннымЬ 
правилам опредВлить за благо разсудит- 
ся, то выдут вЪ шакомЬ случаБ коренные 
знаки , позади коихЬ впюрая, или выш- 
шая степень х находится ; а надлежипЬ 
величину х найши шакЬ, чтоб нсизвле- 
комость ; или коренной знакф уничто- 
жился. 

И в семЬ то соспоишЪ самое ис- 


куство неопреёбленной аналитики , ша- 
са кія 
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кїя не извлекомыя формулы аБлать из- 
влекомыми ;$ чшо мы вЬ слБдующей гла- 
БВ покажемЬ. 


м М Ч У МР У ЧОО ЧР Ч ЧР ча 


глава 1. 


О способЪ неизвлекомую формулу 
У(а4-Ьх--скх ) заВлашь извлекомою. 


8+1. 

ЗаБсь спрашивается ‚ какую величину 
вубсшо х взяшь надлежитф, чтоб фор- 
мула а-рфа-режх дБиствительной была 
квадрат, и шакимЬ бы образомЬ можно 
былоизЬявипь ся корень вЬ рацїональныхь, 
аф иг оозначатф данныя числа, и изЪ свой- 
ства оныхЬ особливо зависит опредБле» 
нїе неизвбстнаго числа х. 


При семЬ прежде примБчать должно › 
что во многихЬ случаяхЬ рбшенія оных 
бываюп не возможны. Но ежели рёше- 
ніс будешЬ возможное ‚ то должно по 
крайней мбрб вЬ опрсаБблены буквы = › 

довольсшво- 
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довольствоваться сперва одной только 
раціональною величиною и не требовать ; 
чпобЪ были они еще и цблыя числа ; 
что совссмЬ особливаго шребусшЪ разы- 
сканїя. 

842. 

Мы полагаемь з45сь ‚ что фор- 
мула 40 второй тполько степени возвы» 
иена; ибо вышиие степени особливаго 
тшребующь способу , о кошоромЬ послБ 
говорить должно. 

Но сстьли бы злФсь и второй сте- 
пени не случилось и было бы с =0, шо бы 
вопросЬ никакой не имБлЬ шрудносши ; 
ибо, когда сїя формула дана будетЬ 
У(а-1-0х) и надлежишф опредВлишь х, 
шакЬ чтоб а--ёх былЬ квадрашЪ , то 
должно только пололмшь а-|- бх уу у 


77-6, ише 


ошкуда тошчасЬ выдешьЬ 2: 


терь вмВсто у можно брать всБ произ- 
воляцИя числа, и из) каждаго шакос вна- 
менованїе вмђсто х найдется, что а--Ёл 
булспЬ квадрат ‚ и слБдовашельно 
У(а-Н) рацїональнос число. 

С 5 843. 
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8+3. 


НачнемЬ с сей формулы У@ +), 
гАБ такія энаменованія вмбето х найти 
должно , что сяхсли кЪ ихЬ кваарашу хх 
приластся еще г, пюбЪ сумма была паки 
квадрат, что, как видно , вЬ цБлыхЬ 
числахЪ быть не можеш ; ибо ний ни 
Одного квадратнаго числа , которое бы 
было тцею болыше преидущаго; и шакЬ 
неотмБнно довольствоваться должно ло- 
маными числами вмВспю х. 


344- 


Понеже ++ хх квадрашное число 
быль должно , и мы бы захонфли поло- 
жить 1-а ‚, шо вышло бы ха уу 
= 1, и хУ(уу-1); ишак чшобЬ найти 
Хх, должно вмЬсто х такїя искашь числа › 
чтоб ихЬ квадраты уменшенные х цею 
были паки квадраты , которой вопрос 
столь же шрудснЬ какЬ и прежней; и 
слбдовательно сим бы мы ничего не 
выпграли, 


А чпо- 
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А зто дБИствишельно есть такія 
де ‚ кои будучи вмБспю х взяты, 
яБблающь г -- хх квадратомЬ , шо изЬ 
слВдующихЬ случасвь видЬшь можно. 


І) когда х=Ь, бужиЪ а-нлх =, сл 
довательно У(1-Н хх) = 


П) равным образомЬ сіє учинится, ко- 
гда х=-$, гАБ найдется У(1-Нхх) = 5. 


ШІ) пошомЬ ежели положишея х 5, › то 
получится 1-- хх 219, изЬ чего 
квадратной корень есть +; 


Каким образомЬ › должно находить 
большс такихЬ чисель , о семЬ надлс- 
жит эдБсь показать, 


8+5. 

Се учаниться можешь двоякимЬ 
образомЬ ; по первому способу положи 
Уул) хер, булш 1-х хх 
+ арх рр, гд квадратЬ хх уничто- 
жается : и слБдовательно х везЪ корен- 
наго знака опредБленф быть можеш ; 

ибо 
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ибо БЬ найденномЬ уравнснїй вычти 
С обБихЬ сшоронЬ хх', останепся, 2рх 
1-р 

2р 
гЬ вмсто р , каждос пфлое число и 
дроби брать можно. 


0р =! , откуда найдешся х = 


И такЬ положи р=” будешь 


тт 


х=! уу з спо дробь помнохивЬ вверьху, 

са МЕРЕ 

и внизу" наш получишся Хи 
846. 


По сему, чтобы 1--хх была ква- 
дратЬ , можно вмбспо т и п по соиз- 
воленію брать всБ возможныя числа ; и 
слбдовашельно опипуда безконечное мно- 
жество знаменованй вместо х найдется. 


п ие 2 
оложи в000що Хр будеш х += 


= анык ‚ или х? 4-1 
4:70тлп 
(а + 
= алии т 
а. - ———› кошорая дробь есть 
4 тли 


2й- 
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&Вйствитшельной квазрашЬ , и найдется 
пп 

отшуда У(г--хх) = ый и 

сего слБдующїя малыя числа вмВсто х 


иѕрявишь можно; 


П | 
ежели 022 3,|3,|4.|4› 5, 5, |5, |5. 
и тп х,|2.|1,|3,,1, | 2, | 3, | 4. 
будешь х= 3, [>| 15005 


847- 
Отсюда азн вообще , чию 
(пит) _ (кп - тт). помнохыф ае 
(2тп «27 > 
‘уравнеше на (21), „булеп (2тп ) 
+ (ип тт = (яи--шт; по сему имбемЬ 
мы вообще два квадрата , коихЬ сумма 
паки квадрамЪ. Сим разрбшасшся шсиерь 
сей вопрссЬ : 
: найти два квадратныя числа , коихЬ 
сумма шакожас квадрат 2 
Аля рр 1-40 ==, положи только р 
и 4 = ип-тт, будетЪ ғ==ип-тт, попюмЬ 
(пп Атту) —– (2 тв? = (ит –ттў » отсюда 
можемЬ мы шаке рршить исей вопрос. 
: Найти 
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Пайти два квадратныя числа , коихЬ 
бы разность была также квадрашћ $ 


ПоложимЬ рр-– 94:1" то должно 
только взять рий -- ит , ад—2ип, а 
будеш г=пп-тт, или можно шакже по- 
ложить р=и-ныти , а 4—т-тт т 
тогда будешь "==2и, 


$48. 
Мы оббщали формулу 1--хх дво- 


якимЬ образомЬ здБлать квадратом ; 
другой способЪ есть слБдующей . 


Положи Уа) т , отку- 


да получится тех, ИИ 59) 
в ял 


вычши СЪ обБихЬ епоронЬ х, осшанатся 
отх , тт 
хх= + КК к нїе 
5 15 = э Кошорес ўравменї 
на х раздБлиться может, и выдешЬ х 
21 ттх 
222080 
я 
АешЬ пих=2ти-ршитх у откуда найдете 
ся 


„ или умноживЬ на ии бу- 
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2тп 
п—тт 


ся х= › поставивЪ сію величину 


вмБсто х будеш 1-4 хаси 47777 


а*-2типпп--т* 


ие 27узтия 4 т 
— ——_— , которая аробь 
н? —2ттпи--т® й Р 


тп 1-1 
__— $ но когда 
пп — тт 


или — 


есть квадрат и 


е 2 (отт) 
теперь получастся с1е уравненїе х +2——— 


ити) 
= еа яа ‚ шо слбдусшь опкюда, 
(мн) 
какЬ и прежде, (пи – тт) ( 2тп (т 
+ тт) два квадрата , коихЬ сумма есть 
квадратЬ. 
8+9. 


Сей случай ‚ который мы разсмо- 
трбли обстоятельно , даепф намЪ два 
способа, чтоб всеобщую формулу а--йх 
Аск здБлать квадратомЪ. Первой бы- 
ваешЬ ЕБ такихЬ случаяхЬ , гДб с квад- 
рап , а второй г а квадратЬ, кото- 
рые оба случая мы э46сь пройдем. 1. 
пусть будетЬ сперва є квадратное число, 

или 
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или пусть будетЬ данная формула а--Вх 
--Дех , которую квадратомЬ дВлать 
надлежит. На сей консцЬ положи 
Уре 2-7, будет 24-2 


Небо И" гБ на обђ- 


я ип 
ихр сторонахЬ хх уничтожается , шакЬ 
2тўх 


что а-Нрх- 


п 

внсніє помножиёЬ на лл даешЬ пла -- ии 
эит-ппа 

= 2ттўх-4-тит, откуда найдется х=———-, 
И же У я эир-2тиГ 

Се знаменованїс посшавивЪ вмбсшо х бу- 
тт — "пај т 

ась Уа-Нх-Н хх) ЗО 
прот х 


а", кошорос ура- 


850. 

Но понеже вмБешо х найдена дробь, 
шо положи х—е шакЬ чшобЬ р=ит 
—тта , а Ч=тЬЬ-ф2тУ , и формула 
ар № 

4 44 
слбдовашельно будешь оная шакже квад- 

рашЬ 


шогда будешф квалрашЬ »' 
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рашр ежели на квадрат 44 помножит- 
ся; почему и сія формула 294-1- р-р 
булешЬ шакожде квадрашф , ежели поло- 
жишся р— ит-иа и 4—1 – атар, от- 
куда безконечное множесшво рЁтенйй ЪЪ 
ЦБлыхЬ числахЬ найти можно , потому 
что буквы ти п по изволснію брашь 
можно. 
851. 

П. Второй случай бываешЪ , ког- 
да первая буква а квадратЪ, и по сему 
пусть будеть дана сія формула у--ёх 
-Нсхх , которую квадратом сдБлать 
надлежишЬ ; на ссй конецЬ положи У (Ў 


с) › будешь 74-х 
Я-сху=ы- Це › т у уни- 
чтожается з а остальные члены на х 
разАБлиться могутВ, шакЬ чшо Р--сх 
== 2а ЕВЫ или лр 4 писк = ти Дттх 
или Е - с 8 2тп— тт}, слБаовательно 


х ——. Посшавь сію величину 


"То П. т вмрсшо 
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эмБбето х, будет У(ф-нфх-нсхх) = 


2 2ттў— тив тиў. Еа ши 2 Положи 


пте—тт ппс — тт 
заБсь 126, то можно квадратомЬ зд- 
лашь сАдующую формулу 704-204 
4-р, что учинипся , когда положишся 
рс 2ттј --ттЬ ‚ а пп: — тт. 

850. 

З&Бсь случай особливо достопамя- 
тен , когда 2220 , или когда фор- 
мулу фх-рсхх квадратомЪ здБлать доле 
жно; шо надлежишЬ только поставить 


У(0х-схх) =" будеть: Баст 2, 


т разаБливЬ на х и помножиЕЬ на ий, 
выдешЬ фил--сптх =: тих , слБдовательно 
х— ЯВ 

тт епи 
утольныя числа, которыя бы были вдруг 

ел 

Еи 
Г 2 
слЬдовашельно злх--2х быть квадрашр, 
тихх 


тп 


. Найти наприм. веБ трс- 


> 


и квадратныя › ШО должно 


и положимЬ оной теперь то 


э 


2х 
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% 
ант 210 = ттх, п ха. » г 


тт—2ни 
вмБсто т и я веБ возможный числа брать 
можно. И выходишь будешЬ по болыпей 
части вмБсшо х аробь з а иногда 
и ЦБлыя числа. ТакЬ , когда поло- 
жишся ш=3, а пә, о получится 
1—8, коего треугольное число есть 36, 
кошорое также есть и квалратЬ А мо- 
жно также взять 202—7 м 92$, будспЬ 
022-50, коего шреугольное число есть 
1225, копюрос вдругЬ и 49 ши шреуголь- 
ное и шакожде квадрашное, 


Сіс получится также, сжели возмеш- 
ся пу и т=10 ; ибо пюгда будеть 
249. 

равнымЬ вбразомЪ можно полохить 
17, ай=12 , выдешЬ х—288 , косго 


треугольнос число есть а(х) э 
228.280 — ав, которое есть 


квадрашное число, а корснь онаго — к 2.177 
= 294. 
Та 853. 
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873. 

ВЬ семЬ а: БАА случаВ разсмо- 
трбть надлежишЬ , чтобЬ по сему осно- 
ванїю формулу Ьхасхх зФлать квадра- 
томЬ. Ибо оная имБешЬ множителя 23 
что ведетЬ нас кЬ новымЬ случаямЬ , 
БЬ кошорыхЬ также и формула 2-1-2 
=-схх квадрашомЬ быть молетр , когда 
ни 2 ниже с не квадраты. 

Оные случаи имБюшЬ мБешо , когаа 
а+-Ьх--схх на двухЬ множителей раз» 
рбшиться можеш ; что учинится еже- 
ли Бр — дас есть квадрашр. Для показа- 
ня ссго надлежитЪ прамбзать , зо 
множители оп корней уравненїя зави- 
сяшЪ ‚ чего ради положи а-4-Ьх--схх 0, 
будеш схх=—вх фа и хус? -5, 

с 
А =р № = а 
ошкуда найдется х == == У ве а. 


ме. | 


или х $ по чему яв- 


2с 
сшвуешЬ , что ежели Ёр – 4ас есть ква- 
зрашЪ , то можно опредБлить корень 
рацональной ‚ и по сему пусть Е ат 
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Фр- дас #4, то выдущЬ корни =“, 


или х= Е. и шакЪ аБлишели 3 
а а 


мулы а--Вх-нсах › 
г кои помножиёр между собою, 
получишь шу иже формулу раздФленную 

х 
шолько нас. А имянно найдется ях 


25 _ 4 
а ле} НО МВ — 446 а то полу- 
чится зх 4-06 8 2 88 +2 => 
[2 


+2 Е +“ : помноживЬ на с выдешЬ схх 


КЕ. › слђдовашельно должно шолько 
одного множителя на с помножишь , юю 


формула наша равна будетЬ сему про- 
Ф а 
изведенио( сх--5 С++ и 


дно ‚ чшо «іс рбшенїс завсегда мРешо 
Тз имБешЬ 
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имБетЪ, какр скоро ёр - дас будещЬ ква- 
драшЪ. 
8544 
Отсюда раждасілся третей случай, 
вЪ копоромЬ формулу нашу а--Ёх--с1х 
квадрашомЬ заБлашь можно , и которой 
мы к двумЬ прежним присовокупимЬ. 


ПІ. Сей случай тогда полько бываеп?, 
когда формулу нашу чрсзЬ шакос проиё- 
всденіс представишь можно , какЬ ( {453} 
4+), а дабы сте сАБлать квадратом, 00 


положи корни У(4-21) (^4 -рд) =” Һе), 

получится (7-20) (2-х) ааа, 

кошорос уравнсніс раздБливЬ на [-Н Ех, 

получишь 2-{- Е) Ш, с и 
2% 


Ар 4: -рётих , откуда найдется 
инт — РТВ 


ит, 


855. 
Аля изЪяснентя сего пусть предло- 
БСНЬ будетЬ сей вопросЬ, 


Найта 


АНАЛИТИК Б 295 


Найти числах такЪ, что ежели изЬ 
‘улвосннаго ихЬ квадрата вычтешь 2 р 
шобы осшашокЬ быль квадрашь ? 


Понеже 2хх-2 должно быть квадра- 
таное число , то надлежит здФсь смо- 
шрЬшь , чпобЬ спо формулу чрезЬ слБ- 
дующихЬ мнолиівслей п релсгпавишь 2(х4+1) 
т.( х1) = 


(х— 1). Полагая корень 


а 
у= тш х-л). 


аеш 2(х-на)(х—ф1 о раза 


ливЬ на хти И на ии полу- 
читея 270—200 = итх-- ит, а оттуда 
тт-4-27п 


. Возми здбсь с-а и пг 


олн ит 
булса х—3 , 2250-21624"; положи 
2-3 и п2=2 выдстЬ; х=Ь—17; но по- 


неже здбсь квадрат числа х входит А 
вЬ разсуждене , шо все равно, будеп ли 
Х=- ЕТ, илихс--17 : ибо из обоихЬ 
получишся 2лх—2-576 =24", 


Т4 856. 
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856. 


Пусть дана будешЬ ся формула б 
4 135-1 бхх, кошорую квадрашомЬ здБ- 
лать надлежишф ЗаБсь а=6, 6—1} и 
с==6, гаБ слЬдовашельно ни а ни с не 
квадратЪ ; в такЪ смотри не квадратЬ 
ли 2% – дас ; но заБсь выходишЪ 25 , то 
видно что сію формулу вЬ двух 
множителяхЬ предсшавишь можно ‚ кои 
суть (2 3х (3-22). Пусть будет ко- 


то (2-4 3х)(3--22) 


тт!2 3х) 


———, ошсюда ий | 20и 207 
ии 

отт — Зип пп — отт 
тих > и х2 Вола з = 


2пи—утт зтт-—2ип 

А чтобы числитель былЬ положитель- 
НОЙ , шо 377 должны быть болыге не- 
жели эми, ила атт меньше зип, слВдо- 


тт 5 
вательно - меньше быть должно не- 
яп 


жели ; чик 6 чпслитсль былЬ положитель- 
ной; ночтобЪ знаментель шакжебылЬпри- 
бышочный , шо 32 должны бъипь больше 

нежели 
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нежели 2ип слБдовательно М. должно 


т 
быть больше 2 х}: и так чтоб вмБешо 
х найти положишельныя числа, шо вмБ- 
спо ш и п шакія числа брать надлежитЬ, 


тт 
чпюбЪ — менше было ХЬ, а боль- 
пп 


ше ;ХЪ. Положи теперь #=6 и #=5 , 
тт 

будешЬ = меньше :хЬ и очевидно 
т 

больше ; ХЬ , опкуда найдешся х2 2, 


857. 


ТУ. Сей третей случай всдешр нас 
кЬ четвертому, которой тогда мбсто 
имбетЬ, когда формулу а 0х схх мо- 
ано раздробить на дв части зтакЪ › что 
первая будетЬ квадрашЪ, а другая на два 
множителя разрБилипся , так что вмбопо 
первой пыдетЬ такая формула р-н" > 
г4Б буквы р › Ч иг шакую формулу 
Езх означающЪ, илпогда надлелииир июль- 


ко положить И! а › получит- 
255 ся 
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ся вер етич. ‚ гб 


— эр 


рр уничтожается ‚ а остальные члены | 
на 9 „Бляшся , тла чшо = 


н 
А 
2104 мли але этр А- шт , откуда | 
ин 


легко найдется х : п сей то есть чеш 
вертой случай, вр кошоромЬ формулу 
нашу квадрашомЬ здВлать можно и ко- 
шорой мы примбромЬ и яснить намВ- 
ены, 
р 858. 
Волроёб. Найти шакїя числа х › 
чшобь ихЬ удвоенной квадрашЪ сдиницею 
былЬ ‘больше другаго квадрата, или ког 
за изЪ онаго өшнимешь х цу , тобЬ вЫ 
остапж быль квалрашЬ * как шо (57 
числомЬ $ дБлаешся , коего квадрашьЬ 2$ 
дважды взятой есть 50 : изЪ него ош- 
навь г цу осшамешся квадрашЬ 49. 
. 
По ссму 222—1 должно бышь квад- 
ФашЬ , гдБ по нашей формулЬ 4=-1 › 
0 


\ 
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рс=0 ис 2; здБсь ни є ни а не квад- 
ратЬ и нс мољспъ шакожде на два мно- 
жителя разрбшиться, потому «ипо Бр-дас 
5-8 нс квадратЬ : и шакЬ ни одинЪ из 


первыхЬ трехр случаевЬ мБета не имБкяпЪ. 


А по четвертому можно спо форму- 
лу представить пак : ра а 2 ХК 
(01-10-10), ошкуда корень положив 
тх-- 

2224] будешЬ хх (хх 
п А 


2 М Т. к А 
2% ЕЕ п) ита)? › г4В хх уни- 
ЕЕ: 25 


2х 


ятожается , а остальные члены на хг 

раздбли пься могушЬ 5 и выдешЬ итх-—-лл 
ттт 

= 2этпх-нитх-тт; по чему —_Щ— 

нп ать - тт 

и помеле вЪ нашей формул зхх— 1 по- 

падается шолько квадращь хх , шо все 

равно „ выдетһ ли х положительной или 

отрицательной; можно шакже и —т п0- 

ставить вмБсшо --2 , чшобЬ получить 

ИИ Возми з4Беь ИЕ ия 

ии--ати— пит 
= в, найзещся х5=1 издхх-+—1; положи 
се 
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еще ти пі 2, будеш х—$ и 2х0-3 
=и за когда возмется и— т и #=—2 
выдешЬ х=-5, или х—--5 , 250—1 
= 49. 
850. 

Волро®. Найти такія числа , КЬ удво- 
енному коихЬ квадрашу когда придастся 
2 побЪ вышелЬ квадрашЬ ® Такое число 
есть 7, котораго квадраЪ дважды в3я- 
шой есть 98, придавЬ 2 получится ква- 
драшЬ тоо. 

И так сія формула 2хх-1- 2 должна 
быть квадратЪ , гБ 2—2, Р—0 исс2, 
слБдовашсльно ни а ни с не квадрат , 
тпакже и Рр —42с не квадратЬ и преше 
правило имбь адБсь мста не можеш. 


А по четвертому правилу можно на 
шу формулу так представить. 
Положи первую часть = 4 будет 
вторая 25-2 2'х-р1)х 1) и по СС 
му формула наша -- 2 (х-- г)(х-г), косй 
та а т) бе 
рень пусть будешр 2-- 5 


куда 
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куда выходишь сіє Уравненіє 44-2(х-+- т) 
тл в), их т} 
д1) = 0) из = г 
4 уничтожаются ‚ а остальные члены 
на х--1 могушЬ раздБлиться, такЪ что 
этих - апп дти-ттх-+-тт, слЬдователь“ 
тп -- тт-- эп 
НЕ и и 
2; —тт 
и п 1, будеш х=7 и 2054-22-100" 
возми и—о и п 1 выдешЬ х1 излх 


+224. 


$бо. 


Часпю случается , что ни первое ‚ 
ни вшороє ‚ ни трепие правило имбть 
мБста не могут , а по чегпвертому 
Формулы на двБ шакїя части, какія шре- 
буются раздБлить нс можно. ТакЬ ко- 
гдабы сія формула случилась 7 -- 155 
1 т3хх , то хотя такое раздробленіе и 
возможно; но не скоро оное видБть можно. 
Ибо первая часть есть (1—2), или 1-2 
= хто, по сему другая будешЬ 64-175 
= 1220, которая для того множителей 
имБешЬ , что 17° 4.6.0221, и сАфдо- 

вашсльно 
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вательно квадрашЬ ; два множителя изъ 
сего уравнешя Абйставительно суть(2-+34) 
(3-1 45), шакЬ что сю формулу по че- 
зпвершому правилу разршить можно. 


Нот льзя требовать , чтоб кто 
се раздВленйе угадать могЬ ; чего ради | 
на\Врены мы еще общей пушь показать 
кЬ познанйю , возможно ли такую фор“ 
мулу раздробить ; ибо безконечно много 
есть такихЬ, кошорыхЬ рЬшеыйя совеБмЬ 
нс возможны , каКЬ наприм. ВЪ сей фор" 
мулЬ 3хх--2, которую никогда кКВӣ- 
лратомЬ здђлапь не можно. Но естьли 
найдется формула БЬ иБкоторомЬ слу“ 
чађ возможна , шо легко можемЬ найтӣ 
веБ ея рбшенія ; что мы здЬсь еще и 
ясним}. 

861. 


Вся польза , которая ВБ таких 
случаяхЬ быть можешЬ , состоишЬ вВ 
томі, возможно ли какой случай найши, 
или отгадать ‚ вЬ которыхЬ бы форму“ 
ла а--фх-рсхх была квадрашь. Для шого 
вМбспю х ставя малыя числа по порядку» 

в 
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и смотри не выдетФ ли квадрата. По 
что бы сей труд облегчить , стсли 
вмБсию х ломаныя числа иногда пола- 
гая тпребуемое получается ‚ то моч 
жно заразЬ поставить вмбешо х дробь з 


5хо а откуда раждается сія формула 5) 


па кошогая , ежели будешь кпа- 
ГИ? 

драть , помножена наши даетр такхе 
квадрашр. И так нужно шолько пробо- 
вашь не можно ли отгадать ѓи 2 Е 
ИБлыхЬ числахЬ, чтобЪ сія формула «ии 
-Н Ми -Нар была квадратЬ ; ибо тогда 


полохиЕЪЬ х =“, будет такяе сія фор- 


= 
и 
мула а--вх-рсхх заподлинно квадрапђ, 


Но когда не смотря нт весь сей 
трудЬ, никакого случая нс найдется, шо 
тмБемЬ мы болыцую причину зумапь . 
что такой формулы здБлать квадратомЬ 
совебмЪ не возможно , какихЪ есь без- 
конечное множество. 


862. 
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Когда же случай ошгаданЪ , ЕБ ко- 
тором формула будетЬ ккадратомЬ р 
то легко найти вс возможные случай , 
5Ь которыхЬ она равнымЬ образомр 6у- 
дешь квадрашЬ ‚› м число оныхЬ завсегЈа 
безконечно велико. Для показаніїя ссго у 
разсмошримЬ вопервыхЪ формулу 27- 
ухх хД а=2 , Ьо и с, оное, 
какЬ явствует, будешЬ квадрат , когда 
Х=1, чего ради положи х —1--7, 6у- 
асшЬ хха. 1-27 4-)у, м формула наша 
будешь 9-—- 147-577 › вЬ которой пер- 
вай член есть квадрашь › м шакр по 
второму правилу полагая корень ея 3 
27. получаемЬ се уравненіе 9-1- 147 


ттуу 


а-луу 29 6" + т 9 уни- 


пі и! 
чтожаются ‚ а остальные члены на 7 
могут разёБлиться › и выдсшЬ 1477 


Ну = бип -4- тту 5 слБдовашельно 
7. 
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бтп-упп-тт 


бит тди 
= Бана и на конецЪ х— мета 
7н тт ит тт 


гдб вмбспо т и я веб произволящїя чи- 
сла брать можно. 


Положи тслерь т—1 и #=т будешь 
222—3, или также ‚ запібмЬ чию хх вхо- 
дашь, х=-Н:. по сему булешЬ 2 + ухх 


00 


г 


Возми еще 023 и п—1, будет 
1, но положив —-3 , 
› выдеф х=17, а отсюда 24-ухх 
222025 квадрашр 45 пи, 


Пусшь шакже будет 0—8, а #=3 
получится х——17 как и прежде. 
ПоложимЬ т=8, ап=р—3 выджеиф 
22917, а ошсюда 2-4- ухх = 514289 
=. 
863. 

РазсмотримЬ еще сію формулу, хх 
4-32 +7, которая будешЪ квадрат, 
когда 022—1; и шакЬ положи х=у— г, чего 
ради формула наша перемБнится вЪ спо: 


Толь Ш. У 57 
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$77-10у--5 
37 – 3 
557 
„500 —7--9 квадратной ся корень 
положи =3-0 › будешЬ 53у—7у 4-9 
ттуу 
ла 


б; 
= т > ошкуда получимЬ 5 
“7т— бит 

2—90 
отп – бип--тт 
довашельно х == ———_——  ——, ВОЗМИ #2, 
5ии— тт 
п: , будет х—= 6, и слђдопашелыю 
рх зх--7—169—13°. 
ПоложивЬ т=-2 и Я==т найдется 
Х—18 , м блх--3х--7 = 1081 —412. 


864. 
ФазсмотримЬ еще формулу 72х 
6 155--13 и положим х=, так 
чтобЪ формула Ти--т5т-Е тзии была 
квадрашр ; попробуй шєпсрь вмб- 
сщо г и и брать малыя числа, какр 
слБдуешЬ. 


-ут—=-бивеншту и у 


Ежели 
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Ежели #21 ии—1 будешр наша формула=35 
822 ин=Е —- 
ии — - 
1=3иц=Е —- 


Понеже тах есть квадрашЬ, м слВдо- 
зательно х—3 удовлетворяетЬ ; положи 
пкоерь х--у--з, формула наша будешь 
7/7-- 47-5 б3-- т5у--45-Н 13 или туу 
-Н57у-Н 121, коей корень положи — 11 
7-7, и получится уу 5р }- 101101 


= +2507, или 77-77122 
4 


=-тту , откуда у 57722 зах 


тт — ут 
_ 3бий— затп-ь- зтт 


————, Возми на прим, 
т—3 и Пг буде х— и формула 
наша ухх--15х--13— > ). 


Пусть еще будешь т=1 ил т, вы- 
дешЬ х=-"; положи М3 и пг 
найдется 1—1, и формула наша 7хх 
РН. 


+ 


тт— ит 


у 565. 
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86. 

Иногда весь тру бывастф напра- 
єенЬ, чшобф отгадать случай, в которомЬ 
бы предложенная формула была квадрашЬ; 
какЬ на прим. С формулою дБлаешся хх 
4-2 или когда вмЬсто х возмешся 2 ; шо 
<Ь ссю 3 -Н 2ми, которая, какіл бы вмБсто 
тии числа взяты ни были ‚ никогда 
квадратомЬ не будеш. ТакихЬ формул, 
колхЬ ни коимЬ образомЪ квадратомЬ 
эдБлашь не льзя , есть безконечное мню- 
жество, п для того стоит труда дать 
нфкопюрые признаки, по которымЬ бы 
саю вЬ нихЬ невозможность познать мо- 
жно было, дабы сей шрудЪ ‚ чрез отга- 
дыванїе находить шак1е случаи, вЬ кото- 
рыхЬ квадрат выходишь, не былЬ пице- 
шенр, КЬ чему слБдующая глава служиш 


ГЛАРА 
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Ару МО МО а МОА Ф Ма ез ол Ом Фл О МОМ Ом а Ма ХА л Му л ол а 


галла № 


О случаях , вЬ которых} формула 
а 1- бх --схх никогда квадрашомЬ бышь 
не можетр, 

866. 


Когда общая наша формула состө- 

итЪ изЪ шрехЬ членов, то надлежит 

примБчать, что оную завсегда вБ дру- 

гую перемВнить можно 7 вЬ которой 

срсаняго члсна мех Сіс дЬласш- 
7а 


ся положив х=/^—- ; по чему фор- 
2; 
7 г у-Ы 
мула наша получает сей вид а-- ИВ 
2с 


ВЯ ЕР? или — 66 20, но по- 
4 4 
неже сія формула должна быть квадраи, 
шо положивЬ его = “= будешф 447 -# 
27 — ст, слВдовашельно ју сс саз 4- № 
— 42. М такЬ ежели наша формула 
долдна бьнпь квадрашь, шо будеть ша- 
кожае и с55--Ф-4ае квадрашЬ и Обрат- 


Е но; 


Ж 
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но ; слБдоватсльно когда вмђсто #446 
напишемЬ 2 , шо все дбло ЕЬ томЪ со- 
сшоишЬ, узнать может ли шакая формула 
быть квадрат или нт; а поелику сія 
Формула состои толёко изЪ двухЬ чле- 
новь , то безпорно легче разсуждать 0 
ея возможножносши или перозможпости, 
чшо по свойству обоихЬ чиселЬ си 
учинишься можеш, 
867. 


Когда $—=0 ‚ шо явствуешЬ ; что 
формула сз#, тогда шолько будешЬ ква- 
араш , когда число с квадрат $ ибо 
өдинЬ квадрат раздБленный на другой, 
БЬ часшномЬ даюшЬ квадрашЬ: шакЪ 522 
ме можешЬ быпь кёддратЬ ; ежели 25 , 
вн. с. с не квадрай ; слБдовашельно ко- 
гда с не квадрашЬ , то формула с2= ни 
коимЬ образом квадратф бышь не мо- 
жеп. Но ежели с само по бебЪ есть квадра- 
тонос число, по и сх будеш также ква- 
дарап , какя бы числа вмБсто & взяты ни 
были. 

868. 
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А что бы можно было разсуждать з 
о другихЬ случаяхЬ, шо надлежишЬ намЬ 
вЬ помощь взять шо, что прежде говорено 
было, о разныхЬ ролахЬ чиселЬ, ЕЬ раз- 
сужденій каждаго дБлишеля. 


ТакЪ 5Ь разсуждснїи АБлителя 3 чи- 
Єла бываютЬ троякаго рода : первой со- 
держишр пб числа , кои на з дБляшся 
на цБло и БЬ ФормулВ зи представля- 
юшся. 

До втораго рода надлежатф п, кои 
раздВленныя на 3, даюшЪ вЬ остапкБ 
хи БЬ ФормулБ зи--а содержашся. 

Третій род заключастЬ ББ себБ 
числа , кои раздбБленныя на $ , дающЬ 
остатокЬ 2 и содержатся БЬ формулв 
зт--2. 

Ежели веб числа Њ одной изЪ сихЬ 
шреЬ формулЬ содержатся , шо раз- 
смошримЬ теперь ихЪ квадраты. 

Когда число содержится вЬ формулЬ 
зп, шо будешЬ его квадрашЬ упп ‚ кото- 

У 4 рой 
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рой не шољко на 3, но и на 9 4 
„лится. 

буде же число во второй формулВ 
зп--х содержится ‚ шю квадрашр сго 
есть упи-|-би--к, которой раздБленЬ бу- 
лучи на з дает вЪ часшномЬ зий--2й, а 
вЬ остпашткБ 1, слБдовашельно до вшораго 
рода надлежишЬ. 

Ежели же наконень содержится число 
5Ь формул зи-Н2 , шо квадрашЪ его 
есть 978 4- 127-24 ‚ кошорой раздбливЬ 
на 3 выдешЬь 3ли-4-404-1 , а оспа- 
токЬ 1, и слБловательно надлежипф 
также до вшораго рода Зиг. Откуда 
видно, что веБ квадратныя числа в 
рассужаени хблителей 3>Ъ, суть только 
двоякаго Рода з ибо они › или на 3 мо- 
хушЪ раздБлищься на цБло , и пюгда не- 
отмбнно раз Бляшся шакљс и на 9, или 
сжели наз раздБлиться не могушЪ , то 
осшашокЬ бывает всегда г, а 2, никогда; 
слфдовашельно ни одно число содержа- 
ацееся БР формулЬ 30--2 квадрашЬ быть 
нс можеш}. 


869. 


АНАЛИТИК ЬБ, 313 
360. 


ИЗЬ сего можемЬ мы легко пока- 
вать ‚ чшо формула ҙзхх--2 никогда 
квадратомЬ не будетЬ, хотя бы вмБешо 
й цблос , или ломаное число взято бы- 
ло; ибо когда х ЦБлос число и Фор- 
мула зхх--2 на з разіБлится , шо 
останется 2 , слБдовашельно сїя форму- 
ла квадрашЬ бышь не мохешЬ ; но ежели 


4 
й дробь, то положи сво до которой 


дроби можемЬ мы принять ‚ эшо она к 
Самой ужс меншей видЪ приведена, и 


слБдовательно р никакого общаго ли 


теля кромб т не имБешЬ. 


Ежели бы 3" 4-2 было квадратное чи- 


сло, шо помноживЬ на ии, ш, с. зи--2ии 
надлежало бы бышь квадрату ; но сему 
равнымЬ образом сшашься не льзя : ибо 
число и, или можев на 3 раздлиться , 
или НЬшЬ; ежели можешь, шо не разаБ- 


у; лишся 
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литшся # , по шому чшо иначе бы риши 
общаго дБлителя имБли. 


И такЬ положив и =3/ формула 
наша будешь зи--т8, которая раздБ- 
ленная на 3 даешЬ и--6]/, кошорая па- 
ки на 3 разаБлишься не может, какЬ 
для квадраша шребуешся ; ибо хошя 6} 
и могушф. раздБлиться, но 27, разаБленное 
на 3 дасшЬ вЬ осшашк з. 


Но когда и на"; раздблиться нс 
можешь › шо смотри , что будет в 
осшапкђ. Понеже первой член на 3 
можешЬ раздБлиться, по все дБло со- 
стопшЬ. шолько ЕР осшашкБ вшораго 
члена ; но теперь им раздБленное на 3, 
даеш БЬ остапкБ т, или оно есть число 
сего рода зи 4-1 , по чему 20и будет 
число сего рода 61-2, и слЬдовашельно 
разаБленное на 3 › даешр осшашокЬ 2 ; 
чего ради формула наша 327-4-20и раздБ- 
ленная на з , даешь вЪ остапкћ 2 ‚и 
заподлинио квадрашЬ быпь нс может. 


870. 
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870. 


ТакимЬ же обрағомЬ можно дока- 
вать , что и сія формула зи-5ии, ни- 
когда квадрашомЬ не будет , да и ни 
Одна из сихЬ 3/1-4-8иш , или $1141 1ши; 
или зи-радии и прошч., гАб числа 5,8, 
їг, 14 и протч, раздБленныя на 3, дач 
тюшЬ вЬ остапкБ 2, ибо ссшьли бы и на 
3 могло раздлиться ; ло 1 не можепф. 
Положи и=3#, шо бы формула раздБли- 
лась на 3, а на 9 нЬшЬ. Естьли же и 
на 3 нс лимо , и слбдовательно ии 
есть число сего рода зи--т, шо хотя 
бы первой члень зй на 3 и раздЬлился, 
но другой 5ии сей формулы 157-1, или 
Зии изЬ сей 2404-8, или ішу изЬ 337 
-Ни и проша, раздБливЪ на 3 получится 
БЪ осшапкБ 2, и слЬдовательно квадрашЬ 
быть не можешь. 

871 


Сіе самое бываешЬ < общею фор- 
мулою зи-Р(3и-- 20и, которая никогда 
квадратЪ не будушЬ , да и тогда также , 
когда вмЁсшо п положашся ошрицатель- 

ныя 
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ныя числа , шакр когда п=—1, по не 
возмољно чтобЬ сїя формула 3#-ии бы- 
ла квадратомЬ. Ибо ежели и на 3 
АБлится, то Ало уже извёбстно , а ко- 
гла быш на з не дБлилось, то было бы й 
число сего рода зи--т а формула наша 
зи —зп —1 , которую разаВливЬ на 
3 , получишся вЪ осшашкЬ —х , КЬ 
которой ежели приложится 3, выдетр 
+2 Положи вообще п-т, будетЪ 
наша формула зи —(3т—2)вй ‚ которая 
никогда квадрашЬ бышпь не можешь, 


872. 


КЪ сему привело наСЬ разсужденіс 
2Влишеля 3ХЬ, разсмотрим шеперь 4Б- 
лителя 4 5 ибо тогда всБ числа содер- 
жашся вЪ сихЪ формулахЬ , 

Тай; Пдя--т; Ш 4п-а: ТУ 47-3. 
ЧиселЬ перваго роду квадрат есшь 1бля 
и можеш на 26 раздБлиться , когда же 
число втораго рода 47—41, шо квадрашЬ 
его 1бпи 4-80-1-1 ‚ кошорой раздБливЬ 
на $, даешь осшашокЬ 1 и надлежит 

2% 
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до формулы 8л - 1; а ежели будеш число 
третьяго роду 4й--2 , тло квадрашЬ 
онаго 1бли--хби--4, которой раздБливЬ 
ва 16 получится вЬ остаткВ 4; и слБ- 
довательно ЕБ формулћ 1604 4 содер- 
жится ; будс же наконецЬ число четвер- 
шаго роду 404-3, то квадратЬ сго тбип 
—-24й--9 , которой раздБливЬ на $, вЬ 
оспаткБ будеш т. 


873. 

И сего научаемся мы слБдую- 
щему : вопервыхЬ ‚ что всБ четныя ква- 
драпныя числа” вЬ формулћ нашей 167, 
или вЬ сей 167-4 содержатся ; слБло- 
вательно всБ остальныя четныя форму- 
лы, т.е, 1604-2, 1604-6, 161-8, 
1614-10, 1604-12, тбя--14, никогда 
квадрашами быть не могушЪ. 


Потом изЪ нечетныхЬ квадратовЬ 
усматриваемЬ мы, что веБ они БЬ фор- 
муаБ 8п--т содержатся, или раздбливЬ 
на 8 даюшЬ кЬ остаткБ х, по сему 
вс прошчія нечешныя числа ‚ кошорыя 
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вЬ одной из сихь формулЬ зи--3, 
Зи 5 „8л -1- 7 содсржашся квадратами 
быппь не могутЪ, 


874. 


По сему основанїю можемЬ мы па- 
ки показать, чшо формула 3 -- 200 ква- 
драшомЬ не будзешЬ ; ибо или оба числа 
суть нечешныя или одно четшное а дру- 
гое нечешнос, пошюму что оба вдругВ 
зетныя быть не могушЬ , ЕЬ против» 
номЬ случаБ 2 былЬ бы ихЬ общей б 
литель ; ежели оба нечелизыя и слБдо- 
вапслыю какЬ 22 так, и ми содержатся 
=Ъ формул 8п--1 , шо первой мленЬ 
зи раздБлив на 8 далЬ бы 5Ь аспаш 
3 ›а вшорой член 2 „ оба вмбсиф 5» 
и слБдовательно не квадрашЬ. Но еже- 
ли бы і было чешное число , а и нсчс" 
тное ‚ шо первой бы членЪ зи разаВ- 
лился на д › а другой 2ии разаБленной 
на 4 БЪ оспаткђ далЬ бы 2 , оба вмб- 
сшБ 2, и слбдоватсльно не квадраті, 
Естьли бы наконецф и было чешное, а 
имянно —25, а г нечешЬ слБдоватшельно 

й 
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112—8п-- 1, шо наша формула была бы 
241 1-3 - 817, которую раздБливЬ на $, 
получится вЬ остаткВ 3; и шакЬ квад- 
рапомЬ быть не можеш, 

РавнымЬ образомЬ сіе доказательство 
можно упошредить и 8 сей формулБ 
30 -- (80-1 2)ии, также ив сей (8-3) 
И--2ш , да и вЬ сей шакожде (8-1-3) 
п --(8п 4 ми , гд вмбсто т и п всБ 
цбБлыя числа какЬ положишельныя шакЬ 
и ошрицательныя брать можно, 


875. 

Таким же образомЬ приступимЬ мы 
далБе кЪ дЬлителю 5 , БЬ рассуждения 
кошораго веБ числа содержатся 5 одной 
изЬ сихЬ формулЬ , 

1), И)зи-- 15 Шиа; ТУ) +3: У) 5-4. 
Естьли число будеш перваго роду, шо 
его квадра есшь 2527 , которой не 
только на 5, но и на 25 раз бБлиться 

можеть. 
будеже число будетЪ втораго роду „ 
о квадрашЬ его 2520--1014-1 , кото- 
рой 
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рой разлив на $ , останется 1 ; И 
слБдовашельно вЬ формулБ 50-1 1 соде- 
ржится. Еспьли же число шрешьяго ро- 
да , шо квадрашЪ онаго есть 2577 --20й 
--4 , которой разёфливЬ на $ даст вЫ 
осташкБ 4. 

Когда жс число чствсртаго рода, пю 
квадрашЬ его есть 2507-- 300--9 , ко 
корой раздБливЬ на $ останется 4. 


А ссшьли наконец будешЪ число 
пяшаго рода , шо квадрат онаго 2527 
+ 4004-16 , кошорой раздБливЬ на 5 
даешЬ остатокЬ 1. И шакЬ ежели квад" 
рашное число на 5 разаБлиться не мо- 
жешь ‚ шо остатокКЬ бываешЬ всегда 
или х, или 4 ,а никогда 2 или 3 ; по 
чему ЕЬ сей формул 5и--2 и 2-4-3 
квадраф содержашься не может. 


876 


По сему основанїю можемЬ мы 
также доказать, что ни формула 517-2010, 


ниже сія 5/7-4-3и% квадрашами не будуш}, | 


ибо ц на 5 или лимо ила нЬшЬ : ЕЬ 
первом 
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тервомЬ случаБ сш формулы могли сы 
разАБлиться на 5, а ма 25 нш слђдо- 
ватпельно квадратами быпь не могутЬ 2 
но ес'пьли ц на 5 недБ имо, ШО № рағно 
или киз, или 50-45 ВЪ первомЬ случаБ 
будеаһ формула 5/2 --тси- 2, которую 
разАБлевЪ на $ останется 2 , а мругая 
будет 5 И + 15743 которую когда раз- 
разЁлапь на $; вЬ остатке будеш 35 
и слбдоғательно квадрлий быть не мо- 
жет, Но ежели ши бп+3, шо первая 
формула выдетЬ 5124-10148, которая 
когда разрбшится на $ ‚ в остаткБ 
будеп 3 , а другая $И-- 150} 12 , ко- 
торую раздБливЬ на $ останется 2; слВ- 
довательно и 6 семь случаБ также ква- 
драть быть нс можстЬ. 


Отсюда такождс явствует , что 
ни ся формула 5 #-- (5п--2)ии , ни- 
жс Ча уй--(би--з`ии квадратами не бу 
душЬ : ибо шакіс же выдушЬ осташкя 
какр и прежде; ла можно такле и кЪ 
первомЬ зленБ поставить ий , ТД 
только т на 5 неФлимо. 

То И. Фф 877. 
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877. 


ВеБ четные квадраты вЬ формул 
ал, а всБ нечетные вЬ формулЬ ДП-Е 
содержатся , и понеже ни 47-|- 2, , ниже 
414-3 квадра быть не можешь , шо 
слБдуспіЬ отсюда , что общая формула 
(дт-ез)и 4-(4—-1-3 ин никогда квадрашЬ 
не булешЬ; ибо естьлабы # было чешное 
число , шо бы Ш раздБлилось на 4, а 
другой бы членЪ разаБленной на 4 оста- 
вилЬ 3. Но когда оба числа г иц не 
чешныя, шо вышли бы осташки изЬ М и 
ши к, слБаовательно изр цБлой форму- 
лы осталось бы 2; но понезе нбтб ни 
одного числа, которое разленное на 4 
оставляешЬ 2, былоб квадратное. При 
чемЬ надлехишЬ примБчать, что какЬ т, 
так и п , можно взяшь отрицашельныс 
и о такожде $ по чему, ни формула ЗИ 
-300, ниже Ся ЗИ ив квадрашомЬ был» 
не можеш. 

878. 


Когда мы изЬ теперешнихЬ дЁли- 
телей нашли › чаю нБкошорые роды чп" 
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сехХЬ ; никогда квадрашами бышь не мо- 
гушЬ шо сіє самое имБешЬ шакже мБ- 
сто ипри ъеБхЬ другихЬ АБлителяхЬ , 
а именно что есть нбкошорые роды чи- 
селЬ , коихЬ квадраты не возможны. 


Пусть будеть дЬлишель 7, то ве 
числа ЕЪ слбдующихр 7 ми родахр за- 
ключаются , которыхЬ мы разсмотримЬ 
также и квадраты, 


роды чиселЪ, ик квадраты надлежит до рода 
Де 7п 4597 7л 
П. 974-1| 49214-14141 п-т 
ПІ 704-2) 40л7-- 28л--4 7п3-4 
ҮІ. 7841-3) 4977 + 4214-9 714-2 
У. 7л +4 49214-56116 7п+-2 
ТУ. 704-5 49тА-7Сп +25 711-4 
УП. 714-6 д9пи-р 841-36 п А 


Понеже квадраты , которые на 7 не 46- 
ляшся , содержатся вЬ одномЬ изЪ сихЬ 
шрехЬ родовр ; 7л+ 1, 724-2, 77-4, 
по другіс 3 рода изЪ свойсшва квадра- 
тов совёВмЬ изключаются ‚ кои сушь 


77-3 ‚ 71-55 ‚ 711-6. Пришчина сему 
Ф 2 видна , 
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видна, потому что вссгда два рода чиселЬ 
найти можно , коих квадрашы надле“ 
жатЬ до однаго рода, 


879. 


Для уразумБнія сего надлежит при 
мБзать , что послБднсй родЬ 7л +6 
мотешЬ иғ явиться также чрезЬ 7—1, 
равнымЬ образомЬ формула 77-5, 
7п-2 одинаковы; шакождс 7п--4. ШО ЖС > 
что и 770—3 : но извбешно что квадра- 
апы сихЬ двухЬ родовЬ чиселЬ уи-на и 
пк раздБленные на 7, даютЬ остатки 
Одинакїс, а имянно тцу; подобным 06 
разомЬ также квадраты сихЬ авухЬ ро" 
довЬ 774-2 и 9п-© одинаковы. 


380. 


И шакЬ вообще , какого бы свой“ 
ства ДБлитель ни былЬ , кошораго озна- 
чимЬ мы буквою 4, то произшедиия от“ 
шуда разныхЬ родовЬ числа, сушь с. 
аующія : 


фз 
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#п 
Чв--т, йп4-2, 014-3 и прота. 
Яп 1, 41—2, ап —3 и прошч. 


іб квадраты изЬ 02-1 и изЪ 7—1 сіе 
общее имВюшф , чо раздВленные на 2 
даюшф осшатокЬ з, и схбдовашельно 
оба надлежатЬ до одного роза ат 1. 
равнымЬ образом шо же бываешь Ф 
обоими родами #1 --2 и @-2 , коихЬ 
квадраты надлскаш до рода 4-4. 


И по сему вообще шо же аФлаешся Ф 
двумя родами 1-а и йп—-а . коихЬ ква- 
драты разаВленныя на 4, дзот одина- 
кой оспапюкЬ , а имянно 42, ила та» 
кой же осплшокЪ , какЬ когда аг разаБ- 
лено на 4. 


581. 


СимЬ образомЬ получится бсзко- 
нечное множесшво шакихЬ формулЬ, какЬ 
агг-- ии, кои никогда квадратами не бу- 
дут ; шакЬ изЬ дВлишеля 7ми, легко 
познается , что ни одна изЪ сих фор- 

Ф з мулЬ 
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мулЬ 7/0 -- 34; 7 -Езш и чи 1-60 
никогда квадратомЬ быть не можешь ; 
потому что и раздбленное на Уу , дает 
вЬ оспашкБ или х, или 2, или 4. По" 
том изЪ первой формулы остается или 
3, илиб, или 5; аир вшорой или 5, или 
3, или 6; м3 третей или 6, или 5, или 3 
чему ни при какомЬ квадрат сипаться 
не льзя. Ежели шеперь такя формулы 
случатся ‚ то тщешной будет труф 
пога пь на такой случай ‚ гб бы моб 
выпуим квадраші, и для шого сіе разсу* 
ждене есть великой важности. 


Но ежели предложенная формула не 
такого свойства будстЬ , и можно ош“ 
гадать нбкоторой случай, ЕЪ кошоромЬ 
здБлается она квадрашЬ , шо показано 
Уле вЬ прежней глав, какимЬ образом 
оттуда безконечное множесшво другихЬ 
случасвЬ находишь должно, 


Предложенная формула была собст- 
вснно ахх-|-1, и понеле вмЁсто х на» 
ходились обыкновенно дроби › для шого 

20 
клали мы х1, шакЬ что спо формулу 
ай 
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ай--Ыш  квадратомЬ  эдБлашь “должно 


было- 

безконсчное шакже множество бываешЪ 
случаевЬ гБ х и ЕЬ самыхЬ цБлыхЬ чи- 
слахЪ изфявленЪ быть можеш ; а ка- 
кимЬ образомЬ оные случаи находить , 
слБлующая глава покажетЪ. 


Ма мааа чо УРАМЫ О а ча чл ЧАА Ч 


глава У. 


О случаяҳхЪ , вЪ кошорыхЪ формула 
ахх--Р будеш квадрашЬ вЬ цБльхЬ 


числахЪ. 


882. 

В, Бла уже мы ; какимЬ образомЬ фор- 
мулу 4-4 бх -- схх перемВняшь должно , 
чтобЬ середней членЬ уничтожилея; и 
па сему довольно будеш сЪ насЬ , ко- 
гда мы настоящее разсуждеше кЪ сей 
только ФформулЬ ахх--ё присвоимЬ ; 
при чемЬ прембчать надлститЬ ‚ что 
вмБсию & одни цблыя числа, изЬ коих 

Фа Фор- 
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формула квадрат вудешЪ, находить дол- 
жно. 

Прежде всего потребно з/бсь, чтобЬ 
шакая формула сама по ссбБ была воз- 
можна ; ежели же она не возможна , ша 
и положенные вмбсто х дроби , не упо- 
минзя о цблыхЪ числахЬ имЁЫль мбсша 


нс могушЬ. 
583. 


И пакВ положи сію формулу атх 
А-Ь=3у, ТАБ буквы х и у ЦБлыя числа 
быть должны, пошому что & и Ё сушь 
шакія же. 

На сей консц необходимо нужно знать 
ила угадать одинЪ случай вЪ цБлыхЬ 
чих лахЬ, ибо иначе весь бы трудЬ быль 
пицешной, искать больше шакихЬ случаев, 
Стели бә случилось , что сама форму- 
ла не возможна. | 


} 


ПоложимЬ что сїя формула квадра- 
томЬ бышь моъешЬ , ежели положится 
х=}, и пусть ся квадрашЬ будешЬ 25 
шакЬ что 4/74 2202, гБ у ир извбсп- 
ния числа, и слрдовашельно осшалось ше- 

перь 
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перь шолько › какимЬ образомЬ изЪ ссго 
случая друге вывесшь можно сіс разы- 
скане шБмЬ важнБе , чЬмЬ больше оно 
шрудностямЬ подвержено, нокой мы 
преодолБемЬ слБлующими прїемами, 


884. 

Найдено уже, что 7-1-2 и сверьхЬ 
сего должно быть 22х-4- Рс у , вычши 
прежнее уравненіс и сего послЬдняго, то 
получится аху ау 65, чшо ВЬ мно- 
жишеляхЬ представишь моно шакЬ; 
ах +003) (у 4-2) —2)5 помножь Ф 
обђихЬ сторонЪ на ру выдешЬ ара(х-Н/) 
(х-7==р47-4-8)у-6): но чтобы вывесть 
оттуда равенство, по здБлай се раз46- 
леше ах) 97-8) —7)—Р0-8), 
ы иЗ сихЬ обоихЬ уравненїй ищи 
буквы х и у; первос разлив на 4 да- 


сшЬ з+8=040 ‚а вшорос раздБ- 
ливЪ на р даешь у-Е—= 4-9 сіє зычти 


изВ прежняго, останешся 222: гавран 
помножи на рд выдеп 2р4ё (0-9) 
Фф 5 х 
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х4 (4-41-40 опсюда х== 220 (арэ 


«рр —445 арр 
а иЗЪ сего потомЬ найдешся ус-р “Я 
мЬ найд тая арй 


Саз “НИ 97. ГАБ первые два члена 
(«р-р р 
содержать букву = › кой соединикЬ вм” 
сп даюшЬ (ар) а другіс два чле 
ар 
на имБюшЪ букву /, и подЪ однимЬ зна- | 
249 

менашелемЬ даюш— РВ слрдова= 

_ 8(0р-1- 99) заў 


шсльно у получится = 2—7 2205, 
4-а 


885. 


Сей трудЬ кажется, что СЪ на 
шим} намБренгемЬ не сходствуешЬ; ибо 
здБсь пришли мы кЪ ломаннымЬ числамЬ, 
когда намЬ вмбсто х м у ЦВлыя числа 
искать должно; чего ради получили бы мы 
другсй новой вопрос, какїя числа вмбето 
р и ф взять надлежит, чтобы избБжать 
2робя , которой вопросЬ сше шрудняе 

кажеш- 


АНАЛИТИК Б. зп 


Кажется нежели наш главной. Но мо- 
ано здБсь употребить другое искуство, 
коимЬ мы легко наше намБренїс достиг- 
немЬ ; ибо когда з4Бсь все вЪ цблыхЬ 
числахЬ изрРявить должно ‚ шо положи 


2, К 

Дан алий = дабы имбіпь хз 
«и 9рр— 9 

= тў, м усте тў дь не можемЬ 
мы взять 17 и л по изволенїю ; но они 
так должны быть опредБлены , чтобЬ 
< прежними опре Бленїями сходствовали. 
На сей коне разсмотримЪ мы ихЬ ква- 


дрипы, и будет а= 2 тг 
а п ошкуда найдется 
дари — зарри 
оо ЕР 9 42049 
дар*— 2060444 аза 
00'— ЗНА 1, 
вер — зариф 
886. 


ИЗЬ сего явствует , что числа 
т и я шакого свойства бышь должны , 


чшобЬ ти—ала-- 1 ; но понеже а есть 
из- 
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изнрешное число ‚, шо прежде всего над- 
лежишф найти вуфсто л такое цблос 
число, чшюбЪ ат--1: было квадрашЬ , 
котораго корень есть зи, а как скоро 
снос найдется д сверьхЪ того еще число 
чпобЪ 2 7-4-5 было квадрашЬ ш. с. 25 › 
то получатся вмЬсто х и у слБлующя 
величины Е иБлыхЬ числах, х6 — 1, 
уста — чај, ошкуда ахх 4-р ур. 


887. 


Само собою явствует, что когда од- 
натды л найдено , то молно вмБето его 
поставишь — й ‚, попюму что квадрат 
онаго лт есть одинаков. 


Для нахокденя х иу БЬ ЦБлыхЬ чи- 
слахЪ, чтобы ахх--2=-уу было, надлелишЬ 
прежде всего знать шакой случай, апобђ 
а --Ь— 05 п какЬ скоро сей случай из 
вБсшенр будеш, шо должно еще к 
числу а нати шакія числа т ип, чшобр 
ат-—- т— ии было ; о чемЬ вЬ с^Бдую- 
щемЬ показано будешЪ. Когда же сіс эдБ- 
лано, будеш, шо получится зараЗЬ новой 

єлу- 
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случай , а имянно хе ~- тў и устр 
—- 22}, и будешЬ ахх Б рр. 

Поставь сей новой случай на мђспо 
прежняго, которой былЬ взятЬ за извфст- 
ной, и напиши пр -- т вмЬспю Га ИЕ 
+ аў вмВешо & ‚ то получится вмбето 
х и у новыя паки знамснованїя , и#%Ъ ко- 
торых еще , когда они вмбспю Гид 
поставятся , другія новыя выдупЬ и 
такЬ далбе: шак} что ежели сЬ начала 
один только такой случай былЬ извБ- 
спснЪ, по из онаго безконечно много 
другихЬ найпш можно. 


888. 


ОпособЬ доходить до ссго биения 
нарочито труденЬ , и казался с начала 
не соотвБтетвовать нашему намВренио, 
ибо мы нашли нарочито збивчивыя дроби 
кои особливымЬ щасппемЬ уничтожить 
удалось , и так не худо, ежели мы еще 
другой путь покажем, который веденф 
насЬ к с^Бдующему рБшеніїю, 


850. 
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889. 

Когда должно быть ахх--Ь—= ; 
и найдено уже 077-4 = 65, шо изЬ она 
го уравненія будешЬ Р=уу--алх ; а иф 
сего Ё 28 — а. 
СлБловашельно уу – ахх = 2р-аўї, и теперь 
абло состоишЪ вЬ томЪ , чтобЬ иЗЬ нах 
вботныхр чиселЬ Г и 2 найти неизвбсие 
ныя х и у, и тогда заразЬ видно , что 
сіе уравнеше получится , когда поло: 
жишь ї-Ѓ иу 5, но отсюда ни одного 
новаго случая не получишь кромБ шого, 
кошорой вая за извБстной, 


Для шого положимЬ , что вмБсто # 
такос число найдено › что апи--1 сесть 
квадрашЬ , или что дя --т= ит, ошку 
аа булетЬ итр-ат= 1. СимЬ умножь 
прежняго ураененія часть д2-а/ будет 
уу аха ев – (тт апт) гетт-ајтт 
— арет-- вауип. На сей конецЬ пололй 
у=ат-на}в получишь 
ветт--2ајрипт--аајђт-аххтротт-аўттш-а5210 
—Н ал, гаБ члены ретт и ва} уви“ 
чшољаюшся ‚, ш слБдовашельно выде 

ахї 
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аххгайти-равет--орит > которое 
‘уравнене раздБлий на а получится ях 
= јўтт--рот--2јетӣу которая формула, 
какЪ видно, есть квадратшЬ и найдется х 
і=/т вп, что «Ф прежде найденною 
формулою согласустЬ. 

890. 

Се |[Вшеню потребно иЗЪяснишь , 
нБкоторыми прим рами. 

Волросб. Найти веБ пБлыя числа 
вмБешо х, так чтоб 257—1: было ква- 
драшЬ , или чтоб 2хх-х =. ЗаБсь 
ас=2 ир=—1; первой случай шотчасЬ 
виденЬ , ежели возмешся х=1 иг, 
изЪ сего изёбстнаго случая имћемЬ мы 
ј=1 и Е = туно требуется еще найти 
шакоє число вмБепо и , чштобЬ 275 -|-= 
было квадрат, а имянно ми. Се учи- 
нишся , когда п 2 им. По сему 
иЗ каждаго извВстнаго случая / и 5 сей 
новой находим : х= 374-25 и,у2236--4/5 
но изёБстной случай есть /=1 и р—1, 
для шого слбдующіс новыс случаи най- 
душся. 
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Е: 29 
Я=8=:17|41 

Зот. 


Волро®. Найти ве треугольныя числа, 
кошорыя бы были варугЬ и квадрашныя ? 


169 
239 и проч. 


Пусть будешЬ = корень трсуголь 
наго числа, шю самой треугольник 
= +2 копюрой квадратЬ быть долденвь 
и когда корень онаго будешь х , по 
#2+=—х, помножь на $ выдетЬ 42 
--42=8хх, придай Ф оббихЬ сторон 
к, получится 4552-Е 45 + 1 — (02 1-1) 
—8лх-- 1. ДБло соспюииЬ шсеперь вЬ 
томЬ , чтобЬ 8хх-4- 1 было квадрапфи 
полољивЬ 8-1-1 суу буденЪ у=од-и; 
слбдовательно искомой треугольника ко 
рень 227—1; эдсь а= 8 ира иик 
ЕБстной случай виденћ ; а имянно 150 
ИЕ— 1; ачто бы еще было 8ии--х = Я, 
по п—1 и 02-3, опкула получится 
ЗУАНЕ и у2=32--8/, а х 7-21, Опе 
сюда получаемЬ мы слбдующія рбшенія * 


х=ј 
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= от 
3 
І 


6 35| 204 1189 
17 99 577 | 3363 
8 49, 288 | 1681 ипротч. 


892. 


Волросё. Найти всБ пяпиугольныя 
числа ‚ которыя бы были шакже и ква- 
аратныя ? 


Пусшь будеть корень пятиуголь- 
ныхЬ 4 , то пяшиугольниќЬ самЬ 
которой пусть будеш равенЪ 
квадрашу Хх ; чего ради 325—2 —24х , 
помножь на 12 и придай 1, выдешф 36 
да 12-5 т —24хх--а-==(62—#)', поло- 
жи тсперь 24лх-Нт 2-7. будстЬ у ==6= 
—гиз= 2+ но понеже здБсь а —24. , 
=, шо извБстной случай. {20 и вст. 
ПонпюмЬ должно быть 24дий 4-1 — Иж 
шо возми = 1 , будетЬ ш и такЬ 
получаемЬ мы х— 5/8 , У=58--24А 
из 22251, или шогда у— 1—6, то бу- 
детЬ шакже =—'7, ошкуда найдутся 
слВдующія рБшенія. 


То П. х хў 


99 | о8о 
485 |4801 
а | 
в (800. 


Волроё. ы всБ квадраты в 
цБлыхЬ числахЬ , ком когда помножатся 
на 7, икЬ произвсденію придастся 2 
тобЬ вышли паки квадраты $ 


36сь требуется, чтобЬ ул = 2), 
тА а—=7 , 222, извбсшной случай по 
падаешся , когда х0 , будешЪ х=: 
и ув 3, разсмотрЬБЬ уравненіс 710 
--- вии легко найдется , что в=3 и 
ж=8, слБдовашельно х—=8/-- 38 мус85 
Е 21/, откуда выдут вместо х ву сл 
дуюцщия знаменовантя: 
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7=Е=3. 45 | 717. 


8094. 
Волросб. Найти већ треугольныя 9и- 
сла , кои бы были варугЬ в пяшиугольныя? 
Пусть 
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Пусть корень треугольных ==р, а 
пятиугольныхЬ —4 , шо должно быть 


2 


Р-Р — 69, или 300—0 -1-р, ош- 


сюда ищи ў: понеже 94—:49-- анд 


шо 9:1: --У(РАР) пі, е, 4= 9 0раарьц 
и дВло состоишЬ вЪ шомЬ, чпобЬ 12рр 
4 12р4- 1 было квадра, и притомЬ вЬ 
цБлыхЬ числахЬ; понеже зась середней 
членЬ кор попадается, шо положи р—*;", 
чрез чипе получимь мы х2рр—= зхх—бх 
3 и 12р==6х—6, слБдовательно 12рр 
ЯН т2р-- з==зхх- 2, что должно быть 
Квадрат, ПоложимЬ еще зли—2 у , 
выдешь рог. и 4—2 и все дБло со- 
спюишЪ вЬ формул зхх—2 уу, г а-3, 
[—-2 и мавбстной случай хў 5 
У=Е=1. ПотомЬ для уравнснїя жи 
5 зий-- г имбемЬ мы я: и И—2 5 
откуда слБдующ!я величины, вмбсшо х ш 
у, а потом вмБето р и 4 получатся. 

И такЬ когда х=2/-НЕ ир2=22--37 
бузешЬ 


Хғ 274 
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Е 5|19 р 
о || 29 
е Е ЕЧ | 12, 

или 9= 9-3 е потому что 4257 


805. 

До сихЬ мБешЬ принуждены был 
мы изЬ предложенной формулы изклю- 
чать второй членЬ , когда онь попа» 
дался $ но можно также предписанной 
способ употребить и КЪ шакой фор- 
мулБ , гд будепшЬ середней членЪ, что 
мы эдБсь показать намБрены. Гуси» 
предложенная формула, копюрая должна 
быть квадрашЬ , будет сія ахх 6-е 
= и пусть будет изЪ оной случай 
‘уже извБетенЬ а [4-с ро 5 вые 
чти се уравнеше изЪ прежняго, будет 
а(хх— 4-07) уу —20, что во множи- 
шсляхЬ изобразится тпак: (хохар) 
=0-=)9-2), умножь <Ъ обђихЬ сшо- 
РонЬ на 20, бужиф 24(х-—Г)(ах ад 
=300у—8)7--6), что на дЕБ часши раз" 
2роблено быть можешЬ : , 


АНАЛИТИК Б З4т 


Гр(х-р=90—й; П Фах--а]--0)=р 
(у) умножь первое уравнене нар, а 
другое на 4, и вычши прежнее из сего, 
шо получится (249 — 11)х -- (а94 Е РУЧЬЯ 


Е — 229 _ 
== 2) отсюда найдемЬ мы х.“ 
ЕА ам-0р 


М-Н ЫЯ аз 
= > другаго ура- 
а11—РР 244 — РР ру м 


вненія булса 49-2) Кај): 288. 
Б 2000: ШД ; слБдовательно 1—5 


944—494 

— зер _ 209 99 арак уе 9994) 
а4—РР 90-Р 44—0Р 244 —рр 

=. 2414 _ ЕВ за для избБжанія сихЬ 
амру 2м рр 

дробей, положи какЬ и прежде 941-1-рр-т 


44-2 
и М — д › будеть ж-- 1—2 _ я 
а —РР ян РР 
слБдовашельно М Е ‚ ишакЬ х=й 
ар 28 
(тх) 


тү =н 5 а уста — пи, тАБ 


Хз буквы 
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буквы т мп такого свойства быть долг 
жны , какЬ и выще сего , п.с. чшобЬ 
тт—ат-|- т. 

876. 

Но юакимЬ образом , найденныя 
формулы, вмБето х и у смЬшены еще сБ 
Фробями ; ибо члены солержацие букву В 
суть дроби, и слБдовательно сЬ нашим 
намБренїсмЬ не сходны. Но надлехии 
примбчать ‚ чпю ежели он сихЬ вели- 
чинЬ ЕЬ слБдующимЬ прилешь , то оныя 
всегда булушЬ иБлыя числа, и кошюрыя 
изЪ прежде взятыхЬ чисслЬ р и 4 очень 
лсгко найши молуто. ӯ мдо возми риё, 
такЬ чтоб р—0499--1, и шога а44—00 
— —{1, По сами собою дроби пропадушЬ, 
и найдется х—— 28-7 (294-НЁ) 5 М9 
а 7—(049-5р)--2а9-НЫЧ ; но понехо 
вЬ извсшномЬ случ 217 Еее» 
квадрат только изЬ вр входишЬ , по 
всс равно дасть ли буква 8 знакЬ --, 
или —; и шакЬ поставь —в, вмбето в 
шо будуш наши формулы х= 
(РНЕ п у= ан--00) гај 
и шогда заподлинно будеш ахд--Ьх+с22у. 

Сыскашь 
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Сыскать наприм. такїя шестиугольныя чи- 
Сла ‚ кои бы были варугЬ и квадрашныя $ 
Здбсь должно быть ахх хуу , гдБ 
а2, і-=-1, исо, извбешной случай , 
какЪ видно есть х= 221 и ур 1. 
ПошомЬ надлежишЬ быть рр 249+1, 


булсић 4—2 и р=3 „ и шакЬ получится 
Я—128-17/-4 ау—175--24/-6, отку- 
да слбдующія найдушся знаменованіїа } 


с бз да Е СВ ВД 
УЕ 0135 11189 и прошч, 
897. 


ПобудемЬ еще нђсколько при первой 
формулБ ‚ г средняго члена НЁшЬ и 
разсмотримЬ случаи , в которыхЪ фор- 
мула аххчё, будешЬ квадратЪ в цфлыхЬ 
числахЪ. 

Пусть будешЬ ахх--Ь—уу и КЬ сему 
потребны дёБ всши. 

1. Знать такой случай, в которомЬ 
сте дБлаенкя ; оной пусшь будешь 


ве. х 
Х 4 п. 
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П. НадлежишЬ знать вмЬсто я и и та- 
кїя числа, чшобЬ ши=апи--х, о чемЬ 
вЬ слбдующей глаёВ показано будет 


Отсюда ‘теперь получается новой 
случай ‚ а иманно: х— ир-ри{ и у 
—5ей{, откуда попомЪ равнымЬ обра- 
вомЬ аругіє случаи. сыскашь можно. Кой 
мы представимЬ шакр : 


= га в!с|рік 

== Р1 9 К | $ |Т и пропм, 
В-пРр--иА!С=ПО--тВ | РВ 
О-тР-+ап 4 |К 003 аВн|5= тй 


и проп? 
которые оба рода чиселЬ , легко можно ' 


продолжить далБе, какр кто пожсласшЬь 


«В Аыр-рий 
ь Р=тр--ап} 


898. 


Но по сему способу не Можно продол" 
жать верхняго ряду нс зная ниғняго, ни- 
же нижняго, не зная веруняго. На легко 
можно дать правило, верхнсй рядЬ одинЬ 
только продолжашь не имбя нужды знать 

нижней 
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нижней, которое правило служит также, 
и для НИЖНЯГО ряду гБ нс нужно, знать 
верхней. ЦБлыя числа , кошорыя вуБ- 
сто х брать можно , идутЬ вЬ изебст- 
ной прогресса, коей каждой членЬ напр. 
Е, изЬ двухЬ предфидущихЬ Сир спре- 
дБляешся , не имВя нужды знать нижнїе 
члены В и 5; ибо тогда Е=2тО — ттС 
== атС или Е=2тО-—(тт-аив С, а по: 
неже иир=ати-- т, слВдовательно #и-аиз 
=1, будешь Е—2т0-—С. Ошкуда явст- 
вусиЪ, какимЬ образомЬ калдое изЬ верх- 
нихЬ чиселЬ опредБляется из  двухЬ 
прсаФидущихЬ. равнымЬ образомЬ тоже 
бывает и С вилнимЬ рядом ; пакЬ 
Т—и$-напр , но ОЫэК--мС , бужиЪ 
1—5 апйВ-ашиС, и когда еще 5 = тК 
А-а, то апС=5-т7К , кошорую вели- 
чину поставивЬ вмБсто анС получится „ 
Т—2т5—Е , пақ чию нижней ря по 
тому же правилу , какЬ и верхней про- 
должается. 


Найши наприм. веБ числа х, чтобЬ 
ахх-—1уу, заБсь 1 пр-т, при шомЬ 
Ху тшт 
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тт—21тт--т › буи 7=2 и 3. М по- 
неже 422$, по первые два члена ти 5, 
изЬ которыхЬ слБдуюшіе по сему прави- 
Лу найдутся: Е 60-С, т.е. каждой 
члснЬ взятой б разЪ и уменшенЪ предЪ- 
идущимЬ даетЪ слБдующей; и шакЬ иско- 
мыя числа вмбспю х идут по сему пра- 
вилу таким образомЬ: +, 5. 29, 169, 
985, 5741 и протч.; откуда видно , что 
сїй числа безконечно далеко продолљипь- 
ся могутЬ. А ежели бы захотБли взять 
дроби ‚ то по преждепоказанному сио- 
собу сщсе бы безконсчно большее множе- 
сво найши можно было 


чала ача 
Г.2.4Ва УП. 

О оєобливомЪ способЪ , формулу ати-ря 
здБлашь квадрашомЬ вЬ цблыхЬ числахЪ, 
899. 

Предложеннаго ББ прежней гла: вЬ 


аБиство произвфсть не льзя , ежели не 
ВЬ сосшоян{а найщи для кахдаге числа а 
пакоге 
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такого я, что бы 2714-1 было квааратр, 
или чшобЬ апп-і- 200. 

Когда же пожелаешь довольстворать- 
ся ломаными числами , шо с уравненіс 
легко рбшипь можно. Ибо положи 


шолько ит, удеп ттза-- ИР, 


пп 

=. ВЕР апи-т , тА на обБихь сто- 
4 

ронахВ Іі уничтожается $ а остальныя 


нлены на # могутЬ раздБлиться. ПотомЬ 
помноживЬ на 44 выдетЬ 2ра--прр=атдф, 


откуда найдется 4 = о 


» откуда бсз- 


консчнос множество знамснованїй вмб- 
спо п найдется. Но понеке п ЦЬлос 
насло быть должно ‚ шо се намЬ ни- 
мало не помогаешЬ , и слБдовательно 
фла нахожденя его надлеяир употре- 
бишь совсемЬ особливой способЪ. 


900. 

Прежде вссго надлежитЪ прим Вчашь, 
что ежели апя-т должно быть квазратлЬ 
зЪ цВлыхЬ числахЬ , какое бы а число 

ни 
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ни было , то сему не всегда статься мо- 
жно: ибо вопервыхЬ веб п случаи из- 
ключаются , в которыхЬ а отрицашель- 
ное число , потомЬ также и всБ пБ, 
г а квадрашЬ. Понеже шогда али было 
бы квалратр, но никакой квадрат «Ф І 
вмбепіф квадрата в пблыхЪ числахЪ не 
аВлаетЬ , и по сему формула наша дол- 
на быль так ограничена , чтобф бук- 
ва 2, не была ни ошрицательною , ни 
квадрашомЬ ; но когда а сспь положи" 
шельное и припюмЬ не квадрашное число, 
то можно завсегда вмбсто и такое цб» 
лое найти число , чтобЪ али -- г было 
квадрат. 

Естьли такое число сыскано ‚ шо 
и прежней главы легко можно вывесть 
безконсчно много другихЬ , но кЪ на- 
шему намБренїю довольно булеп найши 
нБкоторыя и припомЪ самыя малыя. 


901. 

Аля ссго нћкогда ученой Аглича- 
ВЯНЪ именем Пелль весьма ‘остроумной 
слосо$Ь изобрЬлЬ , кошорой мы зась 
изЬ 
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изЪяснить намбрены. Оной есть такого 
свойства , чпю нс для Каждаго числа а 
вообще, но для каждаго случая его осо- 
бливо употреблять можно. И пак на- 
чнемЬ сЬ послбднихЬ случаевь и будеть 
искать вмБсшо л шакое число , чпобЬ 
2пп-{-1 квадрап было, или чшобЬ У(2лл= 
—-т) было извлекомое число. 


ЗАдБсь легко видишь можно, что сей 
квазрашной корень будешь больше неже- 
ли п, а мене нежели ол; чего ради по- 
ложи сго =и-р, гдБ р заподлинно дол- 
жно быть меньше нежели и. И шакЬ 
имбемЬ мы У(2л0-4-1) =и--р, слБдова- 
тельно 21-1 = и--2тр--фр › откуда 
найдемЬ п; но пи =ф-Нры-т, слБдова- 
шельно =р-НУ2ррЫ1). 

ЗАБсь главное Ало состоипЬ вЬ 
томЬ , чтобЬ 2-1 было квадрашЬ ‚ что 
учинится полохивЬ рт, и найдешся И=2» 
а У(2тт--1) =3.. Ежелибы сіс не такЬ 
скоро вышло , то можно бы продолжать 
залБе, и когда У! 2рр—1) больше нелели 
ри слБдовЬ п больше нежели 2р, то 

положи 
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положи И-—2р-р и будеть р-р 
-У(2рр—10), или р-Н4 У (2рр-х) ваяв 
квадраты получится {р--2р9--94=2р-ь 
или 0р==2р41-40 4 1, будетЬр == 9 У 
(244-51), и такЬ 244--1, должно бышь 
квадрашное число, что учинится КогА 
4—0 , елБдователино рт и и=2. Из 
ссго примВра можно уже имБть поняте 
о семЬ способ , которой еще больше 
изЪясненЬ будешь иэЬ слБдующаго, 


оё, 

Пусть будепЪ а=3 и что с фб“ 
мула зий-- 1 должна быть квадратф, Ш0 
положи У(зий- 1), ==и+р будешЬ 328-12 
эп 21р рр п 271 — эпр-- рр-Е, онеюм 

(30р 2 
п= 21 302 ) не понсже У(3рр-2) бол» 
ше Нёжели р м слРдовательно л больше, Не 
жели 2? илир, то положи п р-- 4, 6 
детЬ 2р--29=р-НУ (3рр-2) или р--24 
=ИзрЫ—2), взявЬ квадраты выдетр рр 
404—1 409 = 31р - 2, или 2рр = ард А0 
=2 т. с. р= 2744-200--1; почему [24 
-РУ\ 3949-Е 1)сія формула данной равна, и 

слрдо" 
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елђдовательно 9229 ‚, еткуда р=* Й 
ии му(зип А-х) 2. 
903. 
Пусть будеш а=5 и формулу яв 
4-1 здБлашь квадрашомр , кошораго ко- 
рень больше, нежели 20 , шо положи 
У(5ап 4 л) 2=20 4-р и получится 5-1 
==47п-4- 48р А рр, а ти дир рр— 1, слђБ- 
довашсльно п— 2р-- У(рр— 1). Но поне- 
же У(5рр – х) больше нежели 2р, по и 
п также болыше нежели 4р ; чего рада 
возми и—4р-Н9, будсшЬ 2084-4922 Ү(5рр- 0) 
или 40р + 4р0 90—51; ошкуда р 464 
4-97 4-0, поясму р—24-- У\594-Н г) сїс 


Учинишся когда 4—0 ; слБдовательно 
218 ил—4 и шакЬ У(520-4-1)29. 
904- 


ПоложимЬ еще 2==6 , чтобы бля 

1 было квадратЬ , косго корень бэль- 
ше нежели 21 , то возми У(ӧли--1)=28 
-НР будешь бяй-|-т-дии-- 4ар-Нрр или 
08 Ъ У( 6р2) 
-—4ир-Нрр-1, слБдов. пр ——————— 


а 


2% 
или п 0+6 2). почему я больше 


нежели 
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нежели 2р; для шого положи л 2р--9 
булеп 4р 4-20=2р-А-У(6рр- 2, или 2р 
+24 =И бр – 2): взяв квадраты выде 
27)-- 89-Е 4402=6)р-2 , или рр 80 
-+ 4974-2, или рр 49-Е 244-51; ошку 
Ја найдется р—29-- (6494-Е 0) › кошо" 
рая формула первой равна и слВлов. мо- 
жно положить 9—0, выдешЬ р=1, 0 
по чему У(бит-- 1) 5. 


905. 

Пусть еще @=—7 и упт тт у 
слЂдов. м болыше нежели 27 ; чего ралї 
положи == 21-4-р, будешь ил -- 1—4 
длр), или зип = дтр-- рр— 1; ошку- 
да найдется п 20--Ү(700—3) ; но по- 

з 

неле п больше нежели *р и слбдов. боль 
ше нежели р, то возми и=р--4 › 67“ 
дет = 39У(9рр- 3); взявЬ квадраты 
выдетЬ р 4-64 - 99 = 7—3 5 6р6 
9044-3, или 2рр—2р4- 344-51, отсюёй 
‘найдется а= | „но понеже 
заБсь р больше нежели 27°, и слБдов, боль" 

ше 
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те нежели 7, шо поставь р —4 4-7. 
буден у 4-27: У (790-4-2) взяв квадра- 
ты 99 -- 497 4 4/7 = 744 + 2, или 644—447 
477-%,или 344 =247-- 277- 1, по чему най- 
асшся 4= 7 СТЕ В. ; но понеже 9 
больше нежели Г, то пололи у 7$, 
будетЬ 271-37 У(77г-3› взявЬ квадра- 
ашы 4771275 1-9 55 —777—3, или ЗГГ12ГУ 
9074-3 и УРСА 3574-1 слВдов. 
22254 У(95-Н п, и ая формула пре- 
жней равна, по возма 7—0 и получится 
#2 т, 4—1, рип 3 ошкуда 7:28. 

С1е изчислене можно сократить слБ- 
гаующимЬ образомЪ , что и вЬ другихЬ 
случаяхЬ мбапо имет. Когда улл--1 
==тшт , то т меньпе нежели 30 , чего 
ради возми 737 Р › будешь уип-т 
= 97и —6пр--рр , или апп == бир -ррі-1, 
отсюда п = 2046079 41) , слбдовап, я 
менше нежели 3р5 для шого положи и=3р 
-4 будешЬ 3р-29=У(р-Е2) ‚ взявЬ 
квадраты 90р — 12ра- 444 — 70р 41-2 ила 
арр 12р9— 444 1-2 и рр 6р0 – 270 1-10: 
откуда р=39--У(799-Н 1) , зась за- 
Томё И. ц раз 
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раф поставить можно 9—0, будетЪ рт 
и = 35 наконсцЬ т=8 какЬ и предав 


9об. 


ВозмемЬ еще 2—8 гпакЪ чтобы 8# 
4-1=1% , по ему т менше нежем 
п, для того положи #2 3л-р, будет 
877 -- 1900 60р 1-р), пли пи = бпр 
1 ; откуда я = 3р + Ур т), ке 
торая формула равна первой , шо мо 
жно положить 0, и получится 722!» 
ат=з. 

907. 

РавнымЪ образом поступай Ф 
жаждымЬ  другимЬ числомЬ 4’, ежел. 
пюлько ОНО положишельное и нс квах 
раш, шо придешь на конецЪ на такой 
коренной знакЬ , которой с предложен 
ною формулою сходен , какр наприм 
сей Уай-Н!), гаБ должно полоз ита 
2—0, в котором слуз неизвлеко’ 
мость пропадетЬ , а потомЪ возврашй’ 
ясь назадЬ получишь величину для п» 
чшобЬ аля---1 было квадрашь, 


Иногда 
| 
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Иногда скоро можно дойши 40 жела- 
Ёмаго ‚ а иногда многія кЬ пюму ДЬй- 
сівїя требуіотёя һо состоянїю числа 2, 
окоторомЬ иззбетныхЬ признакобЪ дать 
не можно , до числа 13 идешЪ нарочи- 
то скоро ;а когда а=13 у то вычисле+ 
не булётЬ гораздо пространнђе , м для 
шого не худо изЪаяснишь сей случай по- 
аробнЁе. ў 

008, 

И п0 сему пусшь будеш 2—13, 
пакь что должно быв 1300-2 = 5 
понеже заБсь ми больше нежели дли, 
СЛВлов. т больше нежели зи, то возми 
т—зи-Ер, будешЪ 1зи--1— ти бир, 
или 4пи=бир--рр-1, ошкуда а 
по чему и больше нежели бр, и слБаов, 
больше нежели р, то положи я-= ра, 
выдешЬ р-- 44 =У(1 3—4); взявЬ Квадра 
ты 0300—4—0р-1-804 4 1644 ‚ 120—819 
1901-4 разфливЬ нә 4, Заре 
444-1, ошкуда ри, 3фсь р 
больше нежели 2+1, слЬдов, больше не- 
жели 9: и пакь возми р—9--тг будет 
29-37" 344-Н 1. ваяБРу кваарашЬ , 

і 139 
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13994-3 == 1 4- 1294-90, т.с. 98 
2=12474- 977—3 ; раздбливЬ наз, 34 
2—43" + 37-1, ошкуда 9—7 ТЫ, 
таб 4 больше нежели "+25, и сАБлоь 
больше нежели г, чего ради положи 92' 
—Нх будешр 30 2 У(1377-3); взяв кна- 
арашы тзиР 3277 4-бғе-4- 977, мли 1077 
—=67- 9-3. раздбливЬ на 3; 47727? 
3574-1, отсюда г = 38-9. Зда 
т болыпе нежели ‘=, или ғ, для того 
возми г227--7, будепЬ 37-422 (ая 
+4); взявЪ квадраты 13 #7 + 4977-2417 
-Етбы м 47022402 гб 4, разд 
лиБЬ на 4 получится 55—6574-41- 1 
почему 7=324-У(1307—1', и слБд. 7 боль 
ше нежели 32 4-32, или 62, чего рам 
положи 5—61--и. будейф 31-0 
(1322 -г); ваявЬ квадраты, 1372-1297 
+6204 ши, откуда 40 =36ги4-ш 
и ЕСУ), ГБ р больше ие 
жели т, и слЬдов. больше нежели #, длЯ 
того положи #2 0-4-9, бугетЬ а 49 
= "(гзии +4); взяв квадраты получится 
134 -- 4 — мин 8и -- хбфр м 1209: г 
41 
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-1600-4, раз. БливЬ над, выдетЬ зии 


== ошо 4- 400-1; почему ил, 
ғХБ и болыше нежели 0, и слВдов. 
болыце нежели о, по положи и 9-х ' 
будспЬ 22-635 == У(1307-3), взявЬ ква- 
араты 1300-3 = 400 -- 1201-41-97, или 
орр-120х-4-0912 4-3, раздБливЬ на 3, 
3002 40х-4-3х1--1, опкуда +9002), 
гАБ © болышс нежели 5х, и слЬдов. боль- 
ше нежели 5, для шого полохи 2-2-7, 
будеш 04-37 = У(13х--3) взяв хва- 
яраты 13х41 3—=ах-бху-- 937, или 
тоху = блу-- 9уу-3, раздбливЬ ма 3 
вВыдеШЪ 455—2 8у-1-397-1 и ЖЕРЕМ::2-, 
гдВ х болыце нежели у, для того поло- 
жи хера, буетЬ 37-42 У(135у 4» 
взявЬ квадрашиы 1377-4 =977--24}34-165, 
или 43у =24У2-- 16584: разаБливЬ на 4. 
уу = 6у24-422-4-1, отсюда у 324 У 
(тз22--:) и сія формула наконецЬ ра- 
виа первой , шо положи 2—0 и возвра- 
шясь назад , получишь какЪ слВдустЬ; 


хто 


9=х-)=2 ЦЗ и=% 
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п-т 3 


22=104-0$ 
1=6:+0 33 
= 7-1-2 38 
Е 95931 
р==441-7109 
п=р--9=»80 
1——58--р—649 


слВдов. 180 послБ о есть самое менше 
Биос число вмБешо л , чтобЬ 1317-1 
было квадратЬ. 

959. 

ИЗ сего примбра довольно явсшву- 
ешЬ , сколь продолжительно иногда па» 
кос вычисленіс бывасшр , а 5 большихВ 
еще числахЬ требуется вЪ десять раз 
больше дБла ‚ нежели сколько было при 
числЬ 13 , Ја и неможено напередЬ ви: 
дВть при какихЬ числахЬ столь великой 
труд надобенф ; для того труды дру 
гихЬ вадлежишЬ употреблять БЬ свою 
пользу и здБлать таблицу , гдВ для 
веБхЬ чиселЬ, а ош 1 до тоо внамено- 
ванїя букв яр и п изображены › дабы ВР 


случа 
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слу можно было взять для каждаго 
числа 4 надлежашїс буквы 2 и я. 


ято. 

Межлу им надлежип примБчать, что 
при нЪкоторыхЬ родахЬ чисел знамено- 
вінія чисель т и л вообще найти мо- 
жно ; но сїе АБллешся при афхЬ только 
чос мхЬ , кошорыя сдиницсю или двумя 
менше, или больие квадратнаго числа , 
чшо особливаго досшойно показанїя. 


9и. 

По сему пусть будет а=ее-2, или 
двумя менше квадратнаго числа, и должно 
быть (её — 2 пд 4- 1= тт: шо явно есть, 
что 2 менше нежели еп ; для пюго по- 
лоли ш-=еп-р , будешЬ (ве-2)пи-- к 
ем — зепр-Н р › или зип 22 2епр- ре 
т отсюда п = “РЕ У(еР а: , рдВ 
зара Ь видно что взявЬ р= 1 коренной 
знакЪ уничпољится и будейЪ в=е , а 
т—=ее-1. 

Когда бы было наприм, 22—23 , ТАВ 
4=5 , шо будеш 2310-4-12 = тт; ехела 

54 п=5 
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Я=б и т=24, то само чрезЪ себя таке 
же явсштуешЬ , ито пололи“Ь псе ип. © 
когда а ее 2, вылештЬ айн 4-1 —е*- 26 
4-х квадрашр изЬ 2—1. ‹ 


912, 

Пусть булешЬ а—62—1, п. ©. саи- 
ницею менше квадрашнаго числа и дол- 
жно быть (ее а пл-|- = ; шо 24 
опять 2 менше нежели ед, для того по- 
ложи т=ет-р , будешь (2—1): 
= етп — 2епр-4-рр , или яп = зепр-фр-нт з 
отсюда п= гр-- У(еерр-рр-- 1) га корен- 
ной знакЬ униятожится , когда рги 
получится п 26 , а т— 2—1. Се 
легко видбть можно ; ибо когда «2 2-1 
ип 2? , по айп) 1 4е*— дее 1 КВА- 
драшЬ изЬ 2ее—1. Пусть на прим. 2224 
такр что е , найдется 2—10 и 24/09 
122240149. 

913. 

ПололимЬ еще а ее- т, или 1 цею. 
брльше квадратнаго числа и должно быть 
(ее-- пуп--т=шт , гАБ т , какЪ видно; 
больше нежели ел, для шого возми 1—1 

+ 
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0, будеш (е#--1)7л-- 1 = еет--оетр 
рр, или ип с 2Рир--рр—– +, окуда пер 
-НУ(еерр-- р -х), габ реє взять должно 
и выдошЬ и—=2е, 22664-1. Сю лако 
усмошрЬиь можно ибо когда а ег--1 м 
0—2, (ло а-я = 4° 01-422 4-1 квадратЬ 
изЬ зее--к. Возми на прим. а—=17 такЬ 
пто 2—4 , будет 1улиф == тт , когда 
п—8 и т-3 3. 
914. 

Пусть будетф нахонець а=ее-|-2, 
или двумя больше квадратнаго числа и дол- 
жно быть (ее--2)ип-- 12 жт. ЗаБсь види 10, 
это #7 больще нежели ст, чего рали поло» 
жи тепър , выдепЬ ееип+ 2804-0 — еепт 
=+-20лр--рр или эти оепр-+рр-! , отсюда 
ПИРЫ), возми шеперь {—1 бу- 
аетЪ псе и тееь, шо заразЬ видно , 
что ежели а—ее-Н? и иссе, будетЪ апп 
=е-Н2ее- 1 квадрат из ве-+-1. Поло- 
жимЬ на прим 4—11, шакЪ чпо е=3, по 
получишся 1ти4-р—иии , когда я; и 
т— то; сстьли жебы похопіВли взять 28 3» 
по было бы е—9, и найдется 8 370-1272 
когда возмешся 029 ии $2, 


Ц; Таблица 


ч 
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Таблица чиседЪ т мит, изчисленныхЬ 
для всБхЬ величинЬ числа а ош} 2 до 190, 
шакЬ что ии айи-- т 


ПЕ 2 ц 
2 31| 273) 1520 


4| 15 |41 320 2949 
__%1|42| 2 13 
8 331143 531 3482 
4 17 || 44 32 150 
19 30| 170145 оф бт 
20 2 © | 46 3588 24335 
21 12 55.147 > 
22| 42| 197' 48 1 7 
ЕН е я зә 14 99 
1—1 51 7 50 
26| 10| 91152 оо 649 
27 $| 26153 91со 66251 
28 24 1271 5 66 485 
2911820 | 9801 || 55 12 во 
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* а п т [а я т 
$6 Ру 15 | 78 7 53 
57 20 151 |70 > Во 
58 2564 10603 | з 1 | а 
о |— — 
29 р. 51 в 18 163 
бт 226153080 1700310040 |83 8 Ы 
= а 25 85 35996 285771 
186] 1122 10405 
65 16 129 |87' з 28 
66 8 65 | 88 21 107 
67 5957 48842 |89 53000 | 500001 
58} 4 33 | 90 2 10 
69) 936 7775 | эт! 165 1574 
70 зо 251 |02 120 1151 
91 413 3480 | оз 1260 12151 
72 2 17 |94 221064 | 2143295 
73 267000 2581240 | 05 4 3? 
74 430 3620 | 96 5 49 
75 3 26 || 07 6371352| 62809633 
76 С63о 57799 || 98 10 ор 
97 40 351 |00 1 зо 
а=. 


ГЛАВА 
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«леп «пел чл «п Чт чл чл мач сеа За 0 < 4 
глава УШ 


О способБ не извлекомую формулу 
уа+рх-1-схх-1-05°) зБлать равтональною, 


915. 
Мы приступаемЬ телерь КЪ формолђ, 


КЬ которол х до трсшсй сшепсни возвь“ 
шенЪ , а потомЬ пойдемЬ даліє кр че, 
швсртой , не смотря на шо что сїи 05 
случая подобным образомЬ разсмактри“ 
вапь должно, 


И так пусть сїю формулу ен 
Фехта? квадратом здБлать надлети! 
На сей конецЬ потребны надлежащїе ве 
личены вмбсто х вЫ раџїональнь 
числахЬ , и понеже вЬ семЬ большее уже 
затрудненіе бываетЬ , шо требуется 
шакже большс и искуства находить шоль- 
ко ломаныя числа вмбсто х и ими при 
нужасны довольсшвоваться , а не шребо" 
вать бБгенїя Е цблыхЬ числахЬ. Пре 
жде всего примбчать з4бсь должно, что 

никакого 
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никакого всеобщаго рЬшенйя дашь не ль- 
зя ‚ какЬ то прежде было з но каждое 
дЬйстве даетЬ нам знать олно только 
энлмснованіс вмбсто х , когда напро- 
тив того прежней способЬ ведет 
вдругЪ кЪ бсаконсчно многимЬ рБшсніямЬ 


916. 


Когда 8 преждепоказанной формулВ 
а-ЕЬх-фрехх было без‹онечно много слу- 
чаев, гдВ рбшенія ссвсемЬ невозможны, 
шо случаешся сіс гораздо чаще < ше- 
перешнею формулою. гдБ ни обЪ одномь 
БЬшени упоминать не льзя , ежели од- 
ного еще неизЕБстно или неугадано; то- 
го ради для сихЬ только случасвЬ дать 
мы правяла # состояніи, помощїю кото 
рыхЬ изЪ одного извботнаго рБшенїя но- 
вое найти можемЬ , иаБ котораго по- 
тпомь равнымЬ образомЬ другое новое 
найлется , и се дБисшые далђе продо- 
лжать можно, 


Но между піЁмЬ часто случастся что 
хошя одно рбшеніс и извбсино , ито од- 
накожЬ 
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накожЬ изЬ онаго о другомЬ заключатй 
не льзя , такЬ что в семЪ случаБ од» 
но шолько рВшене мБешо имбеть , ко 
орос обстоятельство особливаго при“ 
мБчанїя достойно, Ибо ФЬ пре идущемв 
случа изһ одного рБішенїя безконечно 
много новыхЬ найщи можно было; 


919. 

И так когда сія формула а 
-схх-Е@х? должна бышь квадрашЬ , мо 
непрембнно нужно одиНЬ уже случй 
знать ‚ вЬ котором она квадрапюмВ 
бывасшр. Такой случай легко видать мо- 
жно, ежели первой членЬ будешь квадрату 
ы формула изобразится шакЪ : 4+ рд-4-схх 
+ах°, которая по видимому будешЬ Квад- 
рашЬ , когда положишкя хо, 


Аля шого взян вопераыхЬ спо фо) 
мулу разсмотрамЬ каким образом ир 
извбешнаго случая х0 другое анамено» 
ван вмбсто х найти можно, Сіс мо- 
жемЬ мы совершить двумя образами з 
иЭЪ кошорыхЬ каждой особливо изБяснитв 

мы 
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мы зФсь намБрены , припомЬ не худо 
будет здБлашь начало СЬ особенныхЬ 
случасвЬ. 

918. 

Пусть спо Формулу 1--2х—хх--А* 
надлежешЪ здБлашь квадратомЪ. Поне- 
же з4Бсь первой членЪ 1 есть квадрашЬ, 
шо возми корень сего квадрата шакЬ, 
ч'побЬ первые члены уничтољились ; и 
для того положи кв-дратной корень 
==:4-х , косго квадраш нашей фор- 
мулБ долженЬ быть равенНЬ и полу- 
чишся 1--25-22-4-А'1--20--лх, ГАВ 
переднїе два члена уничтожаются и выхо- 
дипЬ сіе уравненіе хх= —хх+-х*, или 
х'—2хх ; раздБливЬ на хх получится 
х=2 , почему формула наша будешЬ 
144—418: 9. 


РавнымЬ образомЬ когда стя формула 
4-Е бх— 5хх--32' должна быть квадрат, 
то положи корень —=2-рпх , и опред в 
так чтобЪ оба первые члена уничтожи- 
лись Понеже 4-{-6х-5хх--34°=4-- 4х 
ппхх, то должно бышь 47—06, слЬдов. л, 

ош 
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откуда слВдующее жравненіє выходит, 
—5хх--30°%2=58х, или ЗА хх; опа 
=: . которое знаменованїе ХБлаетр 
формулу нашу квадрапюмЬ ; косго ке 
рень 222--41—*. 


о 


Другой способЪ состоипЪ вЪ том, 
чтобЬ вЬ корнб были 3 члена , я 
нех--Ьхх , кои бы такого были свой 
сілва. чиюбЪ вЬ уравнены при персні 
члена уничшожились, 


Пусть дана напсим. сАБдующая фор" 
мула: 1—41—-60х-2° ; положивЬ корень 
ся ==1-21-4-/хх , должно бынь 1—47 
НЕ би за? 1-4-5 дух 4х рр, г 

лах 
первыс два члена Ет а атоб 
и третей уничтожился , тло надлежен 
бышь б—2Р-+ 4 и слбдов Рт ; отсюда 
получаемЬ мы —<х*——— фа * , разаВ- 
ливЬ на д’ получишса —5— д-х их 
= 


920. 
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Сім два способа употреблять мож» 
но когда первой членЬ а есть квадрашЬ, 
и имбетЬ свое основан! е на шомЬ, что 
но первому способу дасшЬБ ава члена вЬ 
корн , какЬ /--рх , габ у квадратной 
корень перваго члена : а р берешся так 
чтоб второй членЬ уничтожился и слБ- 
дов. шретей только м четвертой члены 
нашей формулы ш, с, еххх? сравни- 
вать должно ©Ъррхх, и тогда раздВливЬ 
Уравненїе на хх выдешЬ новое знамено 
ваніе вмбсто Ф „ которое будет 20-5, 
Во второмЬ способ берутся шри члена 
корня и полагастся оной 2=/-рх--9хх 
кп, с. когда а=, ар и 4 опредБляюшся шакЪ, 
побЬ первые 3 члена уничтожились , 
по дБлаешся такамЬ образом! когда 


ева еххх" += эр, эјрххардхччц? 
то должно фар , сАБдов. р, ; а 
— 29-й , слБдов. 9. 5 за осталь- 

Толё П. ч ное 
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нос 4х" = 204х"—1-44х° можешЪ разлить 
аш 
44 


ана хи найдется х= 


921. 

Между піЁмЬ часто случается, чт 
хотя 2—07 ; олднакожЬ по симр сп000 
бамЪ величины вмћсто х опредблипь # 
льзя, какЬ мзЬ сей формулы 4х” явотвў 
ешЬ, г4Б втораго и ‹претьяго члена нӮпђ 
ибо положи по первому способу кор 
Арх такЬ чшобы ДЕ "На урх-Нф 
шо должно быть о—2/р и ро , ок 
да получится 4—0 ‚ и х—о , чаю № 
дает новаго знаменован!я. 

А ежели возмется корень по втор? 
му способу /--рі+-дхх такЬ чшоб | 
и АЙ шо 8 

+ 
дет 9=2/р, р=о и 2-ю слав 
4=0, ошкуда 4х0 и паки х=0. 


922. 


ВЬ шакихЬ случаяхЬ инаго Бла 
нВясго ‚ какЬ шолько чию смошріш» 4 
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не можно ли .ошгадать такой величйны 
вмбсшо ж ‚ чтобы формула была квал- 
рашф , а из нес уже пошомЬ можно 
найти по прежнему способу новую ве- 
личину вмђсшо х ; что также учинить- 
ся мохсиіЬ , хошя первой членЬ и не 
квадратЬ, Е 

Для показанїя сего положимЬ что фо- 
рмула 3-1-2” должна быть квадрашЬ, сіє 
учзинится сели х1: итак положивЬ х=т 
«ру получится сія формула 44-37 
= јуу" ; вЬ которой первой членЬ 
есть квадраф ; для того положи корень 
онаго по первому способу 2-07, будет 
45-374 35у+у44 40-р габ для уни- 
чтоженія втораго члена должно быть 
3240 слБдов. р: и получится 3-7-7, 
2У=р-з=#-Ф#=-8 почему 2—1 
новая величина вмВсто х. 

Положи еще по второму способу ко- 
рень 2224-07-97 будсшЬ 8-37-37 
пода у Афу 2007" 5 АБ 
для уничтожены впораго члена должно 


быть 3—4р, вла р: , а чтобы шретей 
чо членЬ 
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членЬ уничтожив, то 3 — 44-р, сАбдов 
Ф250 = 1 и будетЬ 1:2ру--44у , то- 
куда у 20, или ус"; слБдов. хи 


923. 

Теперь покажем , когда уже одні 
всличина сыскана, какимЬ образом дру 
гую новую находить должно. Сіс прсд" 
ставимЬ мы вообще БЪ сей форму 
а-фи-рохх-Е4и* , о которой уже изёб- 
стно , чию она будсшЬ квадрашЬ , еже. 
ли хў, и что тогда будеть анў 
=-074-4Р-—20, пошомЬ положи х= 
жо получишся сія новая формула, 


а 

и 

НН -Нау 

3-44-34) 30у" 

ЕЕ ЕЕ (Е рб 
ЖЬ которой формул первой член ссп® 
квадрашЬ и сУБдов. оба прежше способ 
употребить можно $ чрезЬ что новые 
величины вмБсшо у и слВдовашельно такт 
же вмфсшо х получашся, а имянно 1/47. 

924 
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Но иногда сіс совссмЬ ничего не 
помагаешф , хотя величину вмбсшо х и 
ошгадалЬ,какЪ то БЪ сей формулЬ Блает- 
ся г--х , коџорая будет! квадрат >. 
сжели возмешся х=2 ; и шакЬ полагая 
х—э- у вылепі сія формула 9+-12у+-бут 
НУ", которая должна быть квадрат . 
коего корснь по первому способу пусть 
будешь 34-07 ‚ шо о-1у--бу-у-9 
-Ебр-рру , ТАБ должно быть 12—6р 
и р=2 5 потомЬ 6--7==4 , слБдов. 
3—2 ошкуду х=0, изЪ кошораго зна- 
менованїя далБе ничего найти не мож- 
но. Но ежели возмешф корень по вто- 
рому способу 3-1-02--47 › будешь 9 
Аллу + боту 96р 98 МУ 
4-97“ , ТАБ должно быть во первыхЬ 
а2=6р и р=2 , потом 62264-10064 
ња, слВдов, =: ; отсюда получишея 
02=р04-990=4--5у , почему 7—3 › 
саВдов. х=-Е ‚а 1--2'=0, откуда 4а- 
дВе ничего заключишь не льзя ; ибо еже- 
фл бы положили х=—1-[ А, вю вышла бы 

чз са 
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сіл формула 3 322—- 4°, т4Б первой 
член совсемЬ уничтожается и слбдов, 
ни того ни другаго способу употребить 
не можно. И. ЗБ сего довольно явсшвуешћ, 
зпо ся формула 1--а° квадратомЬ быпь 
не может Я выклычая сїй 3 случая: 

х2, Шх=о, ПИХЕ-&, что акле и 
изЬ другихЬ основан доказать можно, 


925. 

Для упражнента разсмотримЬ еше 
спо формулу 1-31" , которая 8 сихЬ 
случаяхЬ будешь квадрапЪ Пх=о , Ш) 
ХЕ, Ш) х2—2: и поглядимЬ можно ли 
еще другіе такїе величины найпи. 

Понсже изёбстно , что х1 , шо 
положи х—1--у и получишся 4-97 
Я 9%-- 3"; иЗЬ сего корень пусть будет 
2--ру › какЬ чаю 4-- 9у--оу-з" 
==4 4- ару А-у г 9=4р , слБ- 
дов. р=$ , а остальные члены 9-37 
=р=" и У=-Н $ по чему х=№ 
1-3 х'слБдов. будет квадрашЬ, котораго 
корень —=—#:, или шакже —--*. Ежеля 
бы сще далђе положить х=--= , ше 

можно 
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можно бы было найши оштуда другія 
новыя величины. А естьли бы за благо 
разсудилось положить корень прежней 
формулы по вшорому способу ==2 ру 
—-9уу шакЬ чшо бы 44-97-9037" 4 


а аруі-ацуу 284) 594", то долан 
+275 
вы бышь 94р, слблов: р? , потомЬ 


9—=44-ЕфЪ—= 404-55 по чему 4= 5 аизЬ 


остальныхф членовЬ будеш 3= 2744447 
2154-44, или 576--1 2849) —384, или 
12847=-—183, или 126.8;.72——183, или 


42. НУ=-—б1, будешь у 2 — #1, сАБлов, 


хос —169 , ю по прежнему показано 
аругія новыя найдутся. 


926. 

ЭЪсь изЪ извфстнато случая х 1 
вывсли уже мы дяБ новыя величины, изЬ 
которых, есшьли кшо на себя тшрудЬ при- 
нять похочешЬ , другія новыя найти мо- 
жно; но чре шо попадеиф онЬ на весь- 
ма больише дроби. 

Сего ради имђемЬ мы притчину уди- 
вляться , что изФ сего случая х= 1 не 
Ч 4 можно 
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можно вывесть другаго хс 2 , которой 
также легко виденЬ , что безь сомнфыя 
есть знакомЬ несовершенства найден- 
наго пред симЬ способа. 


Также изЪ случая х—=2 можно на№ 
ти другія новыя величины. На сей ко“ 
нецЦЬ воми Хх 2-р , пакЬ чаю 
25 4-36у-1-1833-—1-3' должно быть ква- 
драшЬ , коего корень по первому спосо“ 
бу, пусшь будешь $ 4-47, шо 254-36) 
18374-37 =25-Раору-Ерруу ы на 
дется 36 = пор, или р: 

Протчїе же члены раздВливЬ на 2» 
задушЬ 18-44-47 =рр 5% , слБдов. у2-» 
и х3; по чему 14-х" будеш ква" 
арашЬ , коего корень есть $--ру— р 
или 4-55. По вшорому же способу п0- | 
ложивЬ корень 5-07-47) булеп 25367 
26074-3)" 25-Е тору- анал 
010. гаБ для унииюжсьйя втпораго 
и претьяго члена должно бышь 36 210, 
или р; потом 18 — 104 4+0) и 194 
= 18 -— = — 1%, и 945 остальные 5С 


члены раздБлавЬ на у' даюшЬ заму, А 


АНАЛИТИК, 377 


или 717 3 — 2р0 = — 0, слБдов, у-#, 
а х—=— 65, 
927. 

Се вычисленіс продолжипшельно и 
трудно вЬ піЁхЬ случаяхЬ , гБ по дру- 
тимЬ основаніямЬ ‘очень легко общее 
рбшеніє дать можно ; какЬ БЬ сей фор- 
мулб т—х—лу--л*, здБсь можно взять 
вообще х— 1-1, а п означаеш каждое 
произволящес число. Когда п— 2, будеш 
2253, и наша формула 1—3 -9--27=16 
ежели возмется и—3, выдешр х=8 и 
формула наша ==: -8-64-1-512 441. 


Но зАБеь сорсемЬ особливоє обстоя- 
писльство бывает › ош кошорсго сїе 
легкое Вбшеніе зависит о: 1 кошорое 
легко усмошрЫть можно , съели мы 
нашу формулу раздробимЬ на множитс- 
шелей шо увидимЬ , что она на 1-х 
раздБлишся ‘и частное вылеш хах, 
кошорое еще состойшЪ изр сихЬ множи- 
телей (1—2 г--х), пак что наша формула 
получит сей видЬ 1-х-хх--м (1-х) 
(15-х) (1-а) (а-а) (4-а). Ежели она 

ч дол- 
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долана быть квадрат , шо понеле ква» 
зраштЬ раздБленной на квадрапір, в} част- 
номЬ даешЬ квадратЬ › 14-х дю 
жно бьышь квадратЬ ри обратно когда 
1--х квадрат ‚ по будеш такоже 
(1-х)*( 1-2) квадрат ‚ для шого положи 
шолько 1-рх=ит , то получится заразЬ 
хс=йл-1. Ежели бы сего обспшояшель- 
сшва примбчено не было ‚ шо трудно 
бы по вышепоказаннымЬ способам най- 
пи шесть только знаменованїй вм- 
Е 928. 

При каждой формулЬ весьма 12р8- 
дное Дбла , раздробляшь ея на множи- 
телей , елели только возмолно. КакимВ 
образомЬ сіє дБласпся , о шомЬ уже вы 
ше показано ; а имянно, положи данную 
формулу =о ииши корень ссго уравне” 
нїя; ибо тогда каждой корень наприм. х= 
дасшЬ множителя ў, которое раэыска` 
не пБмЬ легче здблать можно , ког 
ищутся здбсь одни шолько рашюнальнье 
корни , кои веБ сушь дБлишели ч! 
порознь ввяшыхЬ, 

929 
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Сте обстоятельство находится при 
нашей формулБ а--Ёх--схх--00", когда 
первые два члена уничшожатся , так 
чпю єхх-- 4х" должно быть квадрап > 
но раз бливЬ спо формулу на хх, част- 
ному, ш. е. с--4х неотмбнно надлежит 
быть паки квадратом з положи с 4х 
сепи, ш найдется х" , которое 
знаменованїе варугЬ безконечно многія и 
притомЪ веб возможныя рбшсенія вЬ ссоБ 
содержит. 

930. 

Ежели при употребленш втораго 
члена буквы р опредБляшь не похочешь , 
чтобы второй членЬ уничшохился › 10 
попадешь на другую неизвлекомую фор- 
мулу , которую должно будешЬ заБлашь 
раціональною. 


Пусть предложенная формула бу- 
зеп ДЕнфу-схх-Н 0х; положи ся корень 
= 74-х, и получишся /7-1- Рх--схх--4х' 
=) + 2ўрх--ррхх, гАБ первые члены уни- 
чтожапкя , а остальные раз4Вливр на =, 

даюшЬ 
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даюшЪ ф-нх-Нахх = 2ўр--ррх › кошоров 
‚уравнене есть квадратное, ошсюда най- 
астса х какЬ слбдусшЬ : Йхх==ррх-«# 
== 29 Ь , с^Блов. 
х У рН 404) 

В с 


Теперь &Вло состоишЬ , чтобЬ най- 
ти вмБошо р, таке величины , при ко- 
торых бы формула р'—2ерр+вар--се -4М 
была квадрашЬ. Но понеле здбсь четвер" 
шая степень числа фр попадается ‚ 10 


надлежитЬ сей случай до сАБдующй 


главы. 
оо ФФ а ч О ее чье еа * 


ГЛ.4В.4 Г. 


О спосабЪ неизвлекомую формулу 
Уаёхчехк-ьди" Чех‘) зДБлашь извлекомою: 


93. 

"Теперь пришли мы КЬ шакой формул » 
гЉ неопредлевное число х до четвер” 
пой сшецени возвышено ; при чемЬ дел 
%но намЬ окончашь разысканіс о квад" 
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ратномЬ коренномЬ знакВ : ибо столь 
далеко мы сщс не дошли, чшобЪ дбланњ 
квадратами такіе формулы , гдБ вышиие 
степени числа х попадаются, 


При сей ФормулВ 3 случая входят 
ВЬ разсуждене , изЪ коихЬ первой бы- 
вает , когда первой членЪ @ квадра, 
другой ежели послВдней член квадраті; 
и на конец, когда первой и послБдней 
вдрусЬ квадраты которые 3 случая по- 


ровнь разсмотрБть мы заБсь намБрены, 


932. 

1 раарбшеніє формулы У(/7-4-Ах 
ыНсхх-- Нед"). Понеже 34Фсь первой 
членЬ квадрашЬ, шо по первому способу 
можно положить корень = -рх ир опрс- 
&Блить такЬ, чшобЬ оба первые члены 
уничпожились а осшальныс бы на 
хх могли раадблиться ; но однакожЬ вЬ 
уравненіи былобы еще хх и е^Бдов. при 
опредђленїи числа х потребенЪ бы быль 
новой коренной знакЬ : для шого воз- 
мемЬ заразЪ второй способЬ и положимЬ 


корень 
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корень =/-Нрх--Чхх , пошомЬ буквы 
рид тпакЬ надлежишЬ опредблить я 
чиюбЬ три первые члена вонЬ вышли 
а остальные бы на 2° могли раздБлить 
ся; и шогда получится одно простое 
уравненїе, изЪ котораго х безЬ коренна 
го знака опрсаВлишся. 


933- 

По сему возми корень —И--рх-4-44% 
и должно бышь /-1-Ёх--схх-- аира" 
НН 2р аи арр, т 
первыс ыы собою уничпожаютс? 
для вшораго положи р 2}, или = 7 
аля шрешьяго члена должно бышь —й 
ТЫ, ила 4255, и по учинсніп сего 
остальные члены могушЬ разДБлилься на 
х", и выдешЬ сїє уравненіе нех 2044-0 


откуда найдопса х— 4 200. 


93+ 
Но легко видБть можно › что 00 
сему способу ничего не найдсшся › © 
ля 
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ли втораго и шретьяго члена ВЬ фор- 
мулБ не будеш, или когда 6—0 и 
620; ибо шогда ро и4=о слБдова 
но и сего обыкновенно ничего новаго 
найти не льзя, а особливо когда и 4—0, по 
получится х0, которое знаменованїс ни 
мало не вспомоществуетЪ; по чему ссй спо- 
собЪ для шакихЬ формулЬ, какова {фех” 
ни мало не служить. Се самое обсто- 
ятельсшво бываепір также, когда В=0 и 
йо, или когда впораго и четвертаго чле- 
на нБоф; и формула имБетф такой ви 
Дсхх-нех, тогда будешЬ р=с, а Чу» 
откуда Найдешся х=0, которое знамено- 
ваніс зараз видно и ни кЪ чему далБе 
насЬ не ведет. 


==, 


935- 

н разроенте формулы У(а-Ерх 
дехх--ах ох“). Сію формулу можнобы 
тотчаФ привесть кЬ первому случаю по- 
лагая и, но понеже тогда сія формула 
а А += должна быть квад- 


надлежалобы оной вышши квадратомЬ 9 
м 
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м получится 2+ у-суу--ау-Ерё, 00 
шорая будучи написана наизворошь у 
сЬ прежнею во всемЬ сходсшвуешЬ, 


Но сіс нс нужно : корень можно поч 
ложить и шакЬ влх--рх--4, или наизвое 
роть ч-нрх-нехх ‚ булешЬ арх 1-62 
чнах'а-дрх' = 9-- 2р5-1-224хх-1-20рх'-а8 

Еррях ; 
Понеже әдбсь пятые члены сами чр 
себя уничтожаются ‚ шо опредБли спер 
ва р такЬ чтобЬ м чешвершыс члены 
вонЬ вышли $ что учинится когда 0222) 
или р== 3 пошомЬ опредВлили еще 4 
чтобЬ и шрепме члены уничпюжились, 
эшо зАбласшся полагая с—259-5 Др, ИЧ 
9 == $ по учиненм же сего пере» 
два члена даюшЬ сіє уравнене «РХ! 


= 
24-2017, да х— —* 
рах, отку Я 


936, 
ЗдБсь опяшь попадается през 
реченной недосшатюкЪ , когда втораго 4 
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четвертаго члена НВшЬ , или когда 6=0 
и 4=0: ибо выдетр тогда ро ь а 4-5. 
опкуда х0 , которая величина сеть 
безконечно большая и столь же мало слу- 
жить какЬ и хо вЬ первомЬ случаБ. 
И шақ сего способа при уравненїяхЬ 
а+-схх--6х* употреблять не можно, 


937. 


ш раз Бшенїе формулы Ух 
и-схх-- йл -евх”). Явно есь , что ВБ 
сей формулБ оба прежье способа упо. 
требишь можно $ ибо первой член сеть 
квадрат , то положи корень = 7-х 
-4%Х, дабы первые 3 члена уничшожить; 
пошомЬ когда послВднсй членЬ ссть фак- 
же квалратЬ, то можно взять корень = 4 
-Нри-рахт, чтобы изключиль 3 послБд- 
не члена , слБдов. д8 величины вмбсшо 
х найдутся. 


Но можно сію формулу еше двумя 
другими способами разринить › кои ей 
свойственны : по первому способу поло- 
жи корень =У-нфх-Есхх и опредБли р 
Тож П. ш З шакЬ 
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шакЬ, чтобЪ вторые члены уничшожились; 
понеже надлежит быть : 

Ў --һа+ сах ре А 2/рх--зјрзх 
+ 22рх"-4- рах то возми 02р в 
= Е и шогда не только первые два чле- 
на , но и послВлые уничтожающся ; а 
остальные разАБлиБЬ на хх дающЬ сіе 
уравненіе с-- 4х: 272 4-р 2ррх , ош- 
куда х 8 28-10 зили х? 22 Е 4 
ЗАБсь особливо примбчать надлежипф, 5 
что вЪ формулБ попадается только ква- 
драшЬ рр , коего корень р какЬ отрица- 
икльный , шакЬ и положительной взяшь 
можно , по чему другая еще величина 


вмбсшо х получится : а имянно 
х= акар или = 2-2. 
—2:р-4 26р--4 
938. 


Есть еще другой путь к разрб- 
шенію сея формулы : а имянно положи 
корень как и прежде У-Ня-Нехх, и опре- 
Бли р шакЬ чшобЬ чешвершыс члены 

уничто- 
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ничвожились ‚ @. ©, ежели положишся 
ЗЬ прежнемЬ уравненіи 2==22р или =“, 
и понеже пюгда первой член СЬ двумя 
послЬдними уничтожается . а остальные 
раздВливЬ на х даюшЬ сіє проапое ура- 
внсніс 24-02227 2є6х 1-р , ошкуда 
х2 ВР. При чемЬ надлежишЪ при- 


рр 6 
МЬчашь , что ЕЪ сей формулБ находит- 


ся только квадрапі Г, коего корень 
хпакже и -ў взять можно , шак что бу- 


дешЬ НЙ, › по чсму дБ иско- 


мыя величины вмБето х найдутся, м слБ- 
довашельно чревЪ показанные до сихЬ 
мБешЪ способы веБХЬ навсе 6б новыхЬ 
величин вывесть можно. 


939. 


Но здЁсь паки скучное обсию- 
атсльсшво случаепкя , когда втораго 
в четвертаго члена нЬшЪ, или #0 и 
4—0 , то ни одной надлежащей вели- 
чины вывесть не можно, ш єлбдов. сся 


Ш 2 Фор- 
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формулы Д-нсхх + ЕЕл* разршишь чрсёЪ 


шо не льзя ; ибо когда Во и 4—0 
то и обБихЬ способов будешЬ ро 
и по сему мёЪ перваго х=°=9 равно 
Оезконечному ; а изЪ другаго х==0, изЬ 
коихЬ далБе ни чсго найши не можно. 


940. 

Сіп сушь 3 формулы вЬ кошорыхЬ 
показанные до сихЬ порЬ способы упо- 
зтреблять можно , но ежели вЬ предло- 
женной формулВ ни первой ни послБдней 
членЬ не квадраты › то ни чсго аБлать, 
нс льзя прежде нежели ошгадана нс бу- 
дешЬ шакая вмбсто х величина, при кошо- 
рой формула наша будешЬ квадратЪ. 

ПоложимЬ чшо формула наша будешь 
квадрашф , когда положишся х2 Р, шакЬ 
зто а2-1- 25-4-0062 "в , по 
возми шолько 4 —=Р--%, и получится но- 
вая формула , вЬ кошорой первой член 
Ы: кғадрашр и шак ВОИ случай упо- 
шребипь можно. Сї ‘превращение упог- 
ребляется шакожде, когда 73 вЬ 5 
илущахЬ случаях знаменованіє в 

я, 
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х ‚ какЬ на прим. ж=5Р , найдено ; ибо 
шогда надлсљишЬ шолько поставишь х=Ь 
-Ну , шо получится новое ‘уравнене В 
кЬ которому прсаніс способы употрс- 
бишь можно ; а изЬ найденныхЬ уже ве- 
личинЬ вмбсто х другіе новые найдутся 
и СЬ сими новыми равным образомЬ 
поступать. и слВдов, больше всличинЬ 
вмбспо х находишь можно. 


9+1. 

Особливо же примбчашь должно о 
часто напоминаемой формулВ, гдБ вто- 
раго ш четвертаго члена не достаетЬ , 
чию ни какого рБшенія надБяться нё ль- 
зя, ежели одного , шакЬ сказать, не ош- 
гадано; а как ЕБ шакомЬ случаБ посту- 
пать , то покажешЬ сія формула а+-ех“, 
копюрая вссьма часто попадасшся. 


И по сему положи что ухе величину 
ХЕЬ нашли шакЪ, что будешь &--е0* 
=И ; а для нахожденїя другихЬ возми 
х=Ь-Ну , шо должна сїя формула быть 
квадрат 4-1-6" 42у -- беду лев" 

Шз Но 
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- 5*, то есть №-|- 4е ру 41- беруу-- 4еБу" 
-+-2° , кошорая надлежишр до перваго 
способа; чего ради положи квадратной ся 
корень =#--ру-- фу, и булстЬ наша фор- 
мула равна сему квадрату &--2у--244)7 

--РРУУ 
+ 2му- 94°, СБ вопервых р АС 
так опредблишь должно , чтобЪ вшо- 
рой и шрепюй членЬ уничтожились ; для 
того должно бышь деф" =2р „ слБдов. 
= < бері 24--рру ошсюда ее и, 


или 4 Е. в мли 92 е а 220) 


мли понеже ей*0-а, будешр авы 


В 


Г 


ПопюмЬ слЁВдуюцие члены раздБливЪ 
на У даюшЬ дер--еу— 24-449, ошкуда 


найдется в. Числитель сся 
дроби получит шакую формул 
де — де Кин аа ч 7. 
= ————. которая, понеже 


Фб =Ш-а , превратится вЪ спе 
40 


. 
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ер 4еБи-ауШАәа) ила 4 (20-200) 
тз » Рег) 

или Б. з а знаменатель «4—2 


е(И—а)(И--зау-еЁб _ Зак — 44’) _ 
Аб > в Ес 


*— да 
са (зи а ВО ошкуда искомая величина 


2а--КК). 
будешЬ у= Е 


кс 
Рет тету т.е. 
Е _ (зада) 


величину вуУВсто х, формула наша а+ех“, 

Судет квадрат , коего корень &--ру 

47у и которой ЕЬ спо формулу обра- 
ЗЕС ЕЕ а к 

типся Ё зо а)( ва КЫ) 

тбЕ(: -а) (Е--24) (20-й) 


СЕ $ ибо изЬ 
прежняго р= е2. мс и 


—_ 4 2а-№) 


ш4 942 
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942. 
ПобудемЬ еще Е? формулВ а-нех“, 
и когда известной случай єсть афер? А, 
то можемЬ мы. сго взять 8а два случая, 
потому что какЬ х= — 2, шакрх =-Н В 
и для. того. можемЬ мы сію формулу 
орсагавати вЬ другую трешьяго роду + 
вБ которой первой м послбдней член 
булуш квадраты. Сіс учлнишся полага 
&= Жу ); которой приемЬ намЬ много 
вспомоществустЪ. И такЪ формула на. 

азу“ ер(1 у) 

ша будень ————:-79————— , Или 
1:--4100—2а)у 4-6 0уу--4000—эа)у'4-у* 
а к 


сего возми # квадратной корень па 


шретьсму случаю ни 77 пак что 


числитель нашей Формулы должен бысть 
равенЬ сему квадрашу ШЕ 20у — 20 уу 


аруу и здБлай , чтобЬ а 


ямлены унич:пожи лись ‚ чшо учинится по» 
зр 
Аагая 4: —8а—2, или рс. Шар. 


а з 


Е 
ес- 
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№ остальные же члены раздБливЪ на уу, 
даюшЬ 64-4 (00—2а)у =—2А-Нрр-2Ё 
ру, или у(4К0- 8а 2! =|р- 8 ; но 
Еа 3 ири=2-4а ‚ шо 
— 4*— абаке 6) 
У(8Ё — 1ба) = а а отку- 
| = ал да 
:7— нь. 
отсюда х , шо вопервых х 4-7 
{Е 801. —- даа зе —4аа 
Да ата» а 
й 
150088 ва -- апа . о акр Е 
О 5 3 — 404 
веба р се тоже самое изЪа- 
34% —4ча 


влене , кошорос мы нашли прежде, 


943. 


Для изЪясненя ссго примбромЪ » 
пусть будетЪ дана с1я формула хх, 
которая должна быть квадрат Ъ. ЗаВсь 
а——1, е=2 м извбешной случай , БЬ 
копюромЬ <1я формула будет квадрашЬ 
ссть когда х ==: , с^бдов, Ва м, 

Ш; о шс, 


2 
понеже р= 


‚ а чтоб найти 
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ш е. Ёст 1; отсюда получаемЬ мы заразЬ 
8. 

новую величину х= 174; ; на 
3—4 

понеже числа м четвертая степень вхо- 

дет , шо можно положишь х = 4 13 

по чему 25*—1—57121—(239)*. 

Когдаже сей случай возмемЬ за из- 
вБешной ‚ по будешь Р=13 , 62-239, 
откуда по прежнему новая вмБето х ве- 


личина получиикя ‚ а пманно х— 
51 07214-228488-4-4 13-5'1959213' 
ЙЕ ть ^_^ 2447192754 
13 сАБд. х— 10607469769 , 
З 2447192159 ^ 
944 


ы  ПодобнымЬ образомЬ разсмошримЬ 

и всеобщую формулу а -Нсхх- ед" и воз- 
мемЬ” за извбсшной случай , Б кото- 
РомЬ оная формула қвадрапћ, х=, шакЬ 
чпю ар 1-е = ; а для нахожденая 
зругихЬ возми х=й м тогда формула 
наша получиш шакой видЪ : 
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а 

сБ осу су 

е4 деБ'у —- беру 4 чер" А-еу" 

с (224-4267) + „6+ бе) у аута гу" 

габ первой членЪ есть квадрашЬ › косго 

корень положи Ёру +- 477 шакЪ что на- 

ша формула равна сему квадрату КЕ 

+ 24ру 4- 214) + 2р4у" 94° у теперь 
+ 

опредБлили и 4 такЬ, чтобЬ второй и 


четвертой членъ уничтожились, кБ чему 
вопсрвыхЬ требустся , чшобЬ 222-428" 


=, алар: 5050 ‚ а потомЬ 
е-нбе = 2м-Н или 9 „Пре, 


с^Блуюцие же члены раз.ЂливЪ на у" да- 
кипр сіє уравненіс: дер - еу) 4- 99» 
2) 


2, напослБдокЬ $ 


4 
47, вЬ которомЬ случа квадрашной корень 
нашей формулы Оуасп 6+ 2у--фУ и сже- 
ли сіе возмемЬ за первоначальной изёбст- 
ной случай , ию найдсмЬ изЪ онаго пака 
новой , и шакимЬ образомЪ продолжать 
можно сколько кше полєласшЬ. 945: 
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945. 

Аля иЗЪяснешя сего пусть данная 
формула будешь 1—хх-- я“ , гд аст, 
—-1, е— а, и извВстной случай заразЪ 
виденье а имянно, х= 1, пакЬ что йт 
и Е—1; положи теперь х= 1-7, а ква- 
драшной корень нашей Формулы 1-Нру 
фу , то будеш сперва р=1 , а по- 
шомЬ 4=2 , ошкуда 7—0 и х= 1, ко- 
торой уже случай извБстень м слБдов. 
новаго ‘не найдено; но изр другихЪ осно- 
ван можно доказаюь, что сія формула 
квадратомЬ не будеш , кромБ случаскЬ 
х0 и х1. 


946. 

Пусшь будёшЬ еще ся формула 
дана 2—здх-|- 24°, гб 6—2 , с—-3 
м е2. Извсшной случай заразЪ ви- 
денЬ х==1, и такЬ пусшь Вх будешь 
Е— т ; ежели же теперь полохишся ит 
-НУ › а квадратной корень гру 93у, 
булеп р=1 ; 94 и получится уо, 
ошкуда пака ничего новаго не найдешся. 


Яругей 
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Другой примерЬ пусть будеш сія 
формула 1 -4- хх х*, габах , с==8 
и ет ; по маломЬ разсмошрБній най- 
дешся случай х2 2 з Возми Ро будещЬ 
Е=7 5 положивЬ хс=2 4-у, а корень =7 
+0 4-90 › должно быть р= 7 , ЧЕ 
отсюда у=—= и ХЕ гдВ знакЬ — 
опустить можно. ЕЪ семь примБЫБ при- 
мЬчашь надлежиф , чшо когда нь 
ней членЪ самЬ пе себБ квадрат , шо 
и 5 новой формулВ квадрашомЬ осша- 
нешся, и корснь можно шакже еще взять 
по прежнему шрешьему случаю. 

По сему пусть булеп, как и преж- 
де х—2-5у , шо полузимЬ 

г 

324 32у 807 

16-32-1247 -1- 8*-1-* 

494 64у--327у 1 85°, чщо разны» 

ми способами квадратомЬ быть можеш; 

мбо положи сперва корснь 2=7--р 1-3 

шак, что наша формула равна будешь 

сему квадрашу 49 -1- 1407 + НИЕ 28+; 

шспсрь можно зэдБлать , ео послбдніс 
алены 
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члены пропадушЪ , ежели положится 20 
2=8, или р=4, а осшальные раздБливЬ 
на у дающЬ 64-1-3272 14р1-14у--ру 
2256-1-39) $3 ошкуда ус=—4, а х=——2, 
пли --2, которой еаль извбстной слу- 
чай, Когда же р возмется так, чтобЬ 
вторые члены уничпожились , шо будет 
142—064 и р=У › а осшавиїсся члены 
разаБливЬ на уу даюшЬ 14--р--2ру 
2=32-- 8) или #3 --ФУ=32-Н8у ; ош- 
сюда у==—1:, слБдов. х==- 1, или 4-15, 
которая величина дБлаешф формулу на- 
шу квадрашомЪ , косго корень есть *%;. 
Ноу соть шакже корень послдняга 
члена ‚ то можно квадратной корень 
взять и шак: 7 37—77. или формула 
равна сему квадрату 49-Е 14у— 14уу 


рр 
—2ру'-1-у* › для изключешя предпослбд- 


няго члена положи 8——2р, или р—- 4, 
а остальные члены раздливЬ на у даюшЬ 
64-Е 3:7— 14р— 147-0002 -$64- 2у, ош- 

куда у= 4, какЬ и прежде. 
Естьли же вторые члены уничтожа- 
вся, шо будешь 64=—14р в р—уа 
осшав~ 


и 
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оставийсся раздВливЬ на уу даютЬ 32 
-Н87—= —к4-- р 207, има 32 + 82% 
=—Ф9 у, слБдов. у=-— и, х=, пюже 
что и прежде 


947. 

ТакимЬ же образомЬ поступать 
можно со всеобщаю формулою 4-02 
нехх-- Че -рех* , когда случай х=Ь 
извбсшенЬ ‚ м оная будеш квадрашЬ 
ше. КЕ ; ибо шогда возми я=Ь-у, и 
получишся формула Е столькихЪ же чле- 
нахЬ , иЗ коихЬ первой АЁ; положи те- 
жерь корень ся --ру--77 и опредбли 
р и 4 так , чтоб вторые и третья 
члены уничтожились ‚ а осшальные раз- 
дБливЬ на у* дадушЬ простое уравненіе, 
откуда у ислБдов. х опрсдблить можно. 


Но здФсь отметающся только пБ 
случаи, гА нопонайденнае знаменованїе 
числа х Ф изкбстнымЬ х=# одинаково; 
ибо тогда ничего новаго найти не льзя. 
ВЬ такихЬ случаяхЬ формула или сама 
по себБ не возможна › или должно уга- 

дашь 
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дать другой случай , гА она будешЬ 
квадратЬ 


948. 


ВЬ рВшенш квадрашныхЪ коренных 
знаков дошли мы до сего мВеша ; 
шоОліКо когда выпиная степень не 
превышает 4 ‘пой, Есшьли же вР какой 
формулЬ $ тая , или еще большая сшс- 
пень случится , то употребляемых по 
сіс МВстю пртемовЬ не довольно дашь сй 
р6шеше , хотя бы уже одинЪ случай и 
былЬ извБешенЬ ; а что бы сте показать 
яснБе , то разсмотримЬ шеперь форму- 
лу Ші сух на -нех* А-а , гд 
первой членЬ уже квадрашЬ, и когда бы 
мы захошФли положить корень какЬ и 
прежде Е--рх-НЧхх, а р и д опрефлить 
вптакЬ, чтобы вшерые члены уничшожились, 
то останутся еще $, кои разАБливЬ на 
х" даюшЪ квадратное уравнене, почему 
должнобы было опрсабливь х новымр 
кореннымЬ знаком. Естьли же бы по- 
ложили корень ЕА рх 9х тх , шо 
былабы уже БЬ квадрашБ б шая стшеоснь 


м шри 
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| # три буквы р, 9 и 7 надлежало бы такЬ 

опредБлигть чтобЬ вторые, третьи и чет- 

вертые члены увичтожились, то остануш- 
| сяеше4 тая, 5 тая и б тая степснь, ко- 

торые раздБливЬ на д“ опять ведут КЬ 
квадратному уравненію, и слБдов. х безЪ 
кореннаго знака опредБлить не можно ; 
чсго ради принуждены мы оставить так! 
формулы, кои квадратами быть должны 
и приступим кЬ кубичнымЬ кореннымЬ 
знакамЬ, 


дм Ол а ах ча > а ЧА ГОА ЧА МА > У ЧА ов 


глава х. 
О способ формулу 


Уа-нвя-нехх- аи) вдБлашь рацтональ- 
ною. 
99. 

Зљь требуются таке величины вмбето 
х, чтобЪ формула а фх-Нехе 5 4х 
была кубичное число › и ёлбдовательно 
можно бы было м оной извлечь кубич- 
ной корень. При семЪ упомянуть над- 
лежит , чшо ся формула 3 тью сте- 
То И. т пень 
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пень превышать нс должна; потому что 
БЬ прошивномЬ случаБ рБшить ее не ль- 
эя бы было. Когда же формула до вшо- 
рой шолько сшеаени возходишф и членЬ 
бы 4” ‘уничиюжился, шо бы РЫшене сіс 
не легче было ; но ежели послЬдёйе два 
члена уничтожатся , такЬ чтобЬ фор" 
мулу а-Нёх кубомЬ эдБлашь надлежало › 
шо бы дБло ни какой шрудносши не имб- 
ло ; ибо должно бы шолько положить 
а--х = р , а ошпуда зараз. най- 


о5о, 
ЗАБсь опять прежде всего примћ- 


зать надлежит , чпю ежели ни первой 
ни послВдысй член не кубы , то ни о 
какомЬ рршеніи помышлять не льзя, когда 
случая не будешЬ извЁспно, в копоромь 
формула будешь кубЪ. оной или самЬ 
собою видснЬ будешћ, или чрез пробу 

найдешся, 
Первое Бластся, когда первой член 
кубЬ и формула будеш ЛРрыёх-нсхх 
+45 
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ыл, ДБ изыбетной случай х=о у 
пошомЬ шакже ежели послбдней членЪ 
жубь и формула такого состоянія а+ бж 
ножи. ИЗЪ аахЬ обоихЬ случаевЬ 
раждается третей „ г какЬ первой 
жпакЬ и послБднсй член кубы, которые 
при случая эчеперь мы разсмотримЬ, 


951. 


Пусть предложенная формула 5у- 
детЪ 4-е ЧА, котору к убом 
здБлать надлежишВь 


Положи корень ея /--рх, такЬ чшобЪ 
наша формула была равна сему кубу 
РА 30рх- зрак А-0, АБ первые 
члены сами собою уничтожаются; опре- 
ЗБли р пакЬ чшобЬ и вторые изключичть, 


что учинишея когда р з/7р, или = 


пошомЬ остальные члены раздБливЬ на 

хх даюшЬ сіє уразненіе с--&— Др 

-НИх , ошкуда а=, когда же бы 
ра 


послБаняго члсна 4" не было , шо можно 


Ц 2 бы 
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бы просто положить кубичной корень 
=, и тогда бы нашлось =" -- фх-рел% 
или ф-рех=о, слБдов. х=? $ но маф 
сего далБе ничего заключить не льзя, 


952. 

Предложенная формула пуеть бу- 
де во впорыхЬ имбль такой виді: 
ач-ёх4-схх-4- 2", коей кубичной ко- 

нь возми р--х , копораго кубЬ ГД 
= зеррх 4- Заерхх-р 6А" : понеже здБсь 
послБдне члены уночтожаютея , шо 
опредбли р такЪ, чтоб и предпослБдые 
вонЬ вышли, чию здБлаешся когда с 388]: 


или р=-— Кеа первые два даюшЬ сїс 
Уравненїс: а-1- Ёс р'-41- зеррх , ошкуда 
= 3 Ежелебы перваго члена а не 


ЗЕР —Ь 
было ‚ то можно бы кубичной корень 
просто взять —х,; и шогда бы вх 
-Рахх-Н Е, или ОЁ ех, слВлов х2; 
но сіе ни кЬ чему да^Бе не слуљишЬ, 


953. 
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9х3. 

Пусть наконецф данмая формула 
булеп јх сх ра", вЬ кошорой 
как первой шакр и послБдней член 
кубы ; чего ради оную по обоим предЬ- 
идущимЬ  способамь рВшиль можно, и 
слБдов АНБ величины вмбсто х найдушся, 

СверьхЬ сего можно также еще по- 
ложить корень /--5х › такЪ что наша 
формула равна кубу Л-- 3/2х-- звехх 
вт? , гБ первые и послЬде члены 
уничтожаются , а остальные раздЁливЬ 
на х даюшЬ сіє уравнене: В-- = 32 


2-1 
+ зах › ошсюда чне 
95+ 


Когда же 4анная формула не бу- 
фет надлехать ни до одного изЪ сахЪ 
3 способов, то дВлать больще незего , 
какЪ только отгадать величину ‚ кошо- 
рая бы была кубЬ , и ежели шакая най- 
дется на прим. х==Ь , шакЬ что а-- 
ась 7—1", шо возми х=Р-Ну, в 
наша формула получит р такой вад, 

щш; < 
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а 
В-- Ву 
сБ 2еу-1- еур 
ав’ 34у зу ау" 


(64-20-30) с-з)" 
которая надлежишЬ до перваго способа, 
и слЬдов. величину для у найти можно; 
а ошшуда получится новое знаменованїе 
вмЁсию х , изЬ котораго послЬ таким 
же образом еще и больше найши можно. 


955. 


Сей способЪ намбрены мы изЪ- 
яснить иБкоторыму примбрами м воз- 
мемЬ во первых спо-формулу 1-я жж 
которая должна бышь кубЪ, да припомЬ 
и надлежишЬ до перваго способа; но чему 
можно бы заразЪ положшить кубичной ко- 
рень —1 , опкуда найдется х--лх—о 
ше хіт 4-х) 0, слбдов. илихт=о, или 
Х-Е-т, но изЪ сего далБо ни чего 
но слбдусиф. Сего “ради возма кубачной 
корень 1-Е рх, коего кубЪ есть з -1-3рх 
. 1-3ррхх 
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Е зђрхх 1-р", и положи г == 3р, или роз, 
и оставийсся члсны раздВливЬ на дл да- 


юшЬ 1: 33р -4-р'х, или х=, но р=ь 


РЕРИХ 
найдешся х2“ 118. И по сему фор- 
з? 7 


мула наша 1--18-1- 3242: 343, изЬ чего 
кубичной корень 1-1-рх 7. Ежели бы 
захот®ли положить еше х2=18--У › 
шю получила бы наша формула такой 
видЬ; 343-1- 377--7У , откуда по пер- 
вому правилу кубичной корень мадлежало 
бы положить 7-27 ‚ коего кубЬ 343 
ч 147ру + 21рру А-7 положи 37=147Ё» 
или р= 2, а осшальные члены даютЬ 
сіе уравненіе; 1=21р--ру , слБлов. у= 
ЕЕ згр т. е.7= — 282 ==, 
откуда еще новыя величины находить 
можно, 


956. 


Пусть дана будешЬ сія формула 
а-Нхх , которая должна быть кубЪ. 
ЗаБсь прежде всего надлежишЬ ошгадащ» 

4 єлучай, 
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случай, ББ которомЬ сіе АЁлаешся, какой 
есшь Х=$ ; и пак} положи х= 54у И 
получится 27-- 107.70; изЬ сего пусть 
будетЬ кубичной корень 3 ру, и слБдов. 
самая Формула равна сему кубу, 27-27 
074 9рру Ару" , возмп 10—27}, илц 
Р=ы › м получится 1229р 4-р'у ош- 


куда ес т.е. 7=— 12" , или 


ча 9 
=, а х= 85 по сему наша фор» 
мула --хх 1158, ошкуда кубичной ко- 
рень 3 1-20 105. 


957. 


разсмотримЬ еще сїю формулу 1-х", 
можеш ли оная быть кубомЬ сверьхЬ 
двухЬ очевидныхЬ случасвЬ х— о идх=-1. 
Хотя сія формула и надлежит 20 тре“ 
апьяго случая , однакодЪ корень т--х 
намь ни чего не помогаешь › пошому 
чо сго кубЪ 1-4- 3х4 зхх-+ 1* положиБЬ 
равнымЬ нашей формулБ даешь зх--зхх 
=0, или х(1-5)—0 , ше. или х=о, 
или х=Ь—1. 


Естьля 
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Еспьли же положимЬ 2—1 +у, 
то получится сія формула 3у- 374.7", 
которая должна бышь кубЬ, и надлежитЬ 
до втораго случая. ПоложиЕЬ кубичной 
корень ‘р--у › коего кубЪ р’ + зрУ-+-30 
7, возмешЬ — 32 3р, или р—=-1, шо 
остальные члены дадушЬ 3у2=р' 4 зу 
=-Е-Нзу , слбдов, у: п. е. безконеч- 
ной , откуда слБдовательно ни чего не 
найдется. ‘Тщешной будетЬ трудЬ ис- 
кашь еще другія для х величины: ибо из 
аругихЬ основанй доказать можно , чию 
формула г--х* кромБ помянушыхЬ слу- 
заевЬ ни когда кубомЬ не будешь. По- 
нсжс показана , что сумма двухЬ кубовЬ 
какЬ 2°--л* никогда кубомЬ бышь не 
можеш , по сему шакже не возможно 
фогаа #5. 

958. 


'Утверждающь также что 2-4-5" ку- 
бомЬ быпь не мохепіЪ, выключая случай 
х=-1. Сія формула хотя и надлежишЬ 
40 втораго случая › но по показанному 
впамЬ правилу вывесть ничего не льзя , 

полюму 
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потому что среднихЬ членоёЪ недоста- 
ешр. Ежели же положишь х=-1ї+у, 
шо получится ся формула 1-4- зулу 
--У , которую по вемВ тремЬ случа- 
ямЬ рбшить можно. Взяв по первому 
корень г-у, коего кубЬ 1-1 37-4- 33у 
-НУ, будеш -37= зуу, или у= о, что 
только дЁллется когда уо. Положи 
по второму случаю корнь —г-+у, коего 
кубЬ 2-1 Зу-37--7*, ш булеп 15-3у 
2=-1-4-3у и 32-5 безконечной. Но тпрс- 
тему способу должно бы было взять ко& 
рень =1-+-у , что уже прежде было, 


959. 


Пусть будет дана ся формула 
3-Нзх , которая должна бышь кубЬ. 
Сіс учинипся только БЬ случа6 х—-к, 
но отсюда ничего заключить НС льзя ; 
потомђ также ЕБ случаБ 0—9, для о- 
то положи х—2-|-7, и вызепф сія фор- 
муа 8 - 12у--6)у-09° , или 27-1 3бу 
Э ТЗ 3у° , которая надлежит до 
первако случая, и по ссму возми. корень 


- —3 
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зру ‚ коего кубЬ 27--27ру-Норуу 
ру, положи 3627р ; или р.а 
остальные члены раздБливЬ на 17 дающЬ 
38--37=р-Нру=иб--57 или, чу 
=-2, опжуда у==-Ё, с^Бдов. х==—® $ 
по чему формула наша ЗЕ, 
коей кубичной корень есть з--ру=и : 
изЪ сего знаменованія можно бы было еще 
боле найши › ссшьли бы только захо- 
и Бли, 
обо. 


разсмотримЬ еще наконец фор- 
мулу 4-Е 2х, которая БЬ двухЬ извбст- 
ныхЬ случаяхЬ будсшЬ кубЬ ; а имянно 
когда х—2 и хат , взявЬ сперва х2 
=-у , формула сія 8 41-47477 будеть 
кубЬ, коего корень пусть будешь 2-5, 
а кубЬ —8--4у--у-- у, откуда 
1—#-Р пу сАБдов. у==9 , а х=яь, дру- 
гой изЕВешной случай. ПоложивЬ по- 
шомЬ х—а1-Ну получится х25--227 
-Н=кубу изЬ 5-нру т, е, 125 757 
делер ру" з взяв р=й бужтЬ 
ксс150рЕру или ру = вр, 


5397. 


окуда у= — 850 сАВлов. “8 ро 
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Понеже х как положительной такЬ 
и отриципельной быть можешь , по 
24-2) 
1-7 


возми х 


а Е. › которая должна быть кубЬ 
Д 
помноль 8 в рьху и низу на зу, чтсбЬ 
знам. наиель быль кубЬ , и получишся 
@ ‚$ 
6 2-30 8и › тА числителя только 
8-8у-- 51у 8у*, или раз Блак на 8 ш. е, 
1-у-- 17-7’ кубомЬ здБлать должно ко- 
торая формула до вебхЬ шрехЬ спосо- 
бовЬ принадлежишЬ, Положи по псрво« 
му корень = 1 — у , коего куб т-у 
ЗБ9у==9* . будетЪ 1—у==:— ыу, или 27 
= 277=9-, Ошкуда у 2, сАВдов. г-у 
229 и в-ус5 , сАбдов, х==т1 как и 
прежде; по второму способу положив 
корень +-у шожс самое найдешся. 


, формула наша будсшЬ 


По третьему взяв , корень 
1—7 , кого куб г-3у 4 377—3? 
получится 14-72-34 3у , ошкуда 
7—1 › сБдов. х= безконсчной, и шакЬ 

пё 
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по сему способу ничего новаго Не най- 
Фешса, 
9б. 


Зная уже сїй два случая 528 и т-ї1 мо- 


тї 
жно положить х 070 м когда у— о» 
у 


будейЬ х-—=5; но ежели у безконечной, шо 
я = 11; и по сему пусть во первыхЬ 
и будешЬ наша формула 4+ 
1+7 
44-4474 тату 8527-1259 . 
ЛИС ДИ 
множь вЬ верьху и в низу на 1 у, чтобЪ 
зчаменашель былЬ кубЪ, а здблать бы 
только числителя, которой будешь --боу 


1707 4-125у°, кудом. 


И такЬ положив корень 2=2-1-$у „ 
чрезЪ что не только 2 первые члена , 
но и послђанїс уничшожашся, и слЬдов. 
ничего не найдется. 


Положи по второму способу корень 
==рі-5у › коего кубЬ р’ 15-х 
125 
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= х25°) м. возми 177—754, или рг у 
будешЪ 8 -- 607 =р'-15/ру, откуда 2" 
У и уши, м опкюда можно бы 
было найти х. 

Бетьли же бы положили Корень по 3 ему 
способу 2-57 ‚ шо бы опипуда ничего 
нс вышло ; но можно шакже положить 


АН, и нюгда будетф наша форму- 

. 28 
ЕДА У ава 36-4 125) 

ла 44 Буу @—: 37 


коей числителя помноживЬ на 1-:у вы 
асп. 5:8 4-287—1-8937—125;". 

Ежели теперь полохимЬ по первому спо• 
собу корень =2+у, коего кубр 8-1 28 
И-М", шо выдешЬ 89-1257 4 
НЕ уз или Ну? СЛВдов. 9—2, по- 
чему х=1т , что уже извБсшно, 

Возми еще по третьему способу ко- 
рень 2-57 , косго кубЬ 8—60у{ 15047 
—1257", откуда найдешся 2$ 89у——60 
-р=5оу слБдов. у=и, а отсюда #=- 
по чему формула паща будсц "2—2. 
куб числа Сы : Сы" 4 


962. 
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Сіп то суть из#бстныс способы, помо- 
Шо каторыхЬ формулу, или кзадратомЬ 
или кубомЬ эдБлать можно, когда шолько 
во первомЬ случаБ вышшая степень ве 
опредбленнаго числа не превышает вто- 
рой ‚ а вЬ послБзнемЬ шретьей степени. 


Можно бы еще случай присоединить , 
когда предложенную формулу биквадра- 
апомЬ здЬлашь надлежит, &Ь қошоромЬ 
зышишая степень второй не превышаеть ; 
так когда формула а--22--схх должна 
быть биквадрашЬ „ шо прежде всего вад- 
лежитф оную заБлашь квадратомЬ › а 
пошомЬ корень сего квадраша еще ква- 
дратомЬ; о чемЬ уже правила показаны. 


ТакЬ когда наприм. хх--7, должно 
быть биквадрашЬ , шо эдБлай прежде спо 
формулу квадратом, что учанишея полот 

99—70 
24 ? 
формула наша равна сему квадрату 
г 


жи х 7-91 › или х и 
24 
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9—1404)0--40}* 421-1440ррі-др" 


+7= 
40044 
откуда корень 20-9 з и еще. 
квадратом эдБлашь должно, На ссй ко- 
нецЬ помножь ББ верьху и вЬ низу на 24, 
чпобЬ знаменатель былЬ квадрат а 
зислитель 2р9(7рр-1-94) долженЪ быши 
шакже квадратЪ › чего иначе учинить нё 
льзя, как отгадать только случай: сего 
ради можно взяшь 0р2 „ чтоб сія 
формула 2702 (70 1-р 2')=2р'2(7--2%), и 
раздБливЬ нар’, т.е. 22474-2) была ква- 
арап ; эдБсь извбстной случай 2 1; И 
злакКЬ положив 2—1+у получишь (2+ 
2708-27-70) 16--20у--6уу-/3у% опипу= 
за корень пусть будешь 4-+у , Кото- 
раго квадрашь 16-}з0у--*уу положив 
равнымЬ формулВ нашей получится 6--27 
2%, У из=}, но =—2 булеп 
4—9 ир—8 по сему х2 , слЬдовь 
Формула наша 7-20-99: , коей ква- 
дратной корень есть 29, а сего сще ква- 
аратной корень есть + , кошораго на- 
ша Формула бикеддратЬ. 

963. 


АНАЛИТИК Ъ. 417 
963. 


НаконецЬ вЬ сей главб упомянуть 
НадлежишЬ , что есть нБкоторыс фор- 
мулы , кои вообще кубомЬ зАБлать мо- 
&но; шакЪ когда схх должно быть куби- 
чное число, шо положи его корень =рх, 
будет схх=р д", или 6-Х , сАБдов, 
х2 р, возми у вмБетю р, получится 204, 
Прилчина сему видна; потому по фор- 
мула содержиш вЬ себБ квадрашЬ › чего 
ради веб паке формулы а0-—-єх)* » ила 
аһ 4 забсх -- ассхх весьма легко кубомЬ 
здБлашь можно: ибо положивЬ кубичной 


єя корень = будешь а(6-- сх)" 
007 и раздБливЬ на (ф-сх)’ по- 
Р 


аф Б 


› откуда =, 


. 6-х 
лучишся а= 
гБ 4 по изволенйо брашь можно, 


Отсюда явствуешЪ, сколь велика поль- 
за разрбшашь формулу на ея мнохите- 
лей , когда шолько сіе учинишь можно 
Томь П. Ъ о 
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о которой матери намБрены мы говорить 
прастраннБе вЬ слБдующей глав. 


М К АМ л мтч ранчо Ч ор оч 


Гг.л.4Вв.а хі. 


С раврбшеніи на множителей формул 
ахх-- лу. суу. 


964. 

Зљь буквы х иу значашЬ цЂлыя поль- 
ко числа : мы уже видали ВЪ какихЬ 
СлучаяхЬ дробями довольствоваться дол 
Но, и какимЬ образомЬ приводится во- 
проёб НЬ цБлыя числа. Когда наприм, 
искомое число х булеп дробь , тю на- 
длелишЬ только взяты х6 ш тогда 
вмБсло 2 и м завссгла можно брать 
цбБлыя числа ; и понсжс «я дробь в 
самомЬ меныпемЬ вид иЗявлсна бъипь 
можешь , то о6Б буквы і и и за шакія 
числа почесіть можно , кой общаго д5- 
липеля не имбюшЬ. 

ВЬ предложенной формул х их 
значат уБлыя шолько числа, и прежде 


нежели 
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Нежели можемЬ мы показать ; каким 
образомЬ оную квалратпомЪ; или кубомЪ; 
или зругою вышшею степенью з4Флатв 
можно, НаалежишЬ напередЬ разсмотрЬиль 
каки Знаменованя буквамЬ х иу дать 
должно, ипобФ формула содержала вЬ сез 
два или больше множишелей, 
965: 

Забсь 3 случая входят ВЪ разсу- 
Жленіе : лерпой когда Чя формула й- 
Єшвишсльно на 2 рацюНальные множи- 
леля раврбшиться можешЬ ; что учи- 


нишся ; как уже мы и прежде видбли , 
Когда ЁЁ даг будепЬ квадратное числе: 


›Лругой случай когда оба си мно- 
жителя равны между єобою ; вЬ кошо- 
ромЬ сама формула дВйствишельной ква= 
ёрат содержитЪ; 


Трётей случай когда формула не 
иначе Каф на ирращюналные множители 
раздроблена быть можеш, хотя оні или 
просто ирраціональные, или совсемь не- 

Ъ + воз- 
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возможные булуш. Первое учинится , 
когда Рр дас есть положительное число, 
но не квадрашф ; а послЬднее ; ежели 
№—426 будешь отрицательное : си шо 
суть 8: случая Й кои мы разсмошрБшь 
имбсшЪ, 


966. 


Ежели формула паша на два раці 
ональные мнолишеля разрБшится ‚ по 
можно ее представить шакЬ : (Д-р ЕУ) 
(Фх--ЁУ), кошорая уже по своему свой- 
ству заключастЬ вЬ ссоб двухЬ множи- 
телей. А когда за благо разсудишся, чшобЪ 
она болышее число множителей БЬ себБ 
заключала , то возми только /х--2у—4 
и рх-1-у=1ғ , и шогда наша формула 
равна сему произведенно ру тг, слБдов, 
4 множишелей в себВ содержишЪ ‚ ко- 
ихЬ число по произволенію увеличить 
можно , а изЬ сего получаемЪ мы двоя- 
кое знаменованїе вмБепю х, а имянно: 
«= НН и == 726 ‚ почему буде 
Вра- Ье ус=угғ- іу, слБдов. у— Г-Н 

ЕЕ 
и 
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и д ШЕН, Для изЬявленія буквЬ 
хиу, вЬ иблыхЬ числахЬ надлсљишЬ 
взяшь р, 4, Ки ғ пакь , чтобЪ числи- 
тель дБиствишельно мог Ь раздблиться 
на энамснателя ‚ что узинатшся ежели 
или риг, или фп 5 на него раздБляшся. 


967. 


Для изряснентя сего, пусть пред“ 
ложена будетЬ формула хх—3у, кошо» 
рая сосшоишь  изЪ сихЬ множителей 
(2-57) (х-У) › а ежели она еще больше 
множишелей имбть долженствуешЬ , шо 
положи х--у-=р4; Х-У=7 и получишся 
х= нет, ==" $ но что бы си 
числа были Шблыя ‚ шо должны оба чи- 
сла ру и ғғ быть вдругГЪ или чешныя , 
или оба нечешныя. 

Пусть наприм. р=7, 9—5» 7=3 

и 5—1, буде 4=35 и 77223, САБА. 
х—=19 иу—16б, ошкуда найдется 2х —3у 
=0$, кошорос число АЁйсшвишельно 
ъз сосшо- 
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состоишЬ изЪ множителей 9, 508,1, И 
шак сей сдучай не имБешЬ ни малБишаго 
зАтруднония, 

968. 


Еще меньше тарудноста амБепї 
другой случай , х/б формула два равные 
множителя вЬ себ заключаешь , и пд 
сему пакЪ предсшавлена быть можепф: 
(х-НЕУ) , кошорой квадрашЬ никаких 
зругихр мнржашелей имфщь не моде А 
Кром пх › кои иЗЬ сго ворыя Рх-ьея 
раждаются. И акр цолахи {4 - ру 
=”, будешь формула наша 7644г. и 

дов. СТОЛЬКО множишелей имбир ма- 
жешЪ, сколько за благо разсудашся. 

ЗаБсь из звухЬ чиселЬ хи у одно 
только опредбляется ‚ а другас оста- 
влясшся на наше произзолене ; ы когда 


получится х=й" ‚ г4Б у легко мо» 


жно взять шак , что дробь уничпю- 
жигтся. Наилегчайшая сего роду Форму» 
Фа есту хх, сжсли возмешся хри, то 
квадрашЬ хх заключаешЬ вЬ ссбБ шра 


ква4- 
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квадратные множителя , а иманно: рр, 
94 и 17. 
969. 


Гораздо больше имБешЬ трудности 
третей случай, гдВ Формула наша на 2 
раџіональныя мвољишеля разрбшиться 
не можеш , и требуется КЪ сему особ- 
ливое искуство находишь вмЁсто х и у 
такія знаменоваңія, изЪ которыхЬ бы Фор- 
мула 2, или больще множителей вр себВ 
содержала. А что бы облегчить се разы 
скане, шо должно примБчать, иво наша 
формула легко перембниться моастЪ 
вЬ другую „ тАВ срсдняго члена нБшЬ ; 
а имянно надлежишЪ только взятр л 


2, и получится сія формула зочноо 
ре (вас ~ 
вуз СЕ бас 88197. 
24 4 


опустимЬ теперь средней членЬ ми раз- 
смотримЬ формулу аххті-є7 тАБ все 
ло вЬ шомЬ состоишЬ , какія бы зна- 
мснованія буквамЬ х и у дашь должно , 
зто бы «я формула множителей имбла, 
Легко усмошрбшь можна , что сіе оп 

ъ:4 свой- 
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свойства чиселЬ а и с зависишЪ, и для 
того начнемЬ сЬ нђБкоторыхЬ опредБлен- 
ныхЬ сего роза формул, 


970. 


Пусть во первыхЪ лана будет фор- 
мула хх-р- уу, которая веБ числа вЪ себБ 
содержишЬ, кои сумму двухЬ квалратовЬ 
изБявляютЬ , и представимЬ здђсь самыя 
мениия до 50. 


122,455, 8,9, 10,13,16,17, 18,20, 2526,29, 
32,34,36,37,40,41.45,49, 50. между кои- 
ми находятся нБкоторыя первыя числа , 
кои ни каких мнољишслей не имРюшЬ ; 
по сему вопрос будешЬ ясне › Кақїя 
знаменованїя буквам х и у дать должно, 


чтобЪ формула ях-Н дБлишелей или 


множителей вЬ себБ имђла; да принюмЬ 
столько 


з СКОЛЬКО за благо разсудишся. 
При чемЬ прежде всего изклоючасмЬ мы 
ий случаи, тдБ х и у общаго дБлителя 
ммБюпь , пошому что тогда хх-нуу 
на онаго дБлитсля и на квадрашЬ его 
могло бы раздБлишься; ибо когда наприм. 


я—7р 
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Х—=7р и у— 74, то сумма ихЬ квадратовЬ 
=497р-- 4944 = 49101-90 можешЪ на 49 
раздблишься у и шакЬ надлежишЬ вопрось 
40 таких формулЬ , гдБ х и у общаго 
дБлителя не имбюшЪ , или между собою 
недБлимы. Затрудненю эдБсь заразЪ по- 
падаешся ; ибо хошя и видно что оба 
числа х и у нечетныя ‚ однакожЬ фор- 
мула хх--уу чешное число будеш и 
с^Бд. на 2 ДБлимо; но ежели одно чет- 
ное , а другое нечетное ‚ то формула 
будешЪ нечешЬ : а имђешЬ ли она 46- 
лителей или НБшЬ, шо не скоро узнать 
можно. Оба же числа х и у чешныя 
быть не могушЬ , потому что они не 
должны имбть общаго Длитсля. 


971. 


По сему пусть будушЬ оба числа 
х и у межлу собою недБлимыя , и хотя 
Формула ха -|-уу должна вЬ ссбб заклю- 
чать 2 или больше множителей, однакожЪ 
вЬ такомЪ случаБ прежній способЪ имть 
мота не можешь ‚ потому что сія 


из формула 
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формула на 2 рашональные множителя 
разрбшиться не мозешЪ. Но ирращональ- 
ные множители , на которые формула 
раздробляешся, и изБявляещря чрез пре 
изведене (х. УУ—1)0х-- рУ — з), могушЬ 
намЬ туље показать услугу $ ибо кога 
формула хх --.уу дБисивительно множи- 
елей имбетр , пю см иррашональные 
множители должны паки имБи-ь множи 
телей. Когда же бы сїй множители Бли 
телей далђе не имВли, тобы и произее 
дене оныхЬ также ни каких мнољише- 
лей не имБло. Но когда сиз множители 
суть ирраціональныс , да и совсем не- 
врэможные ‚ шо числа х и у равнымЬ 
образомЬ общаго АФлишеля имідиь не 
должны, и слБдов, не могут они имбть 
ни какихЬ рацтональныхЬ множинюелей , а 
булушЬ ирраціональными , или совсем 
тсвозможными, 
972. 


И тшакЬ когда потребуетсв, чшобЬ 
Формула хх-Нзу состояла изЬ двухЬ 
рацїональныхЬ множителей , шо оба ир- 

рав 
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рашюнальныс множители раздроби пакщ 
Нд два множителя и положи во первыхЬ 
дн (рАфу АРУ); а цане» 
же У-: Н какЪ положительной шакЬ и 
отрицательной взять можно ‚ ко сама 
собою будешь х—уУ—т==ф-чИ-т\(т- 
У—4), и произведеніс опипуда даст на- 
шу формулу + п. е. 25+71=(рр-- (77 4-4) 
так чтр она два раціональные множи- 
шеля имЁсшр, ш е. рр--9 и 77-47. Но 
з4Бсь осшалось еще опредблить знамено- 
ванїя чиселЬ х м у ‚ которыя цпакже ра- 
ціональныя быть должны. 


ПомноживЬ неизвлскомыхЬ множитс- 
дей между собою выдешф х--уУ 12р 
НИ -Т-ЕФУ-1 и х-УУ-Е 
гии — 9гИ 3 —рғИ— 1 , слозивЬ 
є формулы › будетЬ х==рк— ф ; коғда- 
же вычтешь одну из другой , то по- 
дучится 27У—1— 2рғУ — Е арту —х, или 
У—=ру-Е4". По сему взавЪ хр и 
„х Вк 47 формула наша лх-р уу за- 
нодлинно имібпь будет звухЬ множи- 
зпслей и выдешЬ ху (0р1 94 (8-1-2). 


Во 
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Но сжели пошребуешся болынее чи- 
сло множителей у Шо должно шолько 
взять ри 4 шакЬ чшобЪ рр-1-94 имБло 
двухЪ множителей, и тогда бы нашлось 
3 множителя , коихЬ число по произво- 
ленію увеличишь можно. 


973. 


Понеже здФсь квадраты только чи- 
селЬ р,д,т м 5 входяшЬ , шо можно 
сш взять пакже и отрицательными : 
возми наприм. 4 Отрицательное, будеть 
хЕр- 45 и ус=рг- 497, коихЬ сумма ква- 
драшовЬ ша же самая ‚ какЬ и прежде, 
Отсюда усматриваемЬ мы, чшо сасли 
число произведению (фр-+ 49077-1 7) рав- 
но , по онос дволкимЬ образомЬ на два 
квадраша раздроблено бышь можеш; ибо 
сперва найдено х=ри—4я м Уи 47 5 
а потомЬ х=рк-4- 97 и у=рг Ч. Пусть 
наприм, р=2, 93 » "= иу=:, 
шакЬ что бы < произведеше вышло 13. 
5=6$—ле--ру, шо будеть тогда или 
Х—4, ау—17, илих=8 а у х-, и вЬ 060- 

их 


—----- 
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ихЬ случаяхЬ хх-Н7=65. Когда мно- 
го шакихЬ чиселЬ помножишь между со- 
бою , шо произведене еще больше разЬ 
будешЬ изЪявлять сумму двухЬ квадрата 
ныхЬ чиселЬ различными образами, Ум- 
ножь наприм. 2-1" —5 ; 37-213 
и р-н и—17 между собою, и выдетф 
1105 , кошпорос число на два квадрата 
разароблено будешь слБаующимЬ обра- 
зомі: 

Т) 33" 47; Ш) 3279; Ш)312-12°; ТУ) 242-232, 


974. 

Между содержащимися ББ ФормулђБ 
ЯХ--)7 числами находятся такія ‚ ком 
изЬ двухЬ или болыше такихЪ чиселЪ по 
умножению составлены, а потомЬ и та 
кіс кои -шакЬ не составлены, С назы- 
вать станемЬ простыми числами , а дБ 
сложенными : и так просшыя числа в 
формулЬ хх-Нуу будушЬ с^Бдуюция: з, 
2. 5. 9, 13, 17, 29, 37,41, 49, и проч, 
ВЬ копюромЬ ряду двоякія числа попа- 
даются › а имянно: первыя числа, или тта- 
ка кой дБлишелсй не имБюшЬ какЬ 2, 


5, 
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$3 18, 17, 29, 37, 41; кошорыя В «рем 
5 такого состоянїя ‚ чпю отня-Ь ош 
нихЬ гцу , остатокЬ на 4 раздВлится ; 
или они содержашся 8 формулЬ 47-1, 
ПошомЬ попадаются квадратныя числа „ 
ако 9, 49, коихЬ корни 3 и 7 не находишся. 
ри чемЬ примВчать надлекишь , чшо 
© корми з и 77 вЬ формулБ дит сох 
чержатся : но очевидно з что ни одно 
число изЬ сей формулы 4п—1 не мо- 
жешЬ быть суммою двухЬ квадрашовЬ : 
ибо когда сїи числа нечешныя , по дол- 
жно одному иЗ обоихЬ квадратокЬ быв 
чешному ; а другому нечешному. Но 
мы видбли ‚ чаю веБ чсшныя квадрашы 
на 4. дБляшся, а нечешныя БЬ ФормулБ 
41-0 содсржатся ; и шакр ежели чет 
ной квадрат сЪ нечешнымЬ сложится, 
то сумма получает завсегда формулу 
4п-рт , а никогда 470—1. эшо же 
первыя числа формулы 4п-- х суть сум 
мы двухЪ квадратовЪ, то хотя и извБсш= 
НО, но доказашь не столь легко можно, 


975. 
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975. 

| ПосшпупимЬ далБе и разсмотрим 
формулу хх + 277, дабы увидбиь , как!Я 
знамсновантя х м у имбшь должны; чтобы 
Найти ея множителей. Понеже сїя фор- 
мула вЬ мнимыхЬ множителяхЬ предста= 
вляется так (2-3 —5 (х-уУ-2), шо 
разумВешся, какЪ и прежде, ежели форму 
ла наша имбешЬ множипелей , то и сія 
мнимая формула должна имбпь своихЬ. 
Аля того положи во первыхЬ х 4-3У 2 
(р 47-20 2) , шо Видно , 
что жу — 22(р- ФУ -2{7-5У-2); по 
чему наша формула буде 46-4 ару 
= (004-299 (74-5), и слБдовашельно двухЬ 
множителей имБешЬ, изЪ коихЬ притомЬ 
каждой шого же роду. Для учиненїя 
сего надлежишф опредблить надлежация 
внамснованія вуБешо х и у , что з4Б- 
лаешся слБдующимЬ образом : понеже 
ху" -2= ри - 205 4- 97" -а + мУ-з,а 
Х-УУ- = - 297—9 —а-рУ—а ; то 
сумма дасшЬ ах-2арг—44г, с^Бдов. хе 
— 247, 3 разность 27У-е= 247У –- 2 

=Е2ргУ-2 
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4-2-2, откуда у=дг-Нрт. И шак 
когда наша формула хх-- 23у должна 
имБть множителей , шо оные бываюшЬ 
завсегда шакого свойсшва , чию одинЬ 
изЪ нихЬ 1р 204 з а `аругой ғғ-4- 55%, 
или они оба суть числа одного роду с 
хх-.23у. Для сей притчины можно х и ў 
аволкимЬ оОразом опре лить ; пошому 
чшо 4 какЬ положишельное , такЪ и от- 
рицательное взять можно , и найдется 
хр" 207 и у рг--4®, а пошомЬ хрр 
+ 247 и ус=рг- 4. 


976. 
С1я формула =2-|-23у заключает 
БЬ себБ п числа, которыя изЪ оди- 


накого и удвосннаго квадраша сосшояп, 
и кои мы эдбсь д0 $0 прсдлагаемь : 


1,2, 3,4,6,8,9,11,12,16, 17, 18,10,22,24, 
25,27,32,33,34,38,41,43,44,49,50. ико- 
торыя как и прежде ‚ на простыя и 
составныя разлить можно ; простыя, 
кои изЬ предђидущихЬ не составлены 
суть слбдующія :1,2,3511,17,19,25,41, 

43, 


7те, 


| 
| 
| 


| 


43549, между которыми жб ; кром 
квадратовЬ 25 и 49 суть первыя числа; 
а кошорыхЬ эдЁсь Ни ;оныхр поп даются 
квадраты: ЗдђБсь надлежипЬ также при 
мБчать , чшо всБ псрвыя числа содержа- 
щїяся БЬ нашей формулЬ › заключашся 
или ЕР сей 80-х, или ЕБ сей из ; 
напрогривЪ того остальныя ; Кой или 
БЬ формулЬ 8-5, или Б сёй 81-7 
єодержатся , никогда изЬ олинакаго и 
Удвосннаго квадрата состоять нс мо- 
гуп. Но и шо изБешно › что всБ 
первыя числа заключаюцияся БЬ одной 
из первыхЬ двухЬ ФформулЬ 8+ и 
8л4-3 могупЬ завсегда на Одинакой и 
войной квадрашЬ разрЬишиться. 


977. 

РавнымЬ сбразомЬ приступим 
кЬ общей формулђ и разсмотримЬ, какія 
анамснованїя числамЬ х и У дать надле- 
жишЬ , чтобЪ Формула сія множише- 
лей имБла Понеже оную чрезЪ слБдую- 
щес  произведеше представить можно 
ЕО (хуу), шо изобрази ка- 

Тож Ц. ы ждаго 
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ждаго изЬ сихЬ множителей БЬ двух 
множитсляхЬ равнаго свойства ; а имян- 
но: воми х Ус (рУ с) ЬУ) 
и х-уУ-с=р-40—с (7 -гУ -с) и будеш 
наша формула хх--суу — (рр 4-с90) 
(77 4-с5), откуда явствуешЬ , чшо мно- 
жители СЬ самою Формулою булуш 
паки шого же роду ; а знаменовантя чи- 
сеЛЬ х и у получатся слЬдующимЬ об- 
разом : х-=рғг-4-648, или хрест з 
У-4И-Нру, или у=ру—9т; и ошсюда 
легко уже узнашь можно, какимЬ образомЬ 


формула наша еще большес число мно- 
жителей имЬшь можеш, 


978. 

Теперь не трудно раздробить и 

сію формулу хх-ср на множителей ў 
потому что только -с на мБешо 4-с 
Ставить должно ; между шЬмЬ можно 
ихЬ шакже найши безпосредсшвенно ша- 
кимЬ образомЬ : когда наша формула 
равна сему произведентю (х-НУУс) (х—уУс), 
то возми ‚ как слБдуспЬ х-НУИе= 
(УУ) и хуи) р-дИсд-кУсь 
ош- 
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опкуда найдутся сїй множители: хл—суу 
= (фр-0499) 7-55) , ком также СЬ нашсю 
формулою одного роду ; знаменоване 
же чиселЬ х и у можно опредБлить дво- 
якимЬ образомЬ : 
&=р-245, УФН 5 пошомЬ х=ри-сду 
Ы 7—9"; но ёљели пожелаешь извВ- 
дать выдеш ли пакимЬ образомЬ най- 
денное произведение з то алай пробу 
ЕЪ первыми  Знамснованями и будешЬ 
хит 2640г‘ 2с99$5, зу рух 2рати-- 
Чат, и дуерфяг--серегуфеЧатт 5 ошкуда 
получится хх-гуу—ррит-срруз-р-сс44у5-сЧатт, 
что Ф найденнымЬ произведещемЬ (р- 
сХе сз) согАасустБ. 

979. 

По сіс мБето  разсматривали мы 
ФданЪ только первой членЪ : а шкиерь 
помножимЬ оной буквою а, м сшансмЬ 
искать какихЪ формула ауї4-єуу мно- 
жишелей имішь можеш. 


Ы 2 Зь 
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ЗаБсь видно , чию наша формула 
равна будеш сему произведению (хУа-- 
УУ-с)(хУа-уу -с) ‚ которые оба мноли- 
шеля еще ЕЬ множишеляхЬ изрявить 
должно ; но при семЬ бывает нБкошо: 
рое затрудненіе : ибо сесли бы слБдуя 
прежнему способу положили 
Уау с1а 4У-0)Уа-- Уг) 
с07А-рғУ ас 9У ас, и хУатуү-с (рус 
90-00 Уа- У) арт ср-реУ-ас-гУ ав, 
то получили бы отсюда 2хУа—зари-2сдхз 
а 27 =ормУИ-ж-|-24"У-ас, и слЬдовь 
какЬ аля х, шакЬ И для у нашлись бы 
иррашюнальныя знаменованія , кои зАЪсь 
имбть мБста не могушЪ. 


до. 


Сему затрудненю можно пособить 
слбдующимЬ образом, положиш Уд 
УУ (руа 94У е) (А-У ас) руа 
—9 5Уа--4гУ она У-с, ХУа-уу == 
ФУа—4У—с) (У аг) =рғУа-сағУа-ғУ 


= 
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—г-аУ—с ; ошкуда вмБето х и у слВ- 
дуюцщия ращональныя знаменованїя най- 
дутся : х—рг-с4х. у=г--аргт. потомЬ 
получить формула наша слбдующихЬ 
множипелей: ахи--суу(арр--с9а)(ит+ассх), 
изЬ которыхЬ одинЬ ШОЛЬКО такой же 
сь нашею формулою видЬ имбешЬ , а 
другой совсем иной. 


981. 


Между пфмЬ однакожЪ обБ ста Ффор- 
мулы великое сходство имбюпћ: ибо всБ 
числа содержащїяся вЬ первой будучи по- 
мнољены на числа другой обращаются 
паки вЬ первую формулу. Мы уже вили, 
что 2 числа второй формулы хх + асуу 
кои СЬ числами первой хх-|-єуу согласуюшђ, 
будучи же между собою помножены про- 
изводяшЬ паки число вњорой формулы. 


И шакЬ надлежишЬ сіщс разыскать, 
когда два числа, первой формулы аххісуу 
между собою помножашся , шо к} кошо- 
рой формулђћ надлежитЪ произведенте, 
Чего ради помноживЬ формулы перваго 


рода 
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рода (2-41-44) (а7т-1-сғх), легко усмощя 
рБшь етет произвсдснїс предсшавишр 
можно тпакЪ: (арк с9)'--ас(рз дт) взяв} 
ар-|-сдс=х и ру-д—у получимЬ фор- 
мулу хх+аг Ју, которая до послБдняге 
рода надлежит, По сему два числа перва- 
го рода пхх -4- суу помноживЬ между собою 
даюпЬ число втораго роду. Се вкрашьВ 
изРявить можно хпакЪ : числа перваго роду 
стансмЬ означать 1; втораго 11. слВдов І, 
І. лают 11, 1. И дают 1; П. дають; 
откуда такожде хвствуетЬ , когда мно- 
го тпакихЬ зиселЬ одно надругое мпохить 
должно , бакр І 1.1 лдаюшьЬ 1.11 
дают П; 1.1, П даюшЬ 1; Ш.И, 
заюшЬ П. 
982, 

Аля марясненїв ссго пусть будешЬ 
а=2 ие, опжуда сїм два рода чи- 
селЬ раждаются ; первой содержится БВ 
ФормулБ 2хх--Зуу , а другой вЬ фор- 
мулБ хх-- буу, числа же перваго рода да 
59 суть слБдуюция. 

І, 
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І 2,3,5,9,11,102,14,18,20)21,27,29.30, 
32,35,44. 45.48.50. До вшораго рода 
принадлежашЬ си ; 

П. 1,4,6, 1, 9, 10, 15, 16, 22, 24, 25,28, 
31, 33, 36, 40, 42, 49, ПомножимЬ 
число первато рода наприм. 3$ на одно 
впораго роду наприм. зт, произведенїе 
булстЬ 1085, кошорое число заподлинно 
вЬ формулЬ ахх-+ зуу содержится , или 
можно вмбсто у шакое найти число И 
чтобр +985—3 уу было ‘удвоенной квад- 
рашЬ, юш. е. 253:5 сіе ‘учинитея, 1) когда, 
7=3: ибо шогда х=23, пошомЬ шакже 
П›ежелиу = 1а, будеш х=:9; ПІ) когда 
7=1=3, шо х-=17, и наконець 1) ежели 
7=19, будешЬ х=т. См оба рода чи- 
селЬ можно опяшь раздробить на прос- 
тпыя и составныя. Составныя суть пБ, 
кои изЬ двухЬ, или больше , меншихЬ 
чиселЬ Одного , или другаго рола сосшо- 
яп. Таким оўрағомЬ перваго рода 
простыя числа будушЬ слбдующія : 

2,3,5,11,209 , а сосшавныя сш 8,12, 

14, 18,20,27, 30, 32,35,40 45,48,50 

и прошч 


Ы 4 Впюраго 
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Вшораго же рола простыя числа суть 
Сїй 1,7, 31; прошчїежЬ всБ сосілавыя » 
яко 4,6,0, 10; 15, 16, 22,24, 25,28, 33, 
36,40,42, 49. 


только лока чам о. а 


РАЧВа ХП. 


О превращены формулы алх--суу БВ 
квадраты , или к вышшїя степени. 


983. 

Мы уже прежде видБли ‚ что чисель 
Формулы ахх--оу иногда квадратами 
здрлашь не льзя ; но как скоро се воз- 
можно будешЬ, шо помянутую формулу 
вЪ другую превратить можно , вЬ кото- 
рой а==1 , какЬ наприм. сія Формула 
2рр— 0] будеть квадрашЬ , и можно ся 
представить вЬ семЬ вид : (гр 9)*-2 
(6+); взявЪ теперь 204-425 и Р+-9=7 
получится формула хх-23у, ГАБ а—1 
И с——2. Подобное превращение завсегда, 
иМБенф мБешо , сколь часто такую 
Формулу квадрашомЬ здБлашь можно , и 

ь по 
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по сему когда формулу ахх-сзу квадра- 
шомЬ, или другою вышшею четною 
степенью здБлать надлежишЪ ; то мы 
заподлинно положить можемь а—1; а 
протчїе случаи почтемЬ 23 не возможныя, 


984- 


Пусть предложена будеш формула 
хк суу , которую квадрашомЪ зАБлать 
должно. Понеже она состоит изЪ сихЬ 
множишелей (х-НУК—в)(х-УУ — с), по 
должны оные быть или квадраты , или 
помноженныя на одно число квадраты ; 
ибо когда произведение двухЬ чиселЪ дол- 
жна быть квадраштЬ наприм. рф, то тре- 
бустся чшобЪ или ре 17, а 9= 57 тю. е. 
чтобЬ каждой мнолитель былЬ кталратЪ, 
или чшобЪ рғ, а 9755, ш. е, чшобЬ 
множишсли были квадраты на одно 
число помноженные. Чего ради положи 
ХУБУ е т(р4- 4У с)", м будешЪ само 
по ссбб хуу -с=т(р- фу –0)* , ошкуда 
получаемЬ хх суус ттрр--99° и слБа. 
квадрашное число, А аля опредБленйя 

ых буквЬ 
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буквЬ х и р имБемЬ мы сш уравненїя: 
хатуу == роту —с-тедд и х-у 
У——щ/р- 2714" -в— пича ‚ гАВ какЪ 
видно х равенЬ будештЪ раціональной час- 
ти ‚а УИ-е ирраціюнальной , ш. е. 
х: трр-тдр п УУ —ссотруу-є › или 
7=274. 

И по сему положивЬ х=р-тсда, а 
-7= 2тр4, формула наша хх-Неуу будсиЪ 
қвадратЬ 5 а имянно 27-94). коста 
корень есшь рр, 


985. 


Когда два числа 5 иу одно на 
другое недБлимо , или общаго дБлинеля 
не имбюшЬ , пю надлењипь положить 
т=ь ; шак ежели Ах-Нсуу должно 
бышь квадрашЬ , шо возми шолько арр 
7—49 а у 2рд, м тогда сія формула ра- 
вна будетЬ квадрату Рр-+-с44. ВмБето 
шого, чпюбЪ брать х=рр-сдф, можно 
пике положишь х—049—{р, потому что 
БВ обоихЪ СлучаяхЬ квадрат хх одина- 
ковЬ. (Сш сушь пб же самые формулы , 

кои 
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кои мы совсемЬ из другихЬ нашли 
основаній , ЧЬмМЬ исправность ссго спо- 
соба подтверждается. Ибо по прежнему 
способу , когда хх-1-гуу долженсшвуешЬ 


быпњ квадрашЬ, положи корень =. 
4 


2, руу 

и получится хх-- суда 200 И, 
$ 4 

гЬ хх уничтожается , а осшальные чле- 


ны разАБливЬ на у и помножевЬ на 94 
дають сурх рру ала саду —рру 
==2рух, разлив теперь на 244 и на у 


х 98- 

будешЬ 7= в. Понеже х и у дол- 
7 г 

жны быть недрлимыя числа шакЬ какЬ р 

и 9 то долженЬ х числишелю , а узна- 

менателю быть равенЬ , слБдов. хс 

— ра у= °рд каф и прежде. 


986, 


Сіс рРшенїе тоже самое будешь 
хотя бы число с была положительное 
или отрицашельное; Но сжсли сно само 
имБешр множипелей такЬ как} предло- 

женная 
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женная формула хл -|- асур, которая дол- 
жна быть квазрашЬ ; шо прежнее рбше- 
не не только имбешр мБето , га 
&— 444 -рруа ус 2р4. но еще и сте х—044 
4 и у= 2р: ибо шогда равнымЪ обра“ 
зомЬ будешЪ хх асуу со -Н 2аера-р-аарр 
= 44 4- ар), что шакже учинишся, когда 
возмится ж арр-с94, пошому шпо квад- 
рашЬ х выходит одинаксЕЬ. 

Сіє новое рбшенїс па употребляемо - 
му заБсь способу найдешся тшакимЬ обра- 
зомр. Положи ХНУ ас (руа 4- 9-е 
а х-уУ – ас(руа-0У -с), чпобЪ вышло 
ах асуу (арр-Е-с4)} и слБдов квадрат; 
но шогда будешь х--уУ-аг-орр 4- 299 
Уа и 37-а = ар 4-е 504, 
откуда слВдустЪ х— арр-с40 и у—2р4. 
И так когда число ас различными спо- 
собами на 2 множителя раздблиться мо- 
жетЬ , шо и многія Ббшснія дашь мо- 


љно. 987. 


Мы намВрены сіе ияснить нВко- 
тпорыми опредБленными формулами, 
и Г когда формула х--у) должна 

бьшь 
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быть квадрат габ ас 1, то взявЬ 
х=-—44 и 7—2} будетЬ ат--ру— (рр 
-= 702%. П. ежели Формула хх уу 
должна быть квадрашЬ , г аст, 
то возми х0) 47 ‚ а у=2рӯ и полу- 
чишся хх —3у (рр-90)5 Ш. когда сія 
формула хх -|- 2уу должна быть квадрат Ъ, 
гБ 2—2, то положинЪ х рр--294, или 
1—21[-94 , а7—214 будеш лд-- 2 (р 
--249/ или (20р-1-99). 

ТУ. Ежели формула хх- ауу квадра- 
ќпомЬ быть долженствуетЬ , гАБ ас—-2, 
шо возми х—7р--299, а у—2ру и полу- 
чится хх—23у—(рр-299). У. Естьли фор- 
мула хх--0)у должна быть квадрат, 
гд 4—6, и слБдов. или ат, ас—б 
или 2 , а с—3, шо можно положить 
сперва х—/р-649 ‚ а у—2р4 и тогда хх 
== бу=({р-Н6и у. ПошомЬ можно шак- 
же взять х—2]р-—394 › а ус2ру и пюгда 
хх--6уу(арр-1-394), 


988. 


Но ежели бы формулу алх-- су 
квадратомЬ эдБлашь надлежало ; то ‘уже 


выше 
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выше обфявлено, что сему учиниться не 
льзя ; ежели НБшЬ случая наперсдЬ из- 
вБсшнаго ‚ БЬ кошоромЬ сія формула 
дбйствительно квадратом быть можешћ. 
И посему изнБетной Случай пусть бу- 
дешЬ з когда хў, а ур ; такЬ что 
Г её =, и іпогда формулу Нашу вЬ 
другую сего роду й -- асии обратить мо- 


жно ; положив 22-74 а Е, 


айх 1 3асјо5-1- серруу к 


будеть и= 
за ъъ 


=. › Ошкуда слЕдӯепіБ 


Е вах -- ссор м. асрах ас 


и а Да 


=, то и-ращи—ахя-- су; и таким 
образомЪ предложенная формула ахх-су7 
перембнится Е спо Ии-Насии , которая 
по данному эдбсь правилу легко квадра- 
томЬ здБлана бышь можеш. 


989. 
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ПоступимЪ теперь далЁе и раземо- 
примЬ какимЬ бы образом формулу ахх 
Ноу ‚ гдВ х и у между собою недБли- 
мы , кубомЬ здБлашь можно было ; кВ 
чему прежышя правила нсдосташочны ,„ 
но показанные здбеь способы сЪ наилуш- 
чимЪ усиБхомЬ упопребить можно. При 
чБмЬ сіс особливо примбчанія достойно , 
что спо Формулу завсегда кубомЬ здБ- 
лашь можно ; какого бы свойспва числа 
аис ни были , чсго при квадрашахЪ не 
‘бывало з сжели ни одного случая напе- 

Ь не было извбетнаго : что также о 
веБхЬ четныхЬ степеняхЬ разумБется ; 
а вЬ нечешныхЬ яко вЬ 3 си, $ той, 
7 мой рбшеніе за всегда возможно. 


990. 

И та когда формулу ажа-|-ету 
кубомЬ э/Блать надлежишЬ , шо положи 
подобнымЬ образом, какЬ и прежде, хуа 
-НУУ—с==(Уа--4У-6), а хУа-уУ = (рИа 
—4У-‹):: шогда выдсшЬ и шого 

про- 
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произведене ахх-- = (арр--с49)*, слов. 
наша формула кубЪ. Все 4Бло вЬ шомЬ 
пюолько состоит, можно ли здВсь х и у 
опредВлить рацїональными, чпо учинится 
когда положенные кубы дВйсшвительно 
взяты булушЪ, и шогда получимЬ мы сїй 
два уравненія хУа--уУ-с=ар'Уа--зарруу-є 
— зердУа—сфУ-ғ, ш хүауУ са" Ув 
— Зам" —с-— зе Уа-нфУ-с з ошкуда 
очевидно слБдуетЬ, что х—ар:—3р49, а 
7=3946р4-с9*. 

Сыскать наприм. два квадрата хх и 
УУ з коихЬ бы сумма хх-руу составила 
кубЪ: понеже здбсь а: и с, шо по- 
ЛучимЬ мы хр” — зру и у 39-9 и 
будеш дх--у=(р--91):. Пусть бу- 
астЬ р—=2 и 9—1 найдешся д=2 а ут: 
отсюда хх уу 1259 —5'. 


991. 


РазсмотримЬ сію формулу хх), 
которую кубомЬ здБлатшь должно. По- 
нсже здбсь а: , 4—3 › бужшЬ х=р 


9р9 
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—9р44 и 173004 –34'5 м получится хх 
4 48у (0р-1-3947. Понеже сей случай ча- 
сто попадается , шо изобразимЬ здФсь 
самые легчайвис; 


ет, | и 
са 
992. 


Ежели же предписанЬ будеш дого- 
ворь , чіпо оба числа х иу должны быть 
мсжду собою недБлимыя, по бы вопросЬ 
никакой нс имЬлЬ трудности : ибо когда 
ахх4-суу должно бышь кубичное число , 
то положив х—=:#, а у—и% формула 
наша будет? ария -1-шдх ‚ колюрую 


2 
уравнив кубу 2; найдется заразЪ 2—0" 


(а12 асил , слђдов. искомыя знаменовантя 
вмБешо х и у; х= "(а0--си). а уи" 
(аи-рсши), кои кромБ куба <" еще ай 
сия общимЬ ФлиюелемЬ имбютф Се 
р6шене лает ахх-Н с Фай син) айв 
ош (айв сии)" кубЬ изЪ (аи сии). 
Той И. ь 993. 


: = 


а, = уе .: 
та паза задев" узба ва 
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993. 

„Употребляемые здБсь способы ом 
наипаче достопамятнће , что помощю 
иррацюнальныхЬ , или еще и мнимыхЬ 
ФормулЬ шакїя ршенїя сысканы ‚ Кр 
чему юдни только рацїональныя , да еще 
м цЁлыя шребовались числа. Но гораздо 
достопамяшнфе , что вЪ шБхЬ СлучаяхЬ, 
гдБ нёизвлекомость уничшохлется ‚ спо- 
собЬ нашЬ больше не годится; ибо когда 
наприм. хх--с]у должно бьипь кубичное 
число, шо заподлинно заключить можно, 
что м оба неизвлекомыс множишели ош- 
шуда х-НУУ-с их-уУ-с кубы бышь дол- 
женсшвующь ; потому что оные межау 
собою недБлимы $ ибо числа х и у об- 
аго АБлишсля не имБюшЪ. Но есшьли 
бы неизвлекомость У с „уничпожилась › 
какЬ маприм, с—-т, шо бы основанієе 
сїе болђе мБста не имБло ; потому что 
шогда бы оба множителя Яну вл 
имБли общихЬ дБлишелей , не смошря 
на шо, что х и у оныхЬ иуБть нс бу- 
АУШЬ ; а имянно когда они оба нсчсш- 

5 
ныя числа. и 
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И такЬ ежели хх-1у должно быть 
кубичное число, шо не нужно, чшобЬ 
какЬ ху , шакЬ и х—7 само по себб 
было кубомЬ ; но можно положить х --у 
=2р', а х-7—44', и шогда хх-уу без» 
спорно былобы кубомЬ, а имянно ар, 
коего корень кубичной есть 279, и слВдь 
будешь х—р--29’ иу=р-—24Ф. Но ежели 
формула ахх-Еоу на 2 рацтональные 
множишеля раздробиться не можешЬ, то 
м никакія другія ршенїя имбшь мБета 
ме могушЬ , кромВ пбхЬ , кои вабсв 
предложены. 


99+ 


Сте разсужденїе намбрены мы изЪ- 
Аснить нБкоторыми аостопамяпилыми во- 
просами, 

Волросб. Требуется вЬ цблыхЬ чи» 
слахЬ квадрашЬ хх, кр которому когда 
придастся 4, то бы вышелЬ кубЬ. Оные 
суть 4 и 121, но не можно ли еще боль+ 
ше такихЪ найти , о томЬ здбсь спра- 
щиваешся * 


Ь а Понеже 
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Понеже 4 есть квадратное число , 
то ищи сперьва случай , гб ли-Нуу бу- 
деп кубЪ, ҹпо какЬ и прехнаго яв 
ствует, эдБлаемся , когда Хр’ 329 
и узру‘, но афсь уу 4, тс, 
У +2, слБлов. должно бышь 349 9 
=+2 , или 3р4-9’—=—2. ЕЪ первом 
случаВ булешЬ 4030р —99)=2, слБдов. 9 
АБлитель 2 хЬ, и по сему пусть будсп 
сперва 4—1, и получится 30р 122, 
сл дов, рс=15 по чему 2—2, а хх. 

Воәми 4=2 , будеть 6р 8-2 
взявЬ әнакЬ 4 найдется брр=го иур={, 
почсму знаменован!с р было бы неизвлс- 
комос и здБсь бы не годилось, ВзяЕЪ знак 
— булешЬ брр—6 пр-т, слђБдов, х—11 
и больше случаевЬ пе бываспї. Почему 
зва шолько квадра'па даны быть могушЪ, 
а имянно 4 и 121, КЬ кошорымЬ когда 
придасшся 4 , то произойдутЬ кубы. 

995. 


Вэлрос?. Найти такїе квадраты вЬ 
УБлыхЬ ҹислахЬ , КЪ которымЬ когда 
придастся 2 , шо произойдунй» кубы , 

какЬ 
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какЬ шо < квадратомЬ 2$ дБлаешся ; 
спрашивается , неможно ли еще больше 


такихЬ найти * 


Когда хх--2 должно быть кубичное 
число › а 2 есть удвоенной квааратЬ , 
то ищи сиерьва случай , вЬ котором 
формула хх--2уу будешЬ кувЬ , что из 
прежней 991 сшапьи здБлается , г 
а=1 и е2, хр'-6р и у 364-24; 
но здбсь УЕ: , шо должно бышь 3129 
—247—=0(3рр -244) = 1-а › и слБдоват. 4 
есшь Длипсль г цы; по сему пусть 41, 
будепЬ 36р-2— + т, взявЬ верхней знакЬ 
получится Зрр=з в рст , слбдоват. 
х—5, а исподней знак дает для р не- 
извлекомое знамснованїс , которое эдбсь 
не годится ; опкуда слВлуешЪ . что 
шолько одинф квадрашЬ 25 вЬ пБлыхЬ 
часлахЪЬ желаемое свойсшво имћетр. 


996. 


Волро®. Сыскать такіс квадраты , ком 
будучи помножены на 5 и сложены СЪ -мью 
4БлаюшЬ кубЪ, или 5хх--7 будеш кубЪ? 

Ъз ища 
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Ищи сперьва п случаи , когда 557-1700 
будешЬ кубЬ , что по 99: сташёВ учи- 
ния , ГАБ 9—5 , с=7х-=5р'-21р и 
0215рру—746 5 понеже здБсь у , по 
1504—10 = 90150-70010 и $ должно 
быть дБлишелемЬ гцы, слЬдовательно т. 
По сему 15/р—72=-4-1 ; но оба случаи 
даю вмбешо р ыБчшо неизвлекомое у 
однакожЬ изЬ сего заключить не льзя , 
чттобЪ вопросЬ былЬ совсемЬ невозможной , 
пошому чшо р и 9 дроби быть могушЬ , 
когда у: ‚ах цВлое число. Се дВй- 
ствительно бывает , когда р! , 4, 
шо будеш ут, 2—2 ; но Ф другими 
зробями АБисшье сю нсвозможно. 


997. 


Волроса, Требуются такс квадраты 
вЪ цблыхЬ числахЬ , кои взякЬ. вдвос м 
отнявЪ из них 5 даюшь кубЬ, или 
2хх—5 должно бышь куб ? Ищи 
<сперьва таклс случаи ‚ БР которыхЬ 2х 
— 5$ будешЬ кубЪ, что заБласшся 10991 
стащьВ, гд а—2 и «=-5 ‚ когда х= 


2р 
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арч 1500 и 72644-54, но эдбсь дол- 
љнотыть у=-- 1 слЬдовательно 6207-1-57" 
= брр--54=-Нк, чему вЬ цбльхЬ чи» 
слахЬ быть не льзя , да и вЬ дробяхЬ 
такожде , для шого сей случай весьма 
доспюинЪ примбчанія , вр кошоромЬ хошя 
рбшеніе и имБеи > мБсшо , а имянно з 
ежели л—4 , ибо шогда будеть 2хх-5 
—27 кубЬ з хЬ и немалой сшоишЪ ва- 
љносши сыскашьЬ сему причину. 


998. 


Возможнос дВло , чпю 25х-57у бу- 
ас кубЪ . коего корень имбепЬ сто 
Формулу 2/р—59 п. є. когда х—4, ут, 
=> , дг и еще имВемЬ случай ‚ вЬ 
кошоромЬ 21д-577—(210-549)', не смотря 
на шо , что оба множители изЬ 22-53 
т.е. хУ2-НУИу и хУ2-7У5 не кубы. Од- 
накожЬ они по сему способу кубы и 
рУ2--4У5 и рУ2-4Уз быть должны; 
ибо вЬ нашемЬ случаБ хУз-нуУ5= 402 
4 У5 5 напропивф того (рУ2--4У5)'= 
(2У2--У5) =46Уз--29У5 , что совсемЬ 

Ъ4 Ф 
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< 4У24-У5 не согласуетЬ. Но надле- 
жишЬ примБчашь, что Формула гг гсзў 
вЬ безхонечно многихЬ случаяхЬ г, или 
1 быть моҳе ; а имянно когда #=3 
и уг, потомЬ когда #219 и 726, 
кои на ф: рмулу 2рр—544 помноживЬ „ 
даюшЬ паки число послБдней формулы. 


И по сему пусть будешЬ {—10022—1, 

м вмБсто прежняго 2хх—577== (276—544) 
положичЬ вообще 2лх— $ уу: р: =) 
(200—599) 5 взявЬ множителей будешь 
ХУ -НУИ5 = (ЕЕУзо 1 (рИ2 +405): но 
се какЪ уже мы видБли(ру2 +45) = 
(20-х 5ри)У 2 (60р4-4-54") Уз вм6сто 
сего ради краткости поставимь АУ2 
-НВУ5 , что на /4-рУто помнолиБЬ 
даетЬ АДУ ВГУ --2 ДУ 5Вруз , 
которое должно быть равно хУз--уУ5, 
откуда выходишь х— 4-5 Вр и у=Ву- 
4248 ; а понеже у= 1, пю необхо- 
димо нужно , чтобЬ 6рр9-1-54'—1 было, 
Но довольно стели шолько Формула В/ 
-Е24Е, т е. /(6ррр-1—54)--ав(ар--х 594) 
равно 1-1, гб Ди д различныя знаме- 
нованїя 
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новая имБаь могут. Пусть будешь 
наприм. /=3 м 2—1, то сія формула 
(18рр0-4-1$4'--4р'- 30р44 должна быть 
равна - 1, или должно бышь 4р'+ 1864 
НН Зона ЕН. 

929. 

Сіс затрудненїс, выводить всВ та- 
кс возможные случаи, бывает только 
тогда ‚ когда БЪ формулБ ахх суу чи- 
сло с будетЬ отрицательное; ибо тогда 
сіл формула ахх —суу, или “я хх-фасуу , 
котпорая СЪ нею великое сходство имбешЪ 
единица быть можетЬ ; чему однако ни- 
когда статься нс льзя ‚ когда с положи- 
тельное число ; понеже ахх-- суу или 
хх -- аду даешЪ завсегда большИя числа 
ЧЬмЬ болыше берутся х м у , того ради 
предписанной эдбсь способЪ Е шакихЬ 
только случаяхЬ «Ъ пользою употреблять 
можно , когда возмушся оба числа д ис 
положишельныя. 

тосо. 


Теперь приступаемЬ мы кЬ четвер. 
алой степени и прежде всего усматрива- 
ь5 смЬ 
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смі ‚ что ежели формула ахх-|-суу дол- 
жына быть биквадратЬ > шо число а на- 
длежитЬ бышь —1 ; ибо ежели оно не 
квадрат , шо или бы совсем не льзя 
сей формулы заБлашь только квадратом, 
или сжели бы возможно было ‚ то мо- 
жно бы ее превратить вр такой видЬ: 
и асии; м таҝ̆ ограничиваемЬ мы во- 
просЬ на послВдней формул, сЬ кото- 
рою прежняя хх-1-суу когда а=: сход- 
сшвуешЬ. ‘Теперь Ало состоишЬ БЬ 
том какого состоянїя должны быть зна- 
менованїя чиселЬ х и у чтоб сїя фор- 
мула хх--суу была биквадратЪ. Оная 
состоит изЬ двухЬ множителей (д+-7) 
(77У) шо должен каждой быть биква- 
драті5 и для шого надлежишЪ положить 
ХАУ Ф-НЧУ 6} и ху = (-—Ч-с}* 
откуда формула наша равна будеш сему 
биквадрату(рр--с99)*, а самые буквы хиу 
изЪ разршентя сей Формулы опредБляш- 
ся , какЬ слБдуст® : 


«+70 
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ауре рУ -с-бофаф-чера" е--се* 
атр сср арчу © бИфЧЧ-ЕчеРЧ "У -с--се4* 
слБаов, х=р'берр41-94° и у=46'9-4ера". 


1001. 


И шакр когда хх-Руу долженству- 
сп бышь биквалратомЬ, и понеже збсь 
с—т , то имђемЬ мы сїй знаменованя 
х—р'61р49--9° м у—4)79—4р" и шогда 
будешь хх--у= (0р9. 


ПоложивЬ наприм р=2 и 9—1 , по- 
Лучишся ХУ и у=24; отсюда будетЬ 
35-7 =625—5*; взявЬ еще 1—3 и 9—2 
найдется д22119 и 72-120 , по чему хх 
Е А 


1002. 


Во всБхЬ четныхЬ сикпеняхЬ , ко 
ими формулу здБлать надлежишф, необ- 
ходимо нужно ‚ чтобЪ сію формулу ква- 
драшомЬ здблать можно было , на ко- 
торой конец довольно знашь одинЬ 
только случай, вЬ кошоромЬ сіс бывасий» 
и шогда можно сей формул , какЬ уже 

мы 
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мы ви Фли , дашь сей видЪ и-расии , 
г. первой членЬ умноженЬ на 1, исАБ- 
дов. вЬ формулБ хх+-суу содержится , 
которую послћ подобнымЬ образомЬ какЬ 
бллою ‚ шакЬ и другою еще вышшсю 
эдБлашь можно. 

1093. 

ВЬ нечетныхЬ степеняхЪ сей до- 
соворЬ не нуженЬ; но числа в и с, ка 
кого бы свой тва ни были, шо завсегда 
мокно формулу ахх--єу каждою нечсіп- 
ною зіблать Желаю наприм. знать 
$ пую степень , шо надлежитф пюлько 
пололишь хУа--7У-с— рИа44У-с)° и х 
Уа-уУ- с (руа 4У-с и будет очевидно 
ахх — арр-+ 99}. Понеже теперь 5 шая 
степень изЪ рУа-+4У-с есть аар*Уа--5 
валу с асарч Масару ссср 
Уа--сср Ус, откуда заразЪ заключить 
можно что х аар" зо4р 94 56р" и ў 


==522р'9 1040р" 1-09. 


Потрсбно сумму двухЬ квадратов 
хх4ур здБлать 5 тою степенью. ЗАБсь 
аст , с ; когда шеперь возмется 

шолько 


н 
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только р=2 и д 
и хх-:3)2-3125 


будсшЬ х—38, у-4+ 


5. 
мох ЧАЧ чл Ч Ч А А ЧА Ч А о ЧУ Ч 
гл АВА ХШ 


О нфкоторыхь формулахЪ сего рода 
ах" 4 6у°, коих квазратами 


з„Блашь не можно. 


1094 


Много труда положено вЪ изобрфшении 
двухЬ биквадратовЬ ,‚ коихЬ бы сумма 
или разносшь была квадратное число ; 
но весь шрудЬ быль пицетной , и сыска- 
но на конец доказательство , что ни 
формулы х"--у* , ниже сей х*—у" нико- 
гда квадратомЬ здБлать не можно , вы- 
ключая ШОЛЬКО 2, случая , а имянно ко- 
гда вЬ первой или х=о или уо ; а вЬ 
другой сжели у—0, мли у-х , в кошо- 
рых случаяхЬ дбло совсем видно ; но 
что во вБхЬ остальныхЬ оное не возмож- 
но , шбмЬ наипачс досиюпамяшно ; ибо 

когда 
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когда рч о простых квалрашахЬ ‚ то 
безконечно много рбшенїй имБюшЬ мБспю, 


1005. 


А что бы сїи доказательства Надле- 
жащимЬ предложить порядкомЬ , то 
прежде всего примБчать наллежишЬ, что 
оба числа х и у, какЬ недБлимыя между 
собою вЬ разсужденю берутся; ибо еже- 
ли бы они должны были имть общаго 
дБлителя наприм. р , такЪ чтобЪ мо- 
жно было положить 1-р м урд, то 
была бы наша формула 0%" 5 и рр 
—Р'4’, которые, сжели бы они были ква- 
драты , раздблиёЬ на * остались бы 
квадратами. ТакЬ чпюбЪ сш формулы 
Р-Н и р‘ 4 были квадраты , таб 
теперь числа р и 4 никакого больше об- 
щаго дВлишеля не ичБюшЬ ; и по сему 
довольно доказано , что сїм формулы вЬ 
случаБ, когда х и у между собою не4Б- 
лимы ; квадратами бышь не могутЬ и 
доказательство само по ссбб просппарает 
ся до веБхЬ случасвЬ , БЬ коихЬ х иу 
общаго дблишсля имБюш}. 

1006, 
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И шакЪ здБласмЬ начало <Ъ суммы 
двухЪ биквадрашовЪ п. е. © формулы д* 
у, г мы х м у как недБламыя 
между собою числа разсматривать будеш. 
а что бы показапњ что х--у’, выклю 
чая помянушые случам у квадрашр бышь 
не можешь „ по производится доказа- 
ельсшво слбдующимЬ образомЬ ; есть 
ли бы кию захопфлЬ опровергвуть наше 
положеніс, тобы надлёњало утверждать, 
что шакїя знаменованя для х и у воз- 
можны , что бы х*-4-3* было квадратЬ , 
оныя знаменованїя сколь бы велики ни 
были : ибо заподлинно вЬ малыхЬ ни 
одного не попадаешся. 

Но ясно показать можно ‚ что 
хотя бы тая знаменованїя для х иу, 
м БР самыхЬ болыпихЬ числахЬ попались; 
по бы изЪ оных заключить можно бы- 
ло и о мальхЬ числахЬ‹,*а изЪ сихЬ бы 
еше о меньших, и такЬ далЁе. Но по- 
неже вЬ малыхЬ числахЬ таких знамс- 
нованій НБшЬ, выключая два помянутыя, 

но 
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но которыя ни кЬ какимЬ другимЬ нас 
нс приводяйф , шо заподлинно можно 
заключить, что и вЪ большихЬ да и вЬ 
самых преболыпихЬ числахЬ нЁшЪ ша- 
кихЬ знаменованїй для х и у. равнымЬ 
образомЬ о разности двухЪ биквадратовЬ 
хе и 3 доказывается , какЬ мы зара 
покажем. 
1007, 

Дабы показать, что х“— у* квадратЬ 
быть не можеш , выключая два случая, 
кой сами чрезЪ себя видны , пю надле. 
жип примБчать слБдуюция положения. 


І. ПолагаемЬ мы ‚ что яисла х и у мс- 
жду собою неФлимы ‚ или общаго 
дБлителя нс имбютшЬ , слЁлдов. оба 
или нечапные или одно чешнос, а дру- 
гое нече. 

П. Но оба нечетныя быть не могушћ, 
ибо сумма двухЬ нечетныхЬ квадра- 
пов ни когда квадратомЬ быть не 
можеть ; потому что нечетной ква- 
зратЬ завсегда вЪ формулВ 8-х 
содержишся, и САБдов. сумма двухЪ не- 

чешныхЬ 
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чсшныхЬ квадрашовъ имбла бы фор- 
мулу 814-2 ‚ которая на 2,а нс на 
4 ДВлятся , и слбдов. квадратом быть 
не можешЬ; что шакже < двумя не- 
четными биквадратами бывает. 


Ш. И по сему слсли бы ИИ 
было квадрат , шо должно одному 
быть чешному, а другому нечет- 
ному , какЬ мы выше сего видбли , 
чо ежели сумма двухЬ квадрашовЬ 
должна быть квадрашЬ , то корень 
одного чрезЪ рр—44, а другаго чревЬ 
2р4 изЪявишь можно , ошкуда слБ- 
дуешЬ, что должно быть хх=рр-494, 
а уу2ру и тогда бы было х-ру—= 
(00-40). 

ГУ. И так было бы здБсь у четное ‚ах 
нечетное число, и лх-—1-4, то 
надлежитф одному изЪ чисель риб 
быть четному ‚ а другому нечет- 
ному ; но первое р не может бышь 
четное : потому что иначе }р-44 › 
какЬ число формулы 47-1, или 4л+3, 
никогда квадратом быть не мо- 


Тол И. Ъ же, 
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эжешЪ ‚ и слбдов. должно бы быть р 
нечетное , а 9 чешное , г2В само по 
ссбБ разумђешся, чшо оные должны 
быть между собою  недБлимы. 


У. Когда рр-—44 должно быть равно ква- 


драпу хх, шо учинится се , как 
мы прежде видБли, ежели рғ77-1-77 
п 9—275; ибо опипуда было бы хх: 
(пг-кту м слБдов. хх. 


УІ. Но уу долженствуешЬ также быпь 


квадрашЬ, м когда мы только имБли 
Ју еру, шо будешь теперь 332—477 
(17-1) ‚ которая формула должна 
быть квадраш , слБлов. СЕ) 
должно быть шакождс квадра, гБ 
тих недлимыя между собою числа, 
и пошому находящіяся здБсь з мно- 


жителя ғ, 5 и еер общаго абли- 
пасля не имБюшЪ. 


УП. Но ежели произведен изЪ большаго 


числа множителей, кои между собою 
нс&блимы , должно бышь квадрат, 
що 


ҰШ, 


АПАЛИТИК В. 467 


10 каждой множишель самЬ по себБ 
должен быть квадрашЬ ; и шакЬ 
положи г=И и 5= 1, ШО должно 
пикже Г-ри’ Сыпь квадрашЬ ; и по 
сему ежели бы д*-41-'у было квадраш- 
ное число , то бы также и 1*--и*, 
п. с. сумма двухЬ биквадрапювЪ бы- 
ла бы квадрашЬ. При чемЬ надле- 
жишЬ примбчать , что было бы хх 
йш’ и уусс4йши(А-ш?), ТАБ 
очевидно числа $ и и гораздо мень- 
ше нежели хиу, зашБмЬ что хиу 
опредВляются уже четвертыми сше- 
пенями чиселЬ гии, и слВдов. без- 
спорно были бы гораздо больше. 


И пак ежели бы два квадрата как 
х^ иу БЪсамыхЬ большихЬ числахЬ 
были, шо можно бы оттуда вывесть 
сумму двухЬ гораздо меньшихЬ би- 
квадрашовЬ , которая бы равнымЬ 
образомЬ была квадрапіЬ; а отсюда 
можно бы еще о мсньшихЬ сум- 
махЬ заключишь, м наконец при- 
шли бы кЬ самьмЬ малымЬ числам; 

2 но 
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но когда такая сумма БЬ малыхЬ 
числахЬ не возможна , то слбдуспЬ 
и сего, чо и ЕЪ пребольшихЬ 
числахЪ оной суммы не будеш, 


ІХ, Хошя и можно здсь сказать , что 
вр малыхЬ числахЬ ДВисшвительно 
шакїя сапь, какЬ уже С начала при: 
мбчсно , а имянно когда одинЬ би- 
квадрашь о ; но КЬ сему случаю 
Заподлинно притши нс льзя » когда 
пшакимЬ образомЬ кЬ малымЬ назад 
пойдешь ; ибо было бы вЪ малой 
суммВ /--1^, или 0, или по, 
то должно бы шакже и ЕЪ большой 
суммБ быть уо, копюрой случай 
ВЬ разсуждене не входишЪ. 


1008. 

Теперь приступаемЬ мы кЪ другому 
главному положенно ‚ чшо и разносшь 
ЗвухЬ биквадрашовЬ х*—у* никогда квадра- 
шом быть не можеш , кромЬ случасвЬ 
У=0 и у=: ради сего доказательства 
надлежишЬ примбчашь сАВдуюцуе пункты. 

Е 
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І. Когда числа х и у между собою недб- 
лимы ‚ и слЁдов. или оба нечетныя › 
или одно чешное , а другое нечеть , 
то Б обоих случаяхЬ разность двух 
квадратовЬ можеть быть паки квад- 
рать ; чего рази сїй два случая 0со- 
бливо примБчашь должно- 


1. И такЬ пусть будутЪ вопервыхЪ оба 
числа хт у нечетныя; и положи х=р+ 4, 
а г=р-4, и шогда одно изЬ чиселЬ 
Ри 9 должно быть четнос › а другое 
нечапь, шо будешЬ хх-уу= 404, 2х--Уу 
==2рр4-290 , слов. наша формула 
27—49 (20-244) › кошорая дол- 
женствуетф быть квадрашЬ , почему 
и четвертая ея часть, т. є /9(2рр+-207) 
= 2р4.)р--44). коей множители между 
собою недБлимы , и слБдов. каждай 
долженЬ бышь квадратЪ, апонеже одно 
число р чешное , а другое 4 нечетЪ , 
то имбемЬ мы зхЬ между собою не- 
2ЬлимыхЬ множишелей 2р, 9 и [р+ 44. 
И так чтоб первые два здблапь 
квадрашами , шо положи 2р2 477, или 

з ф=21т 


470 О НЕОПрЕДЬЛЕННОЙ 


фа", а 0—7, гдБ г мечешЬ бузепф 
третей множитель 41"--5° , которой 
также квадрашЬ быть должен. 


ТІ. Но 54-47 есть сумма двухЬ квадра- 
тов , изЪ копорыхь 5“ нечен , 
а 47*ҷеп , то положи корень пер- 
ваго уӯ2=й-—ии, гдЬ г незепЬ, аи 
чеп , послВдней жс 27—210, или 
#7—=ш, гб риц между собою нс- 
дБлимы. 


ГУ. Понеже йи 7 квадрат быть дол- 
женствуетЬ ‚ то какЬ г шакЬ и и 
надлежитЪ бышь квадрашомЬ ; ссго 
ради положи ги а ити , тА т 
нечетр , а и чет, булеп зт? 
такЬ что ‘опять разность двухЬ 
биквадрашоквЪ, а имянно #“—и* должна 
быть квадрат , но явно есть, что 
см числа были гораздо меньше неже- 
ли хи у. 

Потому что 7 и у очевидно меньше 
нежели х и у, а сверьхЬ ссго еще тил 
меньше нежели х и г, и шакЬ ежели бы 
ФЬ большихЬ числах ДВло было возмо- 

ное 
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жное и 2—у было бы квадратЪ, тб 
было бы и 5Ъ самыхЬ малыхЬ также воз- 
можно , и так далБе ‚ пока бы нс 
пришли к самымЬ малымЬ числамЬ , г 
бы дБло было возможнос. 


У. Но самыя менышя числа ‚ вЪ кошо- 
рыхь се возможно, суть когда оданЬ 
биквадратЬ равенЬ о, или равенЬ лру- 
гому. По первому надлежало бы быть 
по , слбдов, ис о , пошомЬ ғо и 
ро, хо=-у, или х=; но заВсь о 
такомЬ случаБ нс говорится. А 
ежели бы я—т, шо было бы г-и, 
потомЬ 5—0 и 4—0 и наконец х7, 
которой случай мМбапа зАВсь не имБешЬ. 


1009. 


34$сь можно сказашь , чшо когда 
т нечеш, ап чЪ , то послЬдняя раз- 
ность не сходствусш больше сЬ первою, 
и так ошсюда далБе о малыхЬ числахЪ 
заключать не льзя. Но довольно когда 
ошЬ первой разности дошли до другой 
* и 
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т шеперь покажемЬ ‚ чаю также 4*-у* 

квадратомЬ быть не можсшф , когда 

одинЬ биквадрашЬ четной , а аругой нс- 
четной. 

І. По гервому когда бы х“ чет, а 3 
нечетЬ ‚ по бы фло само по себБ бы- 
ло не возможнос , потому чпю вышло 
бы число формулы 4и--3 ; которое 
квадратомЬ бышь не можешЪ. И по 
есму пусть будеп х нечетЪ, ау чеп, 
то должно быть хх=1р--99 пу— 24 
м тогда выдешЬ 3-7 р“ 299-49‘ — 
(2-49, тАБ изЬ р и 4 одно должно 
быть четное , а другое нечешное. 

П. когда 7р--4 должно быть квадрат, 
то будешь р=т- , а 49—29, 

дов. Х--7-Н5г ; но ошсюда 
у= 2077—55) 275 или дут 57), 
которое должно быть квадрапЪ и слБ- 
доваш. четвертая онаго шакже часть 
ш.с. 777-57) ‚ ГД множишели между 
собою недВлимы. 


Ш. И так положивЬ г , зии бу- 
асшЬ шрешей множитель е7 0“, 


кошорой 
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которой равнымЬ образомЬ долженЬ 
быть квадрашЪ ; но оной также есть 
разность двухЬ биквадрашовЬ › кои го- 
раздо меньше первых, то получаешЬ 
чрезЬ сіє доказательство совершенную 
крБпость; пежЬ что ежели бы ®Ь болье 
шихЬ числахХЬ разность двухЬ биква- 
драшовЬ Оыла квадрашЬ , шо бы мо- 
жно опипуда найтиы завсегда меныше 
такіе разности , не приходя кЪ оче- 
виднымЬ двумЬ случаям; и по сему 
заподлинно и большихЬ числахЪ сїе 
пзкже не возможно. 


Тото. 


Первую часшь ссго доказательства, 
когда оба числа х м у взяты нечепныя „ 
можно сократить слБдующимЬ образом, 
Ежели бы х’-у’ было квадрат шо дол 
жно бы быть жх——рр--47 и У—Ф-9 , 
тдБ изЪ буквЬ р м 4 одна чешная, а дру- 
гая нечетЬ; но тогда бы вышло ххуу 
=", слБлов. р’-4* должно бы также 
бышь квадрашомЬ › “шо есть раз-' 

Ъѕ ность 


474 О НЕОПРЕДЪЬЛЕННОЙ 


ность двух шакихр биквадратовЬ, иЗ 
хоихЬ одинЬ четной , а другой нечепЬ „ 
а что сему статься не льзя , шо вторая 
доказательства часть показывает. 


тОтЕ. 


И такЪ доказали мы сїй два глав- 
ныя правила ‚ чпо ни сумма ‚ ни раз- 
ность двух биквадрашовЬ никогда ква- 
арашнымЬ. числомЬ быть не можешЬ , 
выключая немногїс очевидные случаи. 

Почему сжели другіе формулы , кои 
квадратами здБлать надлежишЪ , такого 
свойсшва булушЬ , чпю или сумма или 
разность двух биквадратовЬ должна бышь 
балквадратф , шо равнымЬ образом ша- 
кіе формулы не возможны, Се случает- 
ся вЬ ниже слБдующихЬ формулаҳЬ, кои 
мы присовокупить намБрены. 


Т. Не возможно чпюбЪ формула х*-1- ду" 
была квадрат, ибо она есть сумма 
двухЬ бикзадратовЬ ; шо должно бы 
быть хх—рр-99 м 2ур= 2р9. или уу—р4, 
но р и 4 между собою недБлимыя чи- 

сла 
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сла, и для того надлежало бы каждому 
бытһ квадратом; сего ради положивЬ 

+ 0 
р=т ‚ 955 бузстЬ хас=*-ғ* и слБ- 
дов. разность двухЬ биквадратовЬ дол- 
жна бышь квадрашЬ , чему сташься 
не льзя. 


И. Не можно шакже чшобф формула х* 
— была квадрашЬ ; ибо надлежало 
бы быть хх—р--44 ‚ 22—24 ‚ но 
тогда вышло бы х“-47“—(40р-99) : но 
уур, то должно бы р и 4 каждому 
быть квадратомЬ. ВзявЬ рғ, 4—5 
получится дх—7*-- 5°, сАБдов. сумма 
двухЬ биквадрашовь долженсшвовала, 
бы быть квадрашомЬ › чему сшашься 
нс льзя. 


Ш. Формула 41° у! не можешь также 
быть квадратом ; ибо тогда у неош- 
мБнно должно бы бьшнь четное число: 
положив ус225 было бы 4х’—165* и 
чешвертая сего часть х*—42* должна 
быть квадрашЬ 2 чшо по прежнему не 
возможно, 


ІУ. 
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ТУ. Формулћ 25*-|-27* квадратомЬ быть 
не льзя, потому что оной долженЬ 
быть четной и слВд. 25*-4- 23—412, 
то вышло бы х*-|-у*— 292, и по сему 
245 -4-200уу ссх 4-2хлуу 7°, СЛБлов, 
квадрат, равнымЬ образомЬ было бы 
222 — 20хуу = х*— охлуу--у° также ква- 
драшЬ, Но понеже какЬ 222-1 22277 
шакЬ и 225—253 вышли бы квадраты, 
шо надлежало бы ихЬ произведено 
42'-4х7у* и чапвертой его часпи бышь 
квадрашомЬ 3 но Сїя чапвертая часть 
сеть 2*-2/у* и слБдов. разность двухЬ 
биквадратовЬ, чему статься нс можно. 


У. На конецЬ формула эл“-2у’ квадра- 
шомЬ быть нс можешф ; ибо оба чи- 
Сла х и у нечсшныя ; ВЬ прошивномЬ 
случаВ имБли бы они общаго ХБлитс- 
Ля. Такожде одно чешное › а другое 
нечетное быть не могушЪ : потому 
чшо иначс Одна бы часть на 4 , а 
другая только на 2 и слђдов. самая 
формула на 2 только могла бы раз- 
аБлиться ; для шого надлежишЬ обо- 

5 имЬ 
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ммЬ быть нечетнымЬ. Возми 2—р-1-д и 
72—49, шо одно изЬ чиселЬ рид 
чешнос, а другое нечепћ, и понеже 24“ 
-2/‘=2(ик-Н2)(кх-)у) , шо получит- 
ся хх-1-3у2=2рр-- 2И=2(Ф-Н44) , а 
хх-уу 4, и по сему формула наша 
1610р) и 16 шая ся часть 19 
(2р 94) должна быть также квадрашЪ. 
Но когда множишели между собою не- 
дблимы, то каждому надлежишЬ быть 
квадратомЬ. ПоложивЬ вместо. авухЬ 
первыхЬ ре" , 47 будешЬ шрешей 
2=7+4-5*% , копюрой шакже долженЬ 
бы быть ҝвадрашр; но сему сшаться 
не можно. 
1012. 


ПолобнымЬ образомЬ доказать мо- 
жно, что формула х*-- 2у' квадратом 
быть не можешЬ; самое же доказашель- 
ство состоитЬ 8 сл6дующихЬ положе- 
нїяхЬ. 

І. х не можешЬ быть чешное число › 
ибо у было бы нечешное и формула 
могла бы только на 2,а не на 4 раз- 


&Блишься, 
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&Блиться ; чего ради х должно быть 
нечешное число. 


1. Положи квадратной корень Формулы 
нашей —лх-- = У › чшобы оной бьйЪ 


нечетЬ и булешЬ д*4- 2“ =“ 97. 


4 2 
остальные члены раздБливЪ на уу и 
помноживЬ на 44 даю 4да 47У 
= 29497, или Арх 294 уу-4рруу, отсю• 
да 
У 2р4 
= — 26, а 1у——2}4, шакіе же форму 
лы у какЬ м прсљдс были. 


гб х* уничпожаешся , а 


› слБдовашельно х5 


Ш. И такЬ 44-2ррёжх надлежало бы паки 
быть квадрашр, что иначе учинипься 
не можеть , как только ежели 77 
277, ар—2т5, и шогда бы было ху 
(771-275), а потом уу 477 (04-255) 
м чешвертая сего шакже часть ғ7(н--255) 
Золжна бы быть квадрашЬ , слБдов. 7 

и 
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их каждой особливо, ПоложивЬ 7=и, 
жс ши будет третей множитель ғ 
-Н25—И--2м , кошорой шакже дол- 
женЪ быть квадрат. 


ТУ. Чего ради сасли бы х*4-2у* было 
квадрашЬ , то бы и #--2\м было 
квадрашомЬ, гАБ числа ѓ и и были бы 
тораздо мсншс нежели хит, и шакимЬ 
бы ебразомЬ завссгда доходить мож- 
но было до мсньшихЬ чиселЬ ; но ко- 
гда сія формула БЬ малыхЬ числахЬ 
квадрашомЬ бышь не можешЬ по оная, 
какЪ легко усмотрЬть можно, небудетЪ 
пакже квадрашомЬ и ЕЬ большихЬ 
числахЬ, 

101$. 


Что же напротивЬ того до формулы 
х*—2у* касается ‚ шо обЪ ней доказать 
нс льзя ‚ чиюбЪ она не могла быть 
квадрашомЬ ; и когда подобнымЬ обра- 
зомЬ изчислене производить станешь , 
то можно бсзконечно много найти слу- 
часвЬ, вЫ кошорыхЬ она Фйствительно 
будешЬ квадрат; ибо ежели х*-2у' дол- 

жно- 
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жно бъппь квадратомЬ „ то выше сега 

оказано, что х22=рр-+-240, а у—244, и по- 

получится шогда х*— 97% ()р— 244) 5 

но и 10-1294 шакас квадрат быть 

долженствуешЬ. С1е учинишся ежели 

рет-етг ›а 4=275 и будетЬ хх (т 

255). Но эдбсь примБчать надлежипћ, 

что 34Блалось бы сіе положив р—2 

57-т у 9525 ; по чему сш два случая 

разсмошрешь должно. 

І. Пусть будешЬ вопервыхЬ р=-255 , 
921%, и будешЬ х-—77--277; а понеже 
397—244 . шо уу 41:(77—215) и должны 
т и х бышь квадрашами : чего ради 
ваяв 0 тии , будешь уу 
ди 20*) и слБдов, у= шУ(-20) 5 
а х=г-4-2и*. 


И ша ежели 1"20* есть квадрашЪ, 
то будешь такожде х°'—2у* квадрат» 
Хошя $ и менышя числа нежели хи у › 
то не льзя по прежнему  заключишь 
чшобЬ х“-27° могло быть квадрашЪ „ по- 
нежс опипулу приходимЬ мы кЬ подобной 
ФормулЬ вЬ меньшихЬ числахЬ ; ибо х 

-27 
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—2у* можеш быть квадраш не доходя 
до формулы 2°-21* , потому что се 
инымЬ образом учиниться можейЬ , а 
именно : 5 аругомЬ случа ; кошорой 
мы еще разсмошрбшь имБемЬ. 


П. По сему пусть будепір р=2701-7^, 92279, 
шо хошя и будеш по прежнему х= 
#744-257; но для у получишся 77—2р4 
40255-07). ВзавЬ теперь 72—17, 72ии 
получится 77—41 и(2^-Р). слбд. у 
211 (2 И), ад—#--2ш; откуда яв- 
сшвуешЬ , что формула наша х“-2у* 
также квадрашЬ быть можешь, ежели 
сія 20*-/* квадратомЬ будешЬ. Сле оче- 
видно сдВлается, когда #1, их з 
почему получишь х=3, 7—2, опкуда 
формула наша будеш 81-2.16=49. 


Ш. Мы уже прежде видВли , что 2-й 
будетЬ квадрашЬ , когда #213 Иг-1, 
потому что тогда У(20/—2*) 239. 
ПосшавивЬ теперь сїй знаменованїя 
вмбсто ғ ии получим новой случай 
для нашей формулы; а имянно хт 
-Е2. 13*—57123 и у22.13.239-6214, 

Тож И. Е] 1У. 
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1У. Но какЬ скоро найдены знамснованїя 
вмбсто х и у , то можно оныя по- 
ставить Е формулБ № т, вмбсто 
тии и получашся новыя вмбсто х иу 


НашедЬ х—3, у=2, положимЬ 5 
первомЬ рВшенм #=3, #=2 , и шогда 
У“—2м)—7 ‚ то получимЬ новыя зна- 
меновая х=8х--2.16—113 и у 2.3.2, 
7=84, а отсюда найдсмЬ хх— 12769, 
х'— 16304736, потомЬ уу=7056, = 
49787136, посему будешь х^—27’=634 
73089 чего квадратной корень есть 
7967 , которой во всемЬ сходствуешЬ С 
положенными Ф начала 10—240 ; ежели 
723, и—2 будеш 7—9 иу=4, чего ради 
р=81-32—49 и 0—72; оюсюда рр-2 
=2401— 10308 —-7967. 


ГЛАВА 
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МУ АУ Р чемряю ООУР ЧО ЧОУ мочь 
глава ХІУ. 


Раз шенія нЪкоторыхЬ вопросов принад- 
лежащихЬ до сей части аналишики. 


1014, 


До сихЬ порЬ изрясвяли мы нужныя 
премы  слузаюциеся БЪ сей части ана- 
липики ‚ дабы рЬиитть всБ сюда принад- 
лежащие вопросы , и Че самое намБрены 
мы здбсь проспраннЂе изЪяснить НБко- 
торыми предложенными вопросами с 
ихЬ рбіненїемЬ. 
їот5. 

Волросъ. Найши число , кЬ которому 
когда, придастся , или изЪ онаго вычшет- 
ся 1, пою бы БР обоихЬ случаяхЬ вышелЬ 
квалрашЬ ? 

Положи искомое число х, по какЬ 
хА+т, так и х-х должно быть квадрашћ, 
для перваго возми х4-х=рр, будешь 
хра, а х—1—рр-2 , что также дол- 
жно быть квадрапюмЪ. Положив корень 
сго р-9 будешЬ рр-2=рр—2)4-94 › ТАБ 

22 ФР 
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н Я 0+2 

}р уиииполаешсая и наидется от р 
А 

а отсюда пошомЬ сыщешся х= 

гБ 4 по изволенно и вЬ дробяхЬ шакже 


Д 


т 
взять можно ; ШОГО ради положи 92 
774-4" 
и получится == 


4755 
шїія .знаменованія „зась предложим. 


когда 7—12|1[3 
1|2]т 
з взех 
Е 


5—1 
тотб. 


з кошораго мень 


будешь х: 


Волровд. Сыскашь число ‚ к кото- 
рому когда два произволяция числа на 
прим. 4и 7 придадушся ‚ тобы ЕЪ обо- 
ихЬ случаахЬ вышли квадрашы $ 


По сему дб Формулы яд ‘и х+7 
долженствуюпіь бышь Квадраты , чего 
Рада положи для первой х+4-р, будетЬ 
2200-4; а другая Формула рр-3 шак. 


же 


т жали 
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же квадратомЬ быгь должна ; положиБЬ 
ся корень =р--9 будетЬ 0р 3—0--2/4 


4-94, ошкуда найдется р=-И $ слад. 
09222914 рзякЪ вместо 4 дробь", 


4494 
получимЬ = Ем ‚ гаБ вмБ- 
47755 

сто г и ў в Б произволящія числа брать 
можно. 

Положи 71 м #21 будеш х=-3 › 
а отсюда х4, х7=4- Но ежели 
пожелаешь имбть выбашо х положитель- 
ныя числа, шо возьми 72, 72а и полу- 
чится х2, и почему Х--4— 
Естьли же положить #23 › УЕ, ШО най- 
дешся х2 `2, откуда х4 их+779*. 

Но когда послБдней членЬ дол- 
жень превышать средней , то возьми 
Тб. 521, ибудешЬ х=# , а ошсюда 


АЕ м х7. 


тот. 
ВолросФ. Сыскашь такую дробь, ко- 
шорую когда или придашь К 1, илм 
23 вы- 


486 О НЕОПРЕДБЛЕННОЙ 


вычшешь изЪ оной , нюбЪ 5Ь обоихЬ 
случаяхЬ вышелЬ квадрат 
Когда сіл дБ формулы іх и 1-я 
должны быть квадратами, гро положи для 
первой 1-х==рр , будешь л— р-на 
другая формула г-х—2-{р ‚ шакже дол- 
жна бышь квадралюмЬ ; но здБсь ни пер- 
вой ни послбдмей членЬ не квадраты , 
то надлежит смотрбть не льзя ли поз 
паспњ на шакоў случай , к котором 
еіс ДБласшся. Такой случай заразЬ поз 
падастся › а имянно, когда р—1 , для 
кого возьми рс=1—4, шакр что х=—94-2 
и будеш наша формула 2} —1+24-41› 
коей корень положив = 1—4г, получится 
1-Е 29х94 — 1- 247-1 977, отсюда 2-4 
к. _—_ 2742 — 47-47 
5-27 4т иг» почему ст" 
Понеже г есть дробь ‚ ро возьми #21 5 
и будетЪ а= -4№ = 4:0: и) 
(пш (ми) 
єлђдов. и должно быть меньше нежели 2. 
и по сему положи и=2, 2—= выде 
#— нь взаёЬ и—3,#—2 найдешея 2122, 
ё 
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а отсюда 1-нх=, гхи, кой оба 
суть квадраты. 
1018. 


Волробб- Найти такїя числа х ‚ ко- 
торыя когда КЬ то вридадушся , или Е5- 
10 вычпушся, шобЬ вышли квадраты? 


ОБ «и формулы 10-5х и 10-х 
должны быть квадратами „и се могло бы 
учиниться по прежнему способу; но 
чтобЪ показашь другой путь › шо при- 
веди себБ на память , чшо и произведс- 
ніс сихЬ формулЬ должно быть также 
квадрашЬ , а имянно 100—хх. Но здБсь 
первой членЬ уже квадратЬ , то положи 
корень =10-—р*, и будап 1009—дх=10о 
—2орх-+-ррхх › октуда ЕЕ , 
сего слВдуеп. что произведенїс только 
квадрат, а не каждос число особливо. 
Ествли же одно будеш квадрашЬ , то 
и другое неотмБнно такс бышь дол- 
жснспвуепЪ.. Первое забсь 194-52 

Э 4 хо 


нои 
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зор--2ор--10 __ о(фр-е2р-нт) 
р-на Ба рр +1 
фр-->р-нт уже квадрашЬ , шо надлежишЬ 
то 

рр" 
„ 30) 

слЬдов. и сей р. Теперь нужно 
только ‚ чтоб число горр--19 было 
квадратЪ , гдЬ опять случай оштадать 
надлежип. Оной будеш , когда р— 3 
чего ради положив р3-1-7 получишся 
109--604--1044, возьми сего корень 
2210-4-97, и будешЬ 100 4- бо4-- 1944 


‚ но 


сще сей дроби бышь квадратомЬ › 


21004-20477". , откуда а, 


20] 


пошомЬ р=3-+4 и 5%. 


ВзявЬ 7 3, булешЬ 9=0 , р=з и 
х7=6; отсюда 10--х=16 и 10-х=4- 
Но когда возмешся г= 1, по получится 
НОТЫ 
положить х—-1*. и будеш 1о--х=-х И 
10-Х= › кои оба суть квадрашы, 


1019 
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Примбчане. Ежели соизволишь сей 
вопрос заБлать всеобщим и для каждаго 
даннаго числа @ число х найши пожела- 
ешь ‚ что бы какЬ арх такЬ и а-х 
были квадраты, то рЫшение сіє бываешЬ 
иногда не возможно , а имянно во веБхЬ 
случаяхЪ ‚ гАБ число а меньше суммы 
авухЬ квадратов. Мы уже прежде видб- 
ли, что от т до 50 слБдуюцщия числа 
суммы двухЬ квадрашовЬ , или кой БЬ 
формулЬ хх-|-9у содержатся + 
1,2,4, 5, 8, 9, 10,13,16, 17, 18,20, 25, 
26,29, 32,34, 36, 37,40,41, 4$, 49,50. 
слЬдоват. остальныя $,6,7, 11. 12, 14, 
15, 19,21,22,23, 24,27, 28, 30,31,33, 
35, 38, 39, 4243, 44,46, 47, 48 нс мо- 
гуп  раздблиться на два квадрата. 
СлЬдов. какЬ скоро а будеш одно 19] 
сахЬ послВднихЬ чисслЬ , шо вопросЬ 
будеть невозможной. 


Для изЪяснешя сего положивЬ 24- 
ассрр и а-х44 найщешся по сложе- 
нію 
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нїю 20—р--499 ‚ шак что 2а должно 
быть суммою квадратовЪ, Но когда 22 
есть такая сумма, шо и а также быть 
долженствуешЬ и по сему ежели а небу- 
дешЬ сумма двухЬ квадратоЕЬ , то не воз- 
можно, чтобЬ а--х и а-х были квадра- 
тами. 
1020. 


По сему когда =3 ‚ ню вопрос 
‘невозможной , для пого з че сумма 
двухЬ квадратов. Хотя и можно ска- 
зашь ‚ что найдутся можепф бышь два 
квадрата вЬ ломаныхЪ числахЬ , коих 
сумма составит квадрашЬ ; но и сему 
также статься не льзя : мбо ежели бы 


было з= › шо помноживЬ на 0055 


вышло бы 3099707790" , ГАБ ррғғ 
ътт есть сумма двухЬ квадратовЪ , 
которые бы на 3 могли раздВлиться ; но 
мы прежде видБли ‚ что сумма двухЬ 
квалратоЕЬ другихЬ дВлишелей имбшь не 
можешь кромб ифхЬ , кои сами суть 
такїя же суммы, 


Хошя 


жует 
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Хотя числа 9 и 45 наз раздВлишь 
можно , но оныя также и на 9 ДБлимы, 
да и каждой при шомЬ квадращЪ, иэЬ кото- 
рыхЬ они состоят}, а имянно 9==3 то? м 
4561-3"; чшо зфсь мВеша не имбешЬ, 
По чему сіє слБдсшвю справедливо, что 
ежели число а в ПБлыхЬ числахЬ 
суммою әвухЬ квадратовЬ не будешь , 
шо сему и вЬ дробяхЬ статься не льзя, 
А когда число а вЪ иБлыхЪ числахЬ сум- 
ма двухЬ квадрашовЬ , то оное и вЬ 
аробахЬ бсвконсчно многими способами 
быть можен суммою двухЬ квадратов, 
что мы показать намВрены, 


1021. 


Волрос. Число „ которое сеть сумма 
авухЪ квадрашовЬ , раздробить бсзко- 
нечно многими способами на суммы 
авухЬ квадратов * 


Пусть будеш предложенное число 
Ё--28, и надлежит сыскать друге два 
квадрата , яко ххиуу коихЬ сумма хх+-уу 
равна числу ДАН › такЬ чопо хх-77 
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== ере. Здһсь заразЪ видно , что еже- 
ла х будетЬ болыше или меньше нежели | 
Хь по напротивь того у долженЬ быть 
меньше или болше числа 5; чего ради возми 
я-/-Нра ; 75-13 и будетЪ у--2фра-Н рр 
=-02—20924-9452 1-р . г Ги 3 
уничтожаюшся, а остальные члены на 4 
могушЬ раздблиться; и получишся 2/р-- 
20=—229-Е 902—0 , или рр=—1-942——%00 
=27р, слБдов. #—= 267—2 ‚ откуда для 


2-49 
хиу?у слБдующия найдутся знаменоваы!Я 


х0) и не р-99 › 
ря ’ №9 


тАБ вмбсшо р и4 всБ возможныя числа 
брать можно. Пусть наприм. даннос 
число будет 2 „ шакЪ что =: и ЕЕ: 
будеш хг-уу 222; когда д МНН. 


2-49 
и 7—2р9--6-99 ‚ то положи р-=2, а 


4—1 найдется х; и у. 
1022. 
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Волрос®. Когда число а есть сумма двухЬ 
квадратов, найши шакія числа, чшобЬ 
какЬ а-нх, такЬ и а-х были квадрашыё 


Пусть данное чйсло а—13—9--4; 
вЗявЬ 13--5= з 13—000, сложеніе 
дасшЬ вопсрвыхЬ 26—р--44 ‚ а вычи- 
танїс ох=р-94; слБлов. р п 4 такого 
состоянїя быть должны , чтоб 1р9 
равно было 26 ши , которое число есшь 
также сумма лвухЬ квадратов, а имян- 
но 25-1, и шакЬ се число 26 над- 
лежит раздробить на = квадраша , изЬ 
коихЬ большей взять вмБсшо рр, а мень- 
шей вмђсто 44 и получится р=5 , 41, 
откуда х=12. А потомЬ по прежнему 
число 26 можно безконечно многими 
способами раздблишь на два квадраша: 
повсжс /—5 и р, шо ежели ББ пре- 
жнихЬ формулахЬ вмБешо буквЬ ри 9 
напишемЬ рии, а на мсп х иу 
поставимь р ид , то найдемь р 
2ш--5(ши-й) тож щи 
паши пасаш 


„Когда же 


шеперь 
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теперь возмутся вмБспю и и числа 
по изволеню и опредВляшся изЗЪ нихЬ 
буквы ри4, шо получится искомое 
зисло «= 

Пусть будеть наприм. 229 , 0—1, 
шо выдетЬ р": и д27;, слВдов. рр—44= 
нах: 

1023. 

А что бы сему вопросу дать 05- 
щее рбшеніе ‚ шо пусть данное число 
будет а---44 , а искомое —2 , так 
чию сїй формулы а-- = и а-5 должны быль 
квадратами, 


ПоложивЬ 24-22-14 и а—2-уу 6у- 
деп воперьвыхЬ 24—2(46--4)—х-НУУ ; 
слЬлов. квадраты + и у такого свойства 
бышь должны, чшобЬ хау а(-й), г 
2{сс+й) есть также сумма двухЬ квадра- 
тов, а имянно: (+4)'-{-(2—4*. Возми рада 
краткости 24-47 , 2—46 ‚ шакЬ что 
будешь дх--у= НЕЕ; но ме по преж- 

нему 
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нему узинится взявЬ х=280ЙИ-00 и 


РР+4 
УЕ -ЕЕ р) ‚ ошкуда получасмЬ 
2-4 б 


‚ самое легкое рбшеніє, когда положимЬ 
рх м 9—8; ибо шогда найдется х= 
907—0 , а у=ү—с-һа ; слЬдов. = 
осӣ ; а отсюда (с-1-40-4-2с0—(с--4] и 
сс-04—200—(с-0°. Для нахожденйя ару- 
гаго рбшенія пусть будет р—2 , Ч 
м выдешЬ СЫ ‚а о г 


= 0 


какЬ с ий такЬ х иу можно взять от- 
рицательными , потому что ихЬ қвадра- 
` ты только входит; нокогда х должен 
быть больше нежели у , но возми 4 от- 


я 941-74 
рицательное, и найдется д-=^ ТА, 


5 
= ; ошкуда аса ў 
которая величина когда придастся кЬ а, 
шо дасшЬ НО, чего квадрат- 


РА 14. 
ной корень есть и Ежели же 5 вы- 


чтешь 
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чтешь пФ а, то останется Барав: 


7-4 
сего квадрашной ко есть 2—— 
ар рень $ 
ш. с, первой х , а сей у. 


1024. 

Волрос®. Найши число х, такое чте ежс* 
ли какЬ кЬ нему самому, такЬ и КЪ сго 
квадрату хх придасшся 1, :шобЬ к обоихЬ 
случаяхЬ вышли квадраты 2 


По сему обБ формулы х4-х 9 
хх-На1 надлежит здБлать квадратами : 
чего ради положи для первой х—-1= р 
и будет х=рр-1 ; а вторая формула 
Жх--1—р“—2рр-ф-2 , также должна быть 
квадрашомь; но оная есть такого свой- 
ства ‚ что никакого рЬшешя найти не 
можно , прежде нежели извБешнаго слу- 
чая не будси ; а шакой случай заразЬ 
попадается, а имянно : когда 2х ; 49 
шого возми р— 1-4, и будешф жх--1-1 
4940-44 —-9, чшо многими способами 

эАБлашь можно. 


І. 
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|І. ВзяБЬ корень 1-47, будет 14-407 
ж 14-200 › ошкула 44-- 
| 499=29, 20-442 и 4—- ; слЬдов. 
1. Положив корень —=1-94 получишся 
1--494--4'-57=1-291-5%‚ откуда 
| 4—#, р=-1 слБдов. х=: } жак и 
| прстдс- 

ШІ. Возми корень =1-1-24--99 ‚ чтобы 
первые и два послЁдніе. члены увачто- 
жились ‚ м будешь 1-549--49'--9°= 
1--49--649--49'--{°; отсюда 4—2 
и рі , по чему х—о0. 


ТУ. Можно также положить корень —1= 
24—19, и будешЬ 1--499-+40--9'=1:-— 
4491-2941-44 1-4, откуда 9—2, как 
и прежде. 

У. Для уничтожен я 2хЬ первых чле- 
новЬ возми корень —1--244, и будет 
1—-449-547--=1+499--44', откуда 
9, и р-5 . слЬлов. х= , а изЪ сего 

в 


т и х0). 
Томь П. ю Когда 
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Когда кто пожелаетф сыскашв боль“ 
ше знаменованй вмБсто 4 , то надле- 
жип взять одно изЪ найденныхЬ напр, 
1 и положить пошомЬ 9=-” , но 
отсюда было вы ра=;:--7рр{--7--77 и 
ричиенитььг' А-г по чему формула 
наша $$ ‘ииироаи-р 7”, которая должна 
быть квадрашф › и слбдов. умноженная 
на 16 также ше. 25-—24г-8ии--заг'-- 
26", кошорой формулы возми 


1. корень 5-4-7 477 , шакЬ что 25-— 
эдт— вт зат" Наби 25 тор-Е 40" 
КЕД 
Е 8/ "167; но понеже первыс и п0- 
слБдые члены здБсь уничтожаются » 
то опредбли ў шакЬ, чшобЬ и вторые 
алены уничиюжились , чо учинипкя 
положивЬ -24—1о/ , слБдов. =" , ос- 
тлальныехе члены раз БливЬ на иг даютЬ 
-84-327= 4 4047--3у7; удержавЬ вер“ 
жней знакЬ будстЬ-8--327=40----8/% 


откуда = хз но Е, шо 


$ 
= ‚ слдов. [= и 12 ‚а оше 
М сюда хх-{- 122), и, 


"л 
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1. Взяв нижней знакЪ будет $6327 

=—40+ [№ , и Найдется аы 2 

но 9, то 2—23 ЄЛБдов. рН, и 
отсюда прежнее выходит уравнен!е: 


111. Пусть будеш корень 427--47--$ › 
шакЬ ато 167" 32#”-85#-2474-25=169'4> 
зай 40-25 , ГАБ два первые 
и послБдней члснЬ уничтожаются , А 
осшальныя разХБлив на г даюШЬ -8# 
—24=--4ог-- 167-40; или —247>24 
= 407-40; взявЬ верхней знакЬ бу- 
ап —24?-24=40г4-49 или, 9=647-+-64 
или 0274-1, т.е. 72-1 и р=-} , ко- 
торёй случай ӱяё Мы имли, и шотВ 
ње самой слбдусшЫ когда вовмыйся 

| исподней анак, 


ТУ. ПоложивЪ корень =5-|/и-ре”г опрё- 
абла буквы Ѓ и в ; шакЬ зтобЬ 3 
первые члена уничпюжались. Понеже 
зАбсь 2-247—877--321°4-161°-254-10ў” 
Пре авт нае › то попервыхЬ 

Юз 84 
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-24210ў , слЬдов. /—-" ; потомЬ -8 
==102--] ; по чему в=81 или 5=- 
З2-НЕ у а оба послВдые члена раздВ- 
лиБЪ на ғ" дают 32--16и—22-1-057, 


ошкуда в. ЗАБсь числитель 
гуа 
_.„—24-172-32.625 221 32.406 

28—32 5125 а: 35 а 
= араз ‚ а знаменашсль 16—222 

1.8.4-21_ 
(ааба), пли о 
8.32, 2 21, отсюда и——‘ие и раза 


из ссго новос знаменован!е числа Х 
найдется шт, е. х==рр-г. 


1025. 


„Волрос. КЪ данным. шремЬ числамЬ 0, 
Б и с найши шакое число х, кошорое 
сапьли кЬ каждому изЪ нихЬ прцло- 
жипся ‚ шо проиѕойдушЬ квадраты» 
ш.с сш 3 формулы х-На , х--Ь и 
&-Нс надлежишЬ здБлать квадратами а 

Положи 
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Положи для первой х--ас=х=, шакЬ 
что 2-=22-а , шо прочїя формулы 
будуп 224-Р-а и 22--с-а > изЬ коихЬ 
каждая должна быть квадратом; ано сему 
общаго фбшенїя дать не льзя , пошому 
чшо сіе часто бывасий невозможно и 
зависиф единственно ошЬ свойства 
обоихЪ чисель Ё-а и с-а ; ибо 
ежели бы наприм. было Ёа: м ғ-а=-=к, 
те. 2-4-1 и са , шо должно бы 
обфимЬ формуламЬ быть квадратами ‚ а 
имянно : 55-1 м 220—1, БАБ бсэЬ со- 
мнБыя = долженствуепЬ быть дробь $ 
чего ради положивЬ а? были бы сш фор- 
мулы квадрашами , а имянно : рр-+-94 п 
12-94 , с^Бдов. и ихЬ произведенїе шт. е. 
р 4 также должно быть квадрат ; но 
что ссму статься нс льзя з прежде ссго 
уғс показано. 

Когда 2-@—=2 и с @—-2 шо есть 
р-а--2 и с—а-2 , шо взавЬ а сї 
дБ формулы рр+249 и рр-240 должны бы 
быть квадратами слБдов .иихЬ произведеніє 
р'—а4 также , но «іс равным образомЬ 
невозможно. 

Юз Положи 
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Положи вообще == и с-а. 
тотомЬ  шакже а= › то должны фор- 
мулы [р--749а и рр-ғад быть квадратами; 
чото, какЬ мы уже и видБли не возможно, 
ежели 24-1, а (22-5, или когда и 
1-2, а п -2, 


Не вовмољнс также, когда л=(7, а = #1 
ибо была бы пюгда праизведсніс р-ўч: 
разность двухЬ квадратовъ , которая 
никогда квадратрмЬ быть пе можеть. 


РавнымЬ образомЬ ежели 72/7, И 
#——27, шо 0605 формулы рр--2799 М 
2р—2]]94 не могушЬ быть квадратами з 
пощому что их проиэвсденіс (7-4/*4* шакт 
же долженствовалоа бы быть квадратом; 
слВл. положив јо=ғ сія формула р+- фт 
жму невозможность прежде уже показана 


Когда же т=т ил=2, такЪ что формул 
лы 20--91 и рр-Е244 квадратами быть дол- 
аны, то положив рр--9=7” и }р--244 
57 будет изЪ первой ріст, слЬдов, 
другая 2г-4-94=1 , почему как 77-47 
акр и тг--94 должны быщь квадраты и 

их 
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ихЬ произведение также; однакожЬ сему ста- 
пься нельзя. Опсюда довольно явствуешь 
что нс легко прибрать щакїя числа вмБ- 
сто пр иљ, члобЬ ршеню было возможно. 


Средство угадывать, или находить 
вмБсто шт и л надлежация знаменованїя, 
сесть слВдующес. 


Положив [-- ИЕ и Д-Р Е 


=. ‚ изЬ первой получится м р ЕЙ, 


а изЪ второй „== з воэми шсасрь 
Е 
вмбсто /, & , Ё и Ё числа по изволентю, 


и получатся для жия тпакїя знамено- 
ванія , гАБ рбшсніс будешЬ возможно, 


Пусть на прим. 2—3 , 5 , 1 

и 5—2 ‚ по будеш ш . а пб. Те- 
церь мы унбрены ‚ чшо возможно обВ 
формулы рр-+-244 и рр—644 здБлать ква- 
драшами 1 «іс учинишся ‚ когда р-я 
и 4—2. Первая формула будеий квад- 
рашЬ-, ежели р=и-—257 м 0—27 : ибо 
шогда получишся рр-Е 294 =(м-Н245), 
Ю 4 другая 
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другая же формула рр-- 644 = 1'4-20ттт 
-Е 45”, г4Б извЁсшной случай, БЬ которомВ 
будетЪ она квадратф , есть когда ра 
м 4—2, что узинится положивЬ 7—1 и 
5—1 или 7—7 и формула наша выдепЬ 
25+*, Зная шеперь сей случай возмемЬ 7-7 
1 и будет ғи074-2504-0 ‚ат 
Н4704- боги 0-07, почему наша фор- 
мула булешЬ 255-44 --2бмичаи 
1%, коея корень пусть будешЬ 557 
у-и › колораго квадрашь ссшь 254 
ч тојч нА з ТАБ пер- 
ау 


выс и послЬдые члены сами чрезЬ себя 
'Уничтожаются. Возми теперь } такЬ 
чтобЬ ‘и предпослдье ‘уничтожились , 
что адБлаешся когда МЕЛ и 2, а 
остальные раздБливЪ на 542 даюшЬ ура- 
внеые 447-261 — тој тогу = 205 
214 или 29—25 и РЕ-Ь , поче- 
му 5-ти 2, или 1—2, слбдов. 7—-$ 
и 77—55 самой извБотной случай. Воз- 
ми бА шак , чтобы вторые члены уничто- 
жилясь: сіс зБластся когда д4—1о{, или 
ЕЕ? , осшальные же члены раздБливЬ на 


4$ 
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зи даюшЬ 2654-412—107--7]1--20 т.е. 
— жир слБдов, 4-77, и такЬ 125--# 
=, или 1-5, почему 7=3 „Ф ь ; 
откуда получаемЬ мы , р 257 772-191 
и 9-275=бо, почему формула наша #294 
=43681=209' и [р--644=58081=241". 


1026. 


Примибчане. ТакихЬ чиселЬ ‚ кото- 
рыя формулу нашу ДБлаютЪ квадратомЬ 
по прежнему способу найши еще и боль- 
шс можно ; но надлелишЬ примЬчать „ 
что содержаніе сихЬ чиселЬ т и п по 
произволеню брашь можно. 4 

Пусть будешЬ сіє содержаніе какЬ а: Ь 
и возми 7-05, а п—05, то ДЬло сосшо- 
ишЬ шолько вЬ шомЬ , какимЬ сбразомЬ 
опредБлишь = , чшобЬ обБ формулы рр 
4294 и рр--2х49 квадратами эдблашь 
можно было, что мы вЬ слБдующемЬ во- 
просб покажемЬь 

1027. 

Волробб Даны числа аи Ё, сых 

скашь число = , чтобЪ обБ формулы рр 
ю $; 222499 
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+4249 п р-Б были квадратами , и 
пришомЬ самыя менция взять знамено- 1 
Ваня дли рн д А 
Полољи фр-наздети" ‚ РрА-694039 | 

и помножЬ первую на Ё, а другую на 

а , пю разность ихр ласиф сіс уравне- 

тӯ а 

вые (6—2)рр0тт ағ откуда И 

кошорая формула должна быть квадрат, 

что и учинипся положив 72-7, а для 

ызбБљаніа дробсй воми г=7-1- (2 27 и 

ётт-азз _ ь+-2ҢЬ-а)тА-КЬ- аўт 


н п-т са 5—2 
ЕАН 


2 

2654 НЫ -а)2; положавЬ #71-57 будеш 
аа а 254 ЕЕ 1, г4Б ғғ уничтожается, 
а остальные члены раздБливЬ на 2 и по- 
множивЬ на уу даюшЬ 205уу-1- (2-а) 
а 25ху-20ѕуу 
= дах, = 

хху-нхи , ощкуда г ет 
чему 0737, єхбдов. г—2ху—2уу 

—а)уу-хх 

а =0(0-ауу-хх : пошомь 12==2(—а)лу 


по" 
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Г =КЬ-ауу-хх м отсюда ре:4-5:=0Ь-а) 
уА-эж-2Ьху=(х-Буў фар, НашедЪ р, ғ 
| и 7 осталось еще сыскать 5 ; на сей 
| конень вычты первое уравненіе рр-1-а299 
557ғ изЪ другаго рр--8344— , оспа- 
| токЬ будешЬ #94 (6-а)=яя-г"= (54-2); 
но 14-75202 -а)ху-эхх , яга р-а)уу 
| -2(0-—а)лу: мли #-т—2х(8-щм)у-х) и ғғ 
| ==2200-а)у—(-а)х—2(-ау(б-х) : отске 
да (2-а)290(2х(6—а)у--х) 0200—05 х)у 
или 844— (25(ф-а)у-х)(ау(ву-к) =42У(2—а) 
у-х)Фу-х) слБдов. 00200-0 


почему омБсню 94 берется сй боль- 
шой квадрашЬ , на кошорага числитель 
можешь раздб литься ‚ а вмбето рн 
шли уже мы р=р(Ь-а)уу--хх— а 
(х—6у7-аруу , откуда видно , что сш 
формулы будуть проспе когда возмет- 
ся х-6у—®, или х==0-|-ёу`м будеш роо 
ау ‚а а= ВОРЕН е 
Е, АБ числа 9 ву по 
изво- 
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изволенйю взять можно и найдется спер- 
ва 44 , когда вмђсто его большой квад- 
рать возмется , кошорой содерљипся 
вЬ числител, а ошсюдауже найдется = , 
потом 042,705, и на конерЪ р=00 
-абуу ; а отсюда получашся искомыя 


формулы. 


І. р--а294-=(о-аБууу+дачие--лу) (о-у) 
квадрат , косго корень есшь 1—90 
— 2а00у —ађуу; а другая формула рр 
—2544= 90-ађууу-+-4ыу(о+ауу(с 0з) 
которая шакже квадрат, косго корень 
5=—во—2фру –абуу > габ знаменовзыя 
чисель г и 5 положишельныя также 
быть могушр. (Се потребно изЪяс- 
нить НЁкошорыми примБрами. 


1028. 


Прил. Пусть були а--1 ир-=+ в: 
найти тактя числа вмБошо =, чтобЪ 
сш 2 формулы 2р—294 и рр+2419 могли 
быть квадратами , а ёмянно первая 
На другая 236% 


34Бсь 


т 


| АНАЛИТИК. 509 
Здёсь бужшЬ р=“-Н.7у з а чтобЬ 
найти =, шо надлежишФ разсмотрЫтль 
формулу 22300903 м взять 
вмЬспю © и у слБлуюция числа; 
9 =2----3| 4 Г 16 8 
у. —т---- 8 1 4 --9 І 
Оу а---] 1 |3 ја --7 7 
9 3---15 |9 19-725 о 


244 = 4-2 1.31120|16.159.16.536.25.16.7:6.9.14 


2.16 | 36-25 16 [16.9 
5 --|7 ---- | 14 
41-1337 -- 165 


4. | 16 
#—6---- 30| 15 
= $ -= 1317 


откуда имМБемь мы слБауюция вмбето + 
знаменованія 


ци от У [УІ почему «лБхующе форму- 


б [3011515 | 7 [14 |59 могушЪ разршишься. 


І формулы р— 647 и ррА-бу могут 
быпь квадратами » когда ==» и4— 2 Н 
ибо первая будеть 25—241, а дру” 
тая 225-2449. 


п. 
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И. Такожде ам двБ рр 3049 и 70-13017 
булутЬ квадратами, когда р=23 и 9224 
ибо первая =—169—1201749, а аругая 
= 169-4-120=289 17". 

Ш. слБдующе АНБ формулы Ю-В 
и рр-- 1594 будушЪ также квадрата» 
ми, ежели р=17 и 424; первая 
будеш =289—240=49, а другая 

=529=23'. 

ТУ. Квадратами шакже могуйф быть сій 
дБ формулы 0р-500 и 0р- 594 › что 
учинитея ‚ когда р=41 й 9 12; 
первая будеть =1681—7202961=31° , 
а друѓая 2491=49'. 

У, Наконеуь формулы рр- 744 и {0-70 
будушЬ квадрашами , полаѓая 2 3373 
а 4—120 ; первая выдешЬ 113509 
=лообёоо2—127б9113*, а другая 
2113509100800 214369463 : 


1029: 
рим. Когда оба числа тии содёђ- 
жатся между собою ќакЬ 1:2; й. © 
когда асхмьс2, елђдов, ж№=& и 7-25, 
над» 
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надлежипф сыскать анаменованіс вмб- 
спо х, чтобЬ ста д8 формулы рр-244 
и р--2299 были квадратами # КЬ 
сему всеобщей формулы употреблять 
нс нужно ; но заравЬ сей примВрЬ « 
прежнимЬ снести можно : ибо поло- 
жив рр--=44-Е#“ и рр-1-2249 2%, най- 
асшся изЪ первой рр=тг-244, которую 
величину вмВсто рр поставив во впю- 
рой будстЬ 12-294 =:57 ; то ст фор- 
мулы 77—200 и 77-4-2949 сдФлашь можно 
квадратами, и ёсть случай прежняго 
примБра $ по чему слЂдующія будутЬ 
з Бсь вмВсто = знаменован!и : 6,30, #5, 
35,714) и проч. 


Такое ирсврашене и ёбобще саБ- 

Лаль можно зная что 2 формулы рр--7799 
и 1р1 квадратами быть могут. ВзявЬ 
ррі-іщуіт и рр-1-04457 первая дасть 
рр=ғь ту, с^бдов. вторая гит 
или 770—044 255; слБаов когда первая 
возможна , ШО й сїй формулы 77—299 и 
+#-- (1—7) піакле возможны, Но понеже 
т и в можно намі персставить ; йо и 
сій 
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стя возможны 77-144 и г7-Н(м-—1\99. Есть- 
ли жс прежн!я формулы не возможны › | 
шо и сш пакожде, | 


1030. 


Прим Пусть будутЬ числа тив 
какЬ 1:3, или ат , 2—3 ; с^Влов. 
тх а п=3= , такЬ что сїй формулы 
22-2299 и 23299 должны бышь ква- 
дратами, 

Понеже здБсь а=т , #=3 , по 34- 
всегда ДБло будешЬ возможное , когда 
только 244—497 (9-1) (9-37) ир=ч-3, 
чего ради возми вдбсто о и услБдуюцуя 
внамснованіїя, 


Ф2т: 3-4 -Е- = їб --- 
957 от -186- = |9 -- 
іу 25505052 = |25 --- 
937-4 [9 - |7 |25 -- јаз -- 
2240 =4-8 9.4.304. 4.354-0-25.4-24.9:16.25.43 
41 =4-4 +9 бе РЕ? 
Ц: |: МАЗ 5 
Ф АМ ОЕ = = 8-25 


ЗдБсь 
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з5сь имВемЬ мы 2 случая для 2, 
почему двоякимЬ образомЬ Формулы рр 
29 ирр--644 квадрашами зАБлать мо- 
жемЬ. Во первыхЪ учинишся сіє , когда 
2 ид=4, слБдов. шакже ‚ когда рт, 
9—2, и найдешся рр-4-200—9, а рр-1- 644 
2-26, 

ПопюмЬ бывасшф также сіс , когда 
1091 и 9—60 : ибо тогда получится 
20-299 =(209)' и рр--б00—(241). Но не 
мољсшЬ ли шакже быть 2—1: * Сіс бы 
здБлалось естьлибЪ вмВсшо 249 вышелЬ 
квадратЬ, что разршить трудно. ` Естьли 
же Оы захошФли разрБимиь сей вопросЪ, 
могут ли двБ формулы 22-444 и 224397 
быть квадратами , или нфыф, шо слБ- 
аующимЬ образомЬ рЬшение разположить 
можно, 

1031. 


НадлежишЬ разыскать, могушЪ ли 
формулы рр---494 и рр--344 бышь квадра- 
тами, или НБлЬ. ПоложивЬ рр -+- 99 = ғ, 
22-344 =7 надлежит примбчать слБ- 
дующес. 

Тоть П. Я т 
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1. Числа ри 4 можно вэяшь не Влимыми 
между собою : ибо сстьли бы они об- 
щаго дБлишеля имБли, шо бы форму- 
лы остались сщс квадратами у ежели 
бы ри д на онаго раз4Блились. 


П. р чепное число быть не может : 
потому чпю 4 было бы нечепное и 
слбдов. вторая формула была бы чи- 
сло ссго роду 474-3 , кошорое квад" 

мЪ быть не может. Почему р 
нвошмВнно нечешЬ , а рр число сего 
рода 814-1. 


Ш. Когда р нечеф , то изЬ первой 
формулы 4 не только чепнос , но 
еще и на 4 АБлимо › дабы 49 было 
число ссго рода 160, а }р-і-42 Ссго 
814-1. 


ІҮ. Такожде р наз не можепЬ быть 4- 
лимо: ибо рр могло бы на 9 раза6- 
литься , а 47 НЬшЬ; слбдов. 3449 
шолько на з, а нена 9; и шакЬ рр 
--899 только на 3, а нена 9, м для 
шого квадрашомЬ быть не можепЬ. По 

ссму 


_ За ще 
АНАЛИТИК $. 515 


сему число р на 3 недВлимо, а ф 
будетЬ сего роду 3-1. 

У. Когда р на 3 недблимо , шо 
должно 4 дВлаться на 3 : ибо сспь 
ли бы 4 наз было недблимо ‚ шо 
было бы 44 число сего рода 3и- к › и 
по сему 2-44 сего 374-2 , которое 
квадратом быть не можешЬ ; СлБа- 
4 должно на 3 дБлиться. 

ҮІ. Такожде р на $ недбламо быть мо- 
жеп: ибо ежели бы сіс такЬ было , 
то бы 4 на $ не дБлилось, и 94 число 
сего рода 517--1, или 504-4 5 слБд. 
399 число сего рода 514-3 или 1-4-2 > 
котораго рода было бы также 34 340» 
м слБа, не могло бы быть квадратом, 
почему р неотмбнно должно быть на 
5 недблимо, а рр число сего рода 5лі-ї, 
или 51-4. 

УП. Ежели р на 5 недблимо , шо п0- 
смотрит}, можешь ли 9 раздБлиться на 
5, или НЁтЬ, Естьли бы 9 на 5 нс 25- 
лилось ‚ по бы 44 было ссго роду 
5-2 , ила 51-3 › как уже мы 
вили , и было бы тогда рр или, бт 

Я 2 нь 
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т, или 51-4, а 2-Е 394, или 59--1, 
или 51--4 › такЬ какЬ и рр. Пусть 
будет рр-—5п--1 ‚ шо надлежало бы 
бышь 94=5-- $: ибо иначе }р-1-44 не 
могло бы быть квадратомЬ; но вышло 
бы 344-=51--2. ирр--399= 51-3, ко- 
порос квадратомЬ быть не можетЪ. 
Когда же фр—5п--4 , шо должно бы 
Ча—5т--и, и 344= 51-3; слБлов. рр 
344-51-52 ‚ что шакже квадратомЬ 
не будешь. Отсюда слВлдусшЬ , эшо 
94 должно дБлиться на $. 


УШ. Когда 4 на 4, потомЬ на 3 ина- 
қонецЬ на $ ДВлиться должно , шо 
надлежишЬ быть число 4.3.0 или 42 
боп.; по чему наша формула будет 
10—-3бооллтг , и рр-- тобой. 
Вычти первую изЬ второй , и будеш 
7200 ғ9-тт=(--т)ғ-т), так чшо 5+7 
и 5-7 должны бышь множители числа 
72оопп. При чемЬ надлежиш при- 
мБчашь, чшо какЬ г шакЬ иг должны 
быть нечетныя числа, и при шомЬ 
мсљау собою недБлимы, 


ІХ. 


| жавы 
АНАЛИТИК 5. 517 


ІХ. По сему пусть будешь 720олп=4јь 
коего множители 2/ и 22 взявЬ 5 722/7 › 
ау тор будеш г У-Е&, т—/-в, ТА 
Гир должны быть между собою не- 
дВлимы › одно чешф ‚ а аругое не- 
чейф 5 но понеже ДЕ 18001и , о шо 
хооп надлежит раздробить на 2 
мнохителя, изЪ коихЬ бы один былЬ 

| чешной, а другой нечепъ, и пришомЬ 
не имБли бы общаго дБлишеля. 

Х. Надлежишь еще примбчать , что 
ежели ғғ=рр-+-94, и слбдственно г аБ- 
литель числа рр-+94 > Шо число = 
также должно быть суммою авухЬ 
квадратов ; а понеже оно нечетЬ , 
шо вЬ формулВ дя--т содержаться 
долженетвуеЬ. 

ХТ. ВзяБи-Е будет {Е=1800 =$-9-25, 
откуда слБдуюния раздроблснія выхо- 
Аяп : 1800 ира, или 5290 › а 
629, или ]-=72, аё 25, или 7=°25, 
а 2—8. по первому булепЬ г=72—1799 
—41+3; по второму ғ27-р=191=4п4-3 ; 
по шретьему г=7-6247—41-4-3, и нако- 


нецЬ почетвершому т=ў-р=2174141-:- 
а 3 Па 
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Почему 3 первые не годятся, а остас- 
ся 1полько чешвертос раздроблеше ; 
опкуда вообще заключить можно , 
чшо самой большей множитель нече- 
тпной , а меньшей четной быть дол: 
лжны. Но зФсь шакже знаменоване 
;—217 имбть мВста не можешь, по- 
тому что сіе число на у Ж№лится, 
которое не сумма авухЬ квадрашовЬ. 


ХИ. ПоложиБЬ л—2 будешь јр—72002 
32.225 ; ввянЬ |225 и р—32 , шакр 
что 77-2193 , которое число есть 
сумма двухЪ квадратовЬ и достойно › 
чтобЬ <Ь нимЬ пробу з4Блашь, Когда 
0120 и7—193, то рр 07-9) 
(7-4) › но г--4=314 и г-9=73 , 00 
явсшвуешЬ , что вмБсшо рр квадраша 
не выдешф , пошому чпю оба множи- 
щели не квадраты. 


Естьли бы кпю похошблЬ взять 
на себя сей трудЬ и брашь вмбсто п 
другія числа, шо весь бы пруд быль 
шщешной; чшо мы показать намБрены. 


1032. 
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Өесре ма. Не возможно, чтобЪ  двБ 
формулы рр--49 п }р-1-307 были вдругЬ 
квадратами ; или вЬ таких случаахЬ , 
когда одна будешЬ квадрашЬ , то другая 
заподлинно не квадрашЬ ; что доказы- 
ваемЬ мы таким образом. 


Когда р нечетЬ , а 4 чет , какЬ 
мы вили , то рр-Н41 не иначе квадра- 
томЬ быть можепЪ , какЬ только екели 
4—=275 и рёт 5х; аругая же 2р--344 
иначе квадрашомЬ нс будешЪ‚ какЬ толь- 
ко естьли 4=2 ‚ а р=И-зии » или 
зии 10. Понеже вЬ обоих случяяхЪ 4 
должно быть удвосннос произведен е, то 
положи вмВспю обоихЬ 4—2а6с4, и возми 
аля перваго 1—4 и;—с4, а для другағо 
1—4 и и= М. ВЬ первомЬ случаБ бу- 
дешЪ реа се $ авЬ другомЁ р=аа 
вез, пли шакже 30022—а0сс , копо- 
рыя оба знаменованія одинаковы бышь 
долженствующф. И шакЬ получимЬ мы, 
пли ааёр—ссййаасс—30000, илә вафь са 
==3244—сасе; при чемЬ должно зилгаь , 

я4 чп 
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что числа а, р, с и 2 вообще меньше 
нежели р и 9; по чему надлежит нам 
разсмошрЬть каждой изЬ сихф  двухЬ 
случаевЬ особенно. ИЗЬ перваго по- 
лучамЪ мы ларь 3644 аас сс, 
или 66 (аа--- 344) =сс (аа--94) ‚ откуда 
ФЬ аа аа 
че ван 
быть квадрат ; но понеже зАБсь числи- 
тель и знаменатель инаго общаго дБли- 
теля кромБ 2хЬ имбть не могушЬ, по- 
тому эшо разности, оныхЬ есть 244 , и 
шакЬ ежели бы 2 было общимЬ дБлите- 
лем, шо надлежало бы какр 2+2, шак 
и во быть квадратами ; но оба числа 
аи 4 вЬ семЬ случаБ нечетныя ; слЬдов. 
ихЬ квадраты надлежайф до формулы 
8п--1 ‚ почему послбдняя формула = 
получить сей ви 474-2, которой ква- 
дратомЬ быпь не можсиф : почему 2 
общимЬ дБлителемЬ быть не можешЪ; но 
зислишель 20-Е 44, и знаменатель аа -- 344 
между собою недЬлимы , слЬдов каждой 
долженЬ быть квадрашомЬ : пошому что 
сш формулы <Ь первыми сходны. От- 

куда 


› которая дробь должна 


ПР 
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куда слБдуешЬ ‚ что ежели бы первые 
были квадрашами, то бы м вЬ меньшихЬ 
“ислахЬ паке формулы квадратами были, 
и таким бы образомЬ можно было прит- 
ти кр меньшимЬ числам; но когда та- 
кихЬ формулЬ вЬ малыхЪ числах нЁшЬ, 
по и вЬ большихЬ также не будет. 
Се слбдствіе столь же справедливо, какЬ 
и прежней вшорой случай ва —сс02— 
ЗВ ~ аасс ведешь кЬ шому же. Но ош- 
Сюда аа ф-васс = З6ЧА-- сай у или аа 


(6-е) 44 (3-42) › почему я = 
Ф-нее се Бр 
Ио 
жна быть квадратЬ 5 и симЬ прежесе до- 
казательсто подкрБплястся : ибо естьли 
бы были такіе случаи вЪ болешихЬ чис- 
лахЬ, гБ рр-Н94 › и 0-Н344 квадраты › 
шо бы также и Е малыхЬ числахЬ оные 
бышь долженсшвовали э однакожЬ невоз- 
можны. 


которая дробь дол- 


1033. 


Волробё. Найти 3 шақія числа х, уи, 
изЬ кошорыхЬ ежели 2 между собою 
А5 помно- 
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помножапкя и КЬ произведентю` пра- 
дасшся х, шобЬ вышли квадраты $ 


По чему см 3 формулы. 1) ху-Ет, 
П) д=-Е=, Ш) 2-4-1 должны быть квад- 
ратами. 
Возьми для двухЬ послБлнахЬ х2--1 
рр-я 
Ю 
= 


= › 75-1 =94, и найдется х= 
а =Ч-; почему первая формула 6у- 


(2р-1) (99-1 

детЪ наи. > ‚ которая должна 
быть квадратЬ и слЁдственно умножен- 
ная на 22, т е. сия (20— 1)(47— 1)+22, ко- 
торую легко квадрашомЬ здђлашь можно: 
и0о положив корень ся ==2--т полу- 
чится (рт) (44—т)=272--тр, ошкуда 

00 — оета 1) (44-1) тт „т вмбспор, Ч иг 


можно "1. числа по изволенио. 


Положив напр. г=-р4-х будешЬ 


—=144--2м-- == 224-99 = 
т2рд41, и Е 
№ 


| нин 
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| 20-24-99  сдђдов. = Кы (29-2) 
2-2 ° Рра-2р11-44 

Юр) и уч) 

(ру и 


Гжели пожелаешь имбть цблыя чи- 
сла ‚ то положи первую формулу 
хуул =, и возьми &—х-НУ-Н9, бу- 
деп ерая формула хх ху 04-1215 
29-5 р» а шрешья ху--у--4у-- 1—7 
--У-НФ, кои очевидно будутЬ квадра- 
шами ‚ когда возмешся 9==-52р : ибо 
тогда вторая будешь. хх-Е арх-Е1р, кого 
корень есть х-- р; третья же будеть 
27 2ру--рр, коей корень Ур. Почему 
имБемЬ мы сіє изрядное рБшеніе: ху--т 
=й, или хус=рр-1 ‚ что для каждаго 
числа ‚ кошороё за р берется ‚ легко 
заВлаться можстЬ ; потомЬ и третье 
число ЕСШЬ двояко, или хин ?р, или 
я—х--у—2р, по мы слБдующими при- 
мБрами изряснить намБрены. 


І. ВзяБЬ р=3з бужш рр-1=8; теперь 
положи х=2 , У=4 и получипся =, 
или 
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или —12, или 2—0, слВлов. 3 иско- @ 
мыя числа суть 2, 4 и1?- й 

П. Пусть р=4 будешь рр— 1215: взяв | 
х3 И 7—5 будеш д-16 ‚ или 
2—0; почему 3 искомыя числа суть 
з» 5 и 16. 

ШІ. пусть р=5 будешь рр 122 24 и 
положинЬ х: 3,5-8 найдстся 22—21, 
или пакже &—1, откуда слблующя 
выходяшЬ числа 1, з и $; или 3, $ | 
и 21. 


103. 


Волро@Ф. Сыскать з шакія ЦБлыя числа 
х,уми ях, что ежели КЬ произведенію 
изЬ кақдыхЪ двухЬ приласшся данное 
число а , п06Ь произошелЬ квадрат * 


СлБлов. сш 3 формулы должны 
быть квадратами: 1) лу-ра , И) ха-на, 
ПО 72-2. Поставь за первую 27-На-Й» 
и возми х—х--у-- , шю вторая хх-- 
хуі-х4-4-асхх--х4-1-рр у а третья 27 
ЗРИ-ЕФ-На=у-р9--фр , кош 06б бу- 
булуп квадратами, когда 4——--2р шакЪ, 

чшо 


о 
| АНАЛИТИК. 525 


что 2——х--у-1- 2р, и ошсюда дв величины 
для = найти можно. 


1035. 


Волрос®. Требуются 4 ИБлыя числа х, у, 
2и 0, такЬ что ежели КЬ произведению 
з каждыхь двухЬ придасшся даннос чи- 
| Слой, то бы каждой разЬ вышелЬ квадрат? 


По сему слБдующия 6 формулЬ над- 
лежишЬ здБлать квадрашами : 1) ху-На ; 
П) хафа; Ш) уа-а ; 1У) хо+а у 
У) ура, У 20--а. Посшавь за пер- 
вую ху--а—рр, в возми = х-НУ-Е2р , 
шо будет 2рая и ҙзшья формула ква- 
арап, ПошомЬ возми ФЕХ-Нуфор бу- 
асшЬ дшая и утая формула квадрашЬ „ 
слБдоват. осталась только бтая , ко- 
торая будешЬ 2-1 21у-1-3у—4рр--а, и 
которая также должна бышь квадраш 
Понеже рр—лу-Ра, то будетЪ послБдняя 
формула хх—22у--3у—34. И такЬ с дб 
формулы квадрашами еще заБлагь над- 
лежитЬ : 1) ху-а=Ёр ; 1) (2-у)7—30 : 
корень послрдней пуспь будетЬ (х-7) 

24 
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-9. м получится (х 0)7—3а(5-у)—2902-9) 


4-97 откуда —3а2=—29(х-—7)--09 ; п0- Ш 
99-Е за 2230 | 


помЬ хел или ху 


слБдов. НЕ ЗА зна, Возми ру 


т, и будсшЬ мульт 39а › или 
447 4-2071—(4-1-3а)у-4-204, или 217—201 
2 2077—2009 55 
22097-1 за)у—. м 

99 зау’—дту, пу= ана. 4 
и Г по изполснїю взять можно, и ДВло с0* 


стоишЬ только вЬ томЬ , чштобЬ вмб- 
сто х и у цВлыя вышли числа. Когда 
р=7+7, по хи будушЬ также цб- 
лыя, и главное 4Вло зависипЬ эдБсь опЬ 
своёсіпва даннаго числа а , г затрул- 
ненїе для цБлыхЬ чисель быть может; 
но надлељишЬ примбчашь , что сіс рБ- 
шені чрсзЪ то вссьма ограничено : ибо 
когда буквамЬ х и Ф знаменованїя даны 
к-у 4 20, хопя бы они и могли имбшь 
друстя ` знаменовая. На сей конец 
хотим мы надЬ симр вопросомЬ учи- 
нишь слБдующес разсуждеще , которое 

и 


ыы 
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и ЕЪ другихЬ случаяхЬ свою пользу 
имбшь можеш. 


І Ежели ду--а должно быть квадрашЪ, 
и слБд. хурр—0, то числа х и у за- 
вссгда ЪЪ подобной формулБ ғе—а7> 
содержашся 5 и шакЬ положивЬ = 
—асс ш ү40-аёё будешЬ ху (фсе 
-а(вё—са)’. Естьли теперь де-е4==Е 1, 
шо ду (4-—4се)"; по чему 27--а-(24-асеў 


П, ПоложимЬ еще #=/{—056, и возмемЬ 
числа [м д такого соспоянія , чтоб 
ЕЕ! , также #—6—=-51, то 
формулы да-ра и 78-5 а будутЪ ква- 
драшами, и 2Бло состоишЪ вЬ нахож- 
дент шакиХЬ вмБето рис, бие 
щакже Г и & чисслЬ , ‘ипобЪ предписан- 
ное свойство исполнилось, 


ШІ. Са 3 пары буквЪ хотимЬ мы пред- 
ставить дробями яко ё. › Фиг, ко- 
торые шакого свойства быть должен- 
ствуюп , чшобЪ разность между ка- 
ждою парою изфявить можно было од- 
ною дробью , коей числипель 1 : ибо 

когда. 
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когда 2 2—26 , тй числишель , 
я о се | 
какЬ мы вили , долженЬ быть Е 1- 
Зађсь можно взяшь одну мзЬ сихһ 
дробей по изволенйо , а кЪ ней легко 
найти другую, кошорая бы помянутое 
свойсшво имБла. Пусть булеп 
на прим. первая Ъ—ь шо другая а сей 
почши должна быть равна ; пусть г 
= то разность будсшф =}. Сію рпо- 
рую дробь можно также вообще опре- 
Влить изЪ первой ; ибо когда 1—4 
26225 › шо надлежит быть 32—24 


==1 , слбдов: 22—3е—1 и ості. 
2 


ет 

2 
и полуФишся 4=31--1, а наша вто- 
рая дробь будетЬ анай равным 
образомЬ к каждой первой дроби мо" 
жно сыскать другую , чему сАВдую- 
щїє прилагаемь примБры : 


чего ради возми с=т, или е2 


2—5 
8 


АНАЛИТИК Б, 
Є 24 | ., [ё зт аз 

ЕЕ А 

2-7 фт јет атат вт: 9 


ТУ. НашедЬ 48б таке дроби вмБсто 5. и & 
легко КЬ нимЬ сыскать третью га А 
которая « двумя прежними вр рав- 
номЬ стоит ф содержанім : ибо надле- 
жит шолько взять =. 2-4-4 м 22040 


| #пакЬ что = = а= ВНЕ япа первых двухЬ 
фе-с= т оё 12 ее: по= 


Я в 61 


\У. Когда же найдены 3 такіе дроби 8 А 2 
| и 2, шо можно заразЬ рБшшпь наш 
вопрос для 3 хЬ чиселЬ х.у, и =, шакЬ 

яшо 3 формулы ху--а, ха-раиуя-а 
будушЬ квадратами $ ибо надлелишЪ 
только Взяв д=рр-асс., 3—44-аее и 
У—/-аве, Возми наприм. изЬ прежней 
таблички 8 =} й # =}, будавЬ =» 

сид, сы - Креч. дс144-490, 
То Ш и полу- 
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м получ. ху-а—1225-6402-144402(35-1 2а) 
пошомЬ 2402 ;600-25 204+ 44100=(60-214) 
и 75-4-2—1056-470424-78400—(84-%8а). 


1036. 


Когда же по силБ вопроса надле“ 
жишЬ найти 4 такя числа х, у, х и Ф, 
пю должно кЬ первым шремЬ дробямЬ 
присовокупить еще четвертую , и по сему 


пусть булушЬ 3 первыс 8, ый = 887 ; 


РР се 
возьми четвертую дробь 6 аше= 
твакЬ чтобЬ оная со второю и третьею 
ЕР надлежащем была содсржаьи. Ежели 
теперь возмешь х йр — 46, у—44— ае, 
22] ав5 и оь а, то схБдуюцие 
обстоятельства исполнятся: 1) ху+а 0, 
П)хе-е=е; Ш)ух--ас=ст, 1У) 
--а2=0); М) 204-42-02, и шакЬ оста- 
лось еще, чтобЬ х0-|-а было также ква- 
дратнос число ‚ которое само собою не 
саблаепся , потому что первая дробь «Ф 
четвершою не сшоишф БЪ надлежащем 
содержании м для шого вЬ первыхЬ трехЬ 


4р96я3 
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| дробяХЪ надлежиш удержать неопредВ- 
ленное число т , и оное опредБлить 
шакЬ, чшооЬ 244-4 было также квадратЬ. 


УТ. ваякЬ изЪ прежней таблички первой 
случай положи ‚ = Я =38+6 

А АА р _6т--5 

2741-3 Е ат 

Отсюда х9 44 и 0=(67-5)-—а(4т+4)" 

дов. 204-0 9{6и4-5)— 92,41 4-4 

У 44а (474-475 —да(бт- 5) 

+2 

или 004-22 0(67--5)—0(2887т7-1-5287 

1-243)4-4ла(а4т--4) что легко квадра- 

шомЬ сдБлашь можно : пошому что или 

помножень на квадраш з но мы при 

семЪ медлить не будемЬ. 


ҮП. Можно также см дроби, какїе здбсь 
пошребны , изрявить вообще, Пусть 


4_1-— 
будет 281 ата що = 
є Е. п 
тк Р 212, поставь 
п-т Е 21-1 


вЪ послЬдней вмВсто 2и--Е=т, бу- 
Н Ө 2 деть 


речи 7 
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1т—2 6 
детЬ оная В изЬ первой х= 


Па, изЪ послБдней 9=1т-—2- атт 
и осталось только чшобЪ 20--4 
квадратомЬ было. Понсе 9=(И-и) 
тт-4т--4 , слБдов до-на—И-а} 
ит--4Пр-а)1т--4И-за , что дол- 
жно быть квадратомЪ, коего корень 
положи (И-а)и-р ; сего квадрашЬ | 
(П-айтт-2(И-атр-Нрр › откуда 
получаемЬ мы —4(П-а)/т--4И-3@ 
— 2-4 + за. 


=-2(И-аир--фр ит < П. СЕЕ) 
_4:9'991-3а 
взяв р—=21+4 будет т а=: 


гАБ вмбсто Г и 4 произволящія 
брать можно числа. 


Ежели бы наприм. было а—1, по 


возьми [=2, и будешь п 
положивЬ = г получится т—+ и ш= 
п-т ; но здБсь мы медлить не булемЬ, 
а присшупимЬ кЬ слбдующему вопросу. 
1037. 
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1037. 

Волро®. Требуются такія 3 числа х,у и 2, 
чтобы какЬ сумма, шакЬ и разность 
каждыхЬ дзухЬ была квадрашЬ & 

По сему слБлующія 6 ФормулЬ дол- 
жны бъипь квадратами: 1) х-7 5 1) ля; 
Ш) рт; АУ) х-у; У) х5 \1)у—я. 

Начни СЪ послБанихЬ трехЬ и поло 
хур, х-=—9 иу--2 1, по изЬ 
посдБавихЬ авухЬ получимЬ х=44 4-2, 
ау=--а, ошкуда х-у=9-м=И, 
или 44—/р-77 > такЬ что сумма квадра- 
шовЬ {р-Нкг должна быть квадрашЬ , а 
имянно 44; чию учинипся взавЬ рс=2а6 
ц гаа 06: ибо шогда 404-06, но 
мы здсь оставимр буквы }9ч*, и разе 
смотре три первыс формулы найдемЬ 
во первыхЬ х7 401-17-22; ВО вторыхЬ 
24-20025 ВЬ третһихЬ у-ра77--22. 
Положи за первую 40-4-7220 # , то 
2х-и-44-1ғ; потомЬ с деб формулы 
квадратами дВлашь надлежит: 22 = 
в 1—90, ш.е 0-(02--00) = в 
#-(аа- =, которые получат та- 
кой видЪи-а'-В°- 206 ий В“ Ева 

өз не 
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но понес какЬ с -- 44-264, шакЬ и с 
4+ 99-254 суть квадраты , шо видно , «по 
наше намбрене исполнится , когда мы 
и-2^-6° сЬ сс-0 и аа ф С 264 у[ав- 
нимЬ ; а для произведеня сего ЕЬ ДЙ» 
ство положим с0—4а00= [орк м воз. 
мемЬ с=с, Ф-РЬКЕ, аа м О, 
или а= ри брі ‚ по чему первое ура- 
висые и—а'-—сс-- 4 получить пакой 
ва иле" Б", слБдов, ис 
РЕГЕ РЕЬ ВЕ, п.с. (7-Е) 
(Е'-Н-Ф". Се произведеніе долано быпь 
квадрат „ которой разрБиить трудно : 
для шого возмемЬ другой способЬ и изЪ 
трех первыхЬ уравненїй х—фу—рр, ля 
=99 и у—з=ги опредбБлимЬ у из, ко. 
торыя будушЬ у=х-—р, а 5220—40. 
шакЬ чаю 47=0р-1-77. Первые формулы 
выдутЬ х4-у—20—рр, А 525-94 и 
у-Еа=2х—рр-— у. ВмЁато сей послБдней 
положи зх-[р-9=и, такЬ что 2х2 
#2—-рр---94, и остансшся шолько форму- 
лы #--44 и #-рр сАБлать квадратами: 
Но должно быть 44—рр-1-ту › шо возми 

4-=аа 
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4=аа--№ и р=аа-ЬЬ , бужещЬ 71—24 ; 
по чему наши формулы булуш 
І) 224 (аа-а 4-а 
П) - (аа-а 0 22 00. 
УравнимЬ теперь опять и-+-4“--5* СЬ 
е--Ч и зад сЬ 2с0, то намБреше 
наше изполнится. ПоложивЬ какЬ и пре- 
жде с (№2, ЕР, ајр и ЬЕ 
будеш с4— 91486 и надлежишЬ еще быть 
и Гр сс 00р" РЫ; отту- 
да слбдустшЬ НЕЁ“ р 
(7 6)(2^- Б), и все дВло сосшошль вЬ 
Нахожденїя двухЬ такихЬ разностей ме- 
Жду лвумя биквадратами > какЬ }*-Ё и 
52+, которые бы помноживЬ одну на 
другую произвели квадрат. 

На сей конец разсмошримЬ форму- 
лу т-ти поглядимЬ какія оттуда вых 
дуп числа, ежели вмбсто т и Я возь- 
мутся данныя числа, и сверьхЬ сего осо- 
бливо примем БЬ разсужденіе квадраты в 
нихЬ содержашісся. Понеже т-т=(тт-пт) 
(тт ип). шо сдБласмь оштуда <дБдую- 


щую злабличку, 
О 4 Табл. 


536 


о р" 


ЕКА 


изЬ 
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| ИЗ сего уже можемЬ мы дашь нркошо- 
) рыя ВЕшенія ‚а иманно : ваявЬ ў 9 и 
Ш=4 будсшр 013.5 ; пошомЬ 25-81 
и 2р=49, получишся 2-7“ =64.5.13, опжуда 
1—64.25.169, слбдов. 1520; но когда 
п=27тодоо , 33,0229, К=2 и Р—7, по 
полунишся а=2х и р— 1:8; опкударс-1:7, 
4—=765 и 722756 ; а изЪ сего найдется 
з2211-1рр--40=869314 слђлов. 22434657, 
пошомЬ 7=х—[=420968, и наконсцЬ 
2—0-—00=—150568, которсе число можно 
взять положишельнымЬ : потому что 
сумма БЬ разность обратно перемБни- 


пся ; изтакЬ наши искомыя числа сушь 


слБдуюциа: 
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022434657 
722420968 


чего ради + у $5625 (925) 
4-52 584225 = (765) 
+52 571536 = = (756) 
13689 = (117): 
х—2— 284089- (533). 
ВА 


Другія ешє числа найти мотно паб 
прежней таблички, ЛакЬ когда пслох нимб 
09, КЕ 4, вела и 1—4, шо будет 
И—13 5.5.13 0.2529.05.25.100. так) чшо 
1223.5 5.13075; а понеже 3 2112 
2 и р=2 ‚, шо найдется а=—6 и Ё 
ЕЁ 22; отсюда р—01-#—-448 ид @-- 
00—520; а 7264. Чео ради полу ~ 
чипся 2т—#--7р--49— 950625-- 200704 
4-270400-1421729 , слБдоват, х—1 79 
отсюда укр" и 5—0—94-880929. 
Теперь надлежишр приъчашь ‚ чшо еже 
ли сш числа жсласмос свойство имрюшЪ, 
шо оныя будучи помножены на каждой 

квад- 
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квадрапіЬ, должны удержать сіе свойство; 
итакЪ взявЬ найдевныя числа четырежды, 
слђдующія 3 числа удовлетворяют т 
2222843458 5722040642 и 2—1761858 , 
коп больше нежели предЬидуция ‚ шакЬ 
что пір за самыя менышя возможныя цо- 
чеаться могутЬ. 
1038. 

ВолроФ©. Требуются 3 квадратныя 
числа, чшобЪ разность мел:ду двумя каждыми 
была квадрашЬ 2 Прежнее рБшеніе слу- 
жишЬ также и кЬ сему вопросу ; ибо ко- 
тла х, уи шакія суть числа , что сти 
формулы будӯтЬ квадратами ; 1) 3-Р у 
1) х-у; Ш) я-а; 1) х5 5 У)у-= ; 
У)у-х ; шо произведеше изЬ первой и 
второй хх-уу шакже квадрашЬ. РаввьмЬ 
образомЬ произведене из третей и че- 
верой хх-22, и наконец? изЪ пятой и 
шестой уу-я2 будушЬ шакже квадратами 
слБдов. з искомые здБсь квадрата будуть 
ху , уу и 25 ; но понеже сїй числа бу- 
душЬ очень велики ‚ то безЬ сомнЁн!я 
также есть гораздо менипя : потому что 
для сАБланїя хх -7у квадратомЬ не нужно, 

чшобЬ 
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чтобЪ х-у и ху каждое особливо было 
квадратЬ ‚ зашбмЬ чшо 25—9 сёшь квід- 
раш хошя 5-4 ;, ниже $ — 3 не кваарашы, 
Сего ради хотимЬ мы рбшишь сей вопрос 
Особливо, и притому во первыхЬ примб- 
чать , что вмЁсше-едного квазрата мо- 
жно взяшь 1 цу, Когда дх-уу , хх-55 
п уу—= квадраты ‚ шо будушЬ они шак- 
же квадратами ежели на дл раздБлятся ; 
и по сему надлежишЬ сдБлать квадратами 


В Иды. М 7а 
Сїй Формулы: == == т = 


= 12202, Все дло состоишЪ вЬ сихЪ двух 
22 х т 
дробяхЬ — и 7 ваявь Е, Е, 
= Еа х Рр 9—1 
послБднія ава обстоятельства исполняшся 
о бдеть 01—470 а 49 


о = и 
Теперь осталось шолько первую формулу 


хх 
саБлать квадратомЬ , которая есть —— 
25 


00-1)" (99-51) (иг) 

е. (0—19 (м1) ра а 
т +1 

тег Первой множитель бу- 


деш 


\ маи 
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ааъ зе 2, = 
(9 х, СЕ, ^ а 
А Я Е 
ату копхЬ произведен —=—— сом 
0) Понеже знаменатель ужс ква- 
арат и числитель помножен на ква- 
драшф 4, то надлежишЬ шолько сАБлашь 
квадрашомЬь сію формулу (0000—1004 70) 
или шакже сію (044—1) (8-1) , чшо учи: 


нипся , когда возмешся Васа иі Е 


+ 
а понежс шогда каждой множи- 


тель будеш квадраш- ТЕА ЕЕ. аА шо 
Са об дроби помноживЬ одну на другую 

| должны произвесть квалратр, и слБдовзте- 
льно также сжели онБ помножатся на 4 
арры т.е. Вне ВИЬЬ-+М) › которыя 
формулы С прежними ВО всем сходны. 
Положив }а-Н#, вафа и Е 
=-4 выдетЪ 2(а*-В*\.2/6°-4=4"-" с-0), 
что учимипся , какЪ мы ви„Бли › ежели 
аа=9 , №—=4 , сс 81 и 44=49; или а= 


3—2 , с=9 и ЧЕТ; откуда 152—1, 
р=16 
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р—16 ий=2; по чему МЕЧ и 12002 66 


У 


Сия два уравненїя помножиВЬ между фі 


собою дающф 94" , слБдов. 4=1 
и по сему рс; ; ошсюда 2—9 и 
ЕЕ: $ но 2—2 , то для нахо- 
жаснія цБлыхЬ чиселЬ , возми 422153 » 
будеш х=-699 и 72-185, слБд. 3 иско- 
мыя квадрашныя числа булут слблующія: 
хх2=485809 будешЬ хх-уу-451584—(672}' 
703425 зр 216916 (104) 
23=23409 хт-22—462400-(680ў 
которые квадраты гораздо меныше, неже» 
ли какїе бы вышли , сстьли бы взяли 
квадраты 3 хЬ чиселЬ х, из из преж> 
няго вопроса. 


1039, 


Скажешь ыБкто , что сіє рбшеніє 
одною только пробою сыскано : ибо мы 
брали БЬ помощь прежнюю шабличку 5 
но мы сіс средство для нюго только 
употребляли , чиюбЪ самое меншее рб- 
шсніїс найши. А сжели на то нс смошрбнь, 
то помоную предписанныхЪ правилЬ безко- 
ысчнос множесшво ршеній найши можно; 

а 


| 


| 


зе на о 
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В | а именно когда ВБ послБднемЬ вопросБ , 
главное Жло состошиЪ вЫ шомЬ, чпобЬ 
произведение (рр94-1).15-:) было квадраий>. 
Понеже шогда &= р ИЕ шо взявЬ 
Я т, или 4=тр формула наша будеш 
н. (ттр-в){тт-к) ‚ кошорая очевидно здБ- 
°  Маешся квадрашомЬ , когда д1 и сю 
знамснованіс привсдстЬ нас кЪ другимЪ, 
сопьли положим р—1--х 5 ибо тоғда 
| формула (шт- 1 {пит -р-диту- бпитзз--4, 
тту"---тту”), слбд. разаБливЪ на квадращЬ 
(тт-т ): выдетЪ тает Не 


тт 
тиз* . па р 
эт. ВаявЬ ради крашкости та $ 


чтобЬ формула 1--дағ +6457-- 407° 4-а;* 
была квалрат}. 


га 


Положи ся корень —1-Н сх, ко- 
его квадрат есть тенор ря Бар 
НЕ -- ЕЕ’ и опредбли {и Е шак 

| чшобЬ первые 3 члена уничтожились; что З 
здБлается , когда да==2}, или /-=2а , а 


-би—22-5), квн ==34а-2аа ; ос- 


пальные же два члена дающЬ сїе урав- 


‘ненк: 4а--45—2/-РЕЕг, откуда найдет- 
Г ся 
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да-2\ __ 44-—х211-4— 8а 
Ша — фай 12а опаа 
2—121-1-8аа 


с ЗОРУ дробь раэдб- 


ся 52 ее. У 


4(2а— 1) 
лиБЬ на 2—1 получится 5—-—2———_—— 
422—84-4-1 
Сіє знаменоване дасть намь бсзконечно 
много рбшеній , потому чшо число и; 
тт 
изЬ кошораго произходитф а=--—_— по 
ртодрре ЕЯ 


1 
тэволснїю взять можно , что мы ибЬ- 
яснить примБрами намбрены. 


І Пусть иг=2 , булешЬ 0% ; почему 
р 


5=4.—= =-%, опкуда = 


Б 
наконец 2—55 и 5—05 


1. Пусть 0—2 будешь а° и Еа = 
а# 


260 2.2 


5, слбдов. р=-\? и 4=”4 , ошкуда 
= 
найдутся дроби 5 и 2. 


ОдинЬ особливо случай досшоинЪ при- 
мМБчанія , когда а булетЬ квадрашЬ; что 
Учинишся сжели м, ибо шогда а + 

положи 


сы с 
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Положи ради краткости аһ шакЬ что 
наша формула будешь ғ--4007-- 6х 
і 4-4205° 4-ЬЬѕ*, коей корень пусшь будсштЬ 
| 12-х, копораго квадрат есть 
1-46-25 арч 4674-5 46 
два первые и послЬдезе члены уничтожа- 
ются , а остальные раздБлавЬ на ег да 
ош брр- 4620 40-407 5 откуда 
бара" 300—020 32—120 
а 7 20—200 о 
Которая дробь еще на 2—1 разаБлится и 
выдешь РЕР а и 21—200, Мо- 
жно бы было корень прежней формулы 
положить 14-27-5655 $ Коего кралрать 
їде 4 22554-40 -- 40" гБ 
первые и 484 послђбдніє члена уничшожа- 
юшся ; а остальные разёблевЬ на $ да- 
ют 4рьа- б 40-1-20г41-4009 з отку- 
да 522—3 прі; слбдоваш. 0-1 05 НО 
изЬ сего ничего Не найдется: ибо быль 
бы 20. ВЫ прежнемь случа ; ГАБ р= 
1-2 слели т, шо а) ир = 


той п. ы ошку 


э 
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откуда выдетЬ р: и ир, а и | 


вю инт 
сего 2—1, и У. | 


1040, 


я 


Волроё. Найти 3 квадрата хх, уу и 22, 
коихЬ бы сумма каждыхЬ двухЪ была 
паки квадратшЬ ? 


Понеже с 3 формулы хх-Нзу , хх 
--22 и 9-12 должны быть квадрата“ 
ми , то раздбливЬ оные на 22 получаш" 


ся с^Бдующ 3 квадрата: 1 ВЕ 
55 


пу ас; ш)”. 4120. ДЕБ послБане 
формулы раз Р когдавозмется "= 
и” =, почему первая будет 
(рт): 9 88 которую помножиЕЬ на 4 
Ф- 1) 


надлеғик вышии квадрату юш, е. 


(917 1, ,или помноживЬ шакожде на Я 


булеп» 
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будешь 4(0р-1)-0000—17=0, что иначе 


учиниться не можешь прежде нежели не бу- 
дешЬ изврсшенЬ случай, вЪ копоромЬ сія 
формула квадрат; но такой случай не 
скоро отгадать можно, чего ради кЬ 
другим премамЬ приббгнуть надле- 
жип , изЪ коихЬ нБкоторыс мы здбсь 
нокажемЬ. 


1. Понеже реченную формулу марявить 
можно так: 94—17 0-6-1) 
(4-1*=0 , шо здВлай чтобЬ ея на 
квадрат (1) разлить можно было, 
полагая 9—1=р-: , или 9—Рр--?, 
будеш 9-5 1=р-Е3, слВдов. наша фор- 
мула (ра р-ни)"(р-в)"--рр--з^ 
(+20 , которую разёБливЬ на 
ф+-1)° должен вьшти квадрашЬ , а 
имянно (р--27 0—17 4-0 (р- 3) ко- 
торой изрявляется вЬ сей формулБ 
2р4-8р'4-6рр 4-1-4. Понсяс эдБсь 
послБдней членЬ квадрашћ, то положи 
корень 2-71-60, или 200-12, 
котораго квадрат есть гр-Н2вр’ 
а-аздра-рр--4р-4› Т Ги ё пакь 

м 2 


должна 
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должно опредблишь чиюбЪ 3 послВд- 
нїе члена уничтолилисг; что учиниш» 
ся , когда —4—4/, или 1, а б= 
40-1, шли 202—5 ; и тогда два первые 
члена раздБливЬ на р’ даюшЬ 28-8 
р-р 0р5 , Ошкуда р=-24 , 
4=-22, а изЪ сего найдется х: 
23 р 
У_49—1_: или 
2 


2608. ТЕЕ 
=, или хз, п = =. 


7=—%=. 
ВзявЬ 2——16.3.11 будеть 2575. 1}, 
а 7—433-12, по чему 3 ХЬ искомыхЬ ква 
арашовЬ корни будуть слБдующіе. 


160200050775 өнеюға хуу (ата аи 
5706 их паза”) и? 
Я— 52012 паб ааа ана?) латы 
П. безконечно многими способами можно 
спо формулу раздБлить на квадраты 
положивЬ наприм. (9-1) = 4-1)’, или 
Ч-Н:—2р-нт) т.е. 4—2р--1 и 4—1 
ар , наша формула будешЬ (2р--т) 
(ба 11"(р-1)-1-рр.аф--17 арро, раз ф- 
ливЬ на (04-1 получимЬ ан) = 
1 
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16р 20 › или горар - 3А 20-1 
—0, но отсюда ничего найши НС ЛЬЗЯ. 


ТИ. ВаявЬ (9-1 Уфу, или 9-1=2( 
+2) будешЬ 4=2р--3 и д-р 
или 04-1220 4-25 ПО чему Формулу 
нашу разяБливЬ ва (р 1) получится 
(2р--3 у(р=х72-16р0рА- 2) 0. е. 9-бр 
= зра-овр-А-20р' + сей Формулы 
положи корень =3-р-Н&Р > котораго 
квадрашь есть обр а-берр--Рр —2ЕР 
а-60р" 5 Аля уничтожения 3 членовЬ 
возми 5326-Е т будешЪ 2=5 з а оста 
вшіеся члены раздБлявЬ на р’ дадуть 


2ор-+ 68=28Р— ор ила 6р3 
по чему 17 и Го ошкуда паки 


ршенїс слБлусюЬ. 

ІУ. Положив 91210-1) бус 44-1 
и ЕН К2Р-- 1). м формулу на- 
шу разаБливЬ на (р 1) получится СР 
(раа) а А2рА 0) ; помнохивЪ на 
$1 выдешЪ 9(4р-1) (01-2 уч-баррор+1ў 
оор 4720 4-71300-540-9 Е 
какЪ первой › пакь и посбдній членЬ 
квадраты : для шого возми корень = 

Уз 20рр 
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2орр—ор--3, котораго квадрат есть 
400р*—збор'--8трр -- 1203р 54-9 и 
получится 472р-Н73=-3бор--201 „ 
слБдов, рЕЁ и 45-1. 


Можно шаке вмБето прежняго ко- 
рня положить 2орр--9р-3 ‚ котораго 
квадратЬ 400р*-1-36ор'—12әрр--81рр- 54р 
—9:.сравнивЬ сЪ нашею формулу дасшЪ 
47 р--73=369р—39 ; слБдов. 1: но 
сїе знаменоваые ни малой пользы не 
приноситЪ. 


У. Можно также а4Блать ‚ что форму- 
ла наша на оба квадраша (ру), и 
(0—1) раздБлишся, На сей конец 


возми 0221 и ибудетЪ 9+1 Еты 
р ры 


РЕН). о _# —р-ё-:= 


(р-х)—-1) Г, 
= ° отсюда раздбливЬ нашу 
формулу на (0+-1)(р-а)" идет? 12). 


(+1) 
№10 -1у 
м помноживЬ ыа квад- 


рать 
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рав (2-+2)* будеш еще квадрат» а 
имянно: (ф-т (А-2 АРА И 1) 
пли 01р-4-20014-1)07 2100-4 210024 х)р 
АННЕ рРрЪРРНТ 
ъи, габ какЬ первой › такЬ и по- 
слВаней членЬ квадраты. ПоложиБЬ ко- 
рень = р (и-Н: }р-2 , котораго ква- 
драшь ирчаиич+» р—2ирр-20и+1) 
А #12 
р-ни и сравнив сЬ Е Формулою 
бүдеп ир + (и зўр 200и 0) 
== — аир 20и 4-1) . или аирА- 
(г-тўр-- ши 4 т)=о, или (014-1 урж 
40и4-1)-0 м. 6. ИН, откуда 


=41 Е 1-31 
0 „р > Ир 
И йа Иа р наа” 
-411-+- 1 
слбдов. 4 саа ‚дБ г по иэволс- 
г-и 


но озашь мово. Пусть будетЬ на- 
прим. 2 › будеш р и 4—1, от: 
=_М у 9-1 
= а 

==; слРдов. АЕ з а у=. Возми 
теперь 224:4-5-11 › выдет 23.13-11 
м7 4.5.9.13; почему трехь искомыхЬ 
квадрашовр корни х=3.11132429 ‚ У 
Уд 4. 


куда найдемЬ 29 в 
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4:5 913-2340 и 2—1.4.5.11-880 , кои 
еще менше прежде найденныхЬ, 


А ошсюда хх-ьуу=3 "13 (г21+4-3600)=313.61° 
ЖА-ЕаЯ=1 т (1521--6400)= 11.391 
272-22—20'(136894-1936)=20;125' 

УІ. На конец примфчасм мы при сем 

вопросБ , чшо иёЪ каждаго рЕшеныя 
ее другое наяшц можно: ибо когда 
сысканы Сім знаменовая х0 , у} 
и 2-е пакЬ чпю а4-- 80-9 , аа-сг=0 
м 2Ь--52=9 , ша слБдующ!я величины 
узовлетворяюшћ даф, у и 5а 
ошкуда 

хх-- 35 4 --аасс=а-ие 0 

хуру ав -- ес = Баас) = 9 

ааа (аа) 

Но когда уже мы нипли х—а—3.11.13; 

7—5=4 5.9.13 и а0—4 4.5.14 , то по- 

лучимЬ оттуда слБдуюция рбшенія ; 


12а 
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дсаіс=3.4-5.9 11.13-13 


ус=р0—4.4.4.5.5.9-11013 
Я—аГ= 3.4-4-5-11-1113 


кон веБ 3 могупЬ разБлиться на 4.5. 
1з и слВаов. БЬ сш формулы со- 
Кращены будутЬ х—9.13,.7—3-4.4.5 и = 
4.11, то есть: 117, 7—240 их 2744, 
кои еще меньше прежних, и по сему 


хау" 280=(267) 

хх 3821 $625=(125)" 

оу4-ха=56536—(244). 
1041. 


Волроф, Требуются два числах иу, 
пакЬ чпю сжели сдно придашь к 
квадрату другаго › тобЪ вышелЬ ква- 
зрашЬ , или сш авБ формулы их 
и 1-х должны бышь квадратами Н 


Когда положимЬ первую х--7—0Р, 

м найдсмЬ Әоиоуах = хх , шо аруса 
формула р-эррах-л‘-Х0 , коёй рБ- 
У5 шеніс 


» 
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шевйе не легко усмотрђть можно. Но 
положивЬ для обфихЬ формулЬ хх-ну= 
(р=х)=0р-2рх--хх и уча (-7Л=-29- 
у › получимЬ заразЪ сия два уравненіїя : 
Буа 5 П) х-+-247=94 ‚ изЬ ко- 
шорыхЬ х иу найпиз не трудно, а иман- 
Но: и УНР „Брид по 
изволенїю взяпњ можно. Положи напр, 
=? и 4=3 , шо получишь си два ис- 
комыя числа: 5:5, и 7—5 и тогда хх 
(Ўр а ру4-ас2 99-4-4062 
2). Возми по томЬ р-—1, 4=3 и будешь 
Х=- а усу ; понеље здбсь одно число 
отрицательное, и сего бы рбшенїя мо- 
жетЬ бышь принять не похошбли , шо 
положи р—1 и 925, будәшЬ х=, 7—5 
и получишся хх-ну Ни) о а 
река (5). 


1042. 


Волросё. Найши два числа , коихЬ бы 
сумма была квадрашф, а сумма бы ихЬ 
квадрашовЬ биквадрашь ? 


Пусть 
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Пусть будутЬ см числа хиу»и 
понеже ях--.7у долженетвуетф быпь би- 
квадрат ‚ то здБлай оной прежде ква- 
дратомЬ ; что учинишся › ежели х=рр 
—94,7=24 » и будет э-т=0--49`-А 
чтобы се было биквадрашф , шо [0-41-49 
должно бышь квадратом ; чего рада 
возми р—7!-55,4=275, И выдешЪ рр--99—= 
(ми-нтг) ‚ откуда аху), ислЁд. би- 
квадратЬ; но єлогда будешь х=и-6775545", 
9—41°5-475, и осталось тполько адблать 
квадратомЬ спо формулу хау 4г зб 
изд", коей корень положи 774275 
хх; сАБлов, наша формула равна сему 
квадрату тада бит ЕЯ гђ 
первыс и пос Банї члены уничтожаются, 
а остальные разАБливЬ на 757 даюшЪ бг 
фу бр 45, или 1274-8120; слБд. = 
2 , или можно (пакже взять корень 
гот 5х , дабы четвертые члены уни- 
чтожились ; но понеже квадрат сега 
корня есть иаа бтп +8" , по 
ославшіеся члены разаБливЬ на 775 да- 
юшЬ 41-67==-47-1-67, или 87—25) слЁа. 


7—5, и когда 7—3, и #20 з ПО нашелся 
бы 
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бы х—-119 отрицательной. Положим 
еще 7227—17, шо формула наша булетр ғи 
вУЗи-Ии; пча | 
тА 205-б 

Е Е 
биг 185-бЙ 

—475*—- 65-4571 

+ 


а-л тол › кото- 
рая формула должна быть квадрашр З 
и слід, шакже когда помнояится на 16, , 
т. е. ‘429657 #---42855 1-1 605'4-16, 
қоея корень положи 257-4-14857-447, ко- 
пюраго квадраті есть 52961-21896 
ли-иа8 Г -рабг. ЗаБсь два первые и 
послЬдніе члены уничтожаются , а 0с- 
шальные раздбливЪ на $ даюшЬ 218965 | 
-гі84/—4085--1б0ѓ , слВдов. З.ниеи= 
„=“. ВзявЬ 5-84 иѓ-1343 будсшЬ ғ=14695 
а и сихЬ чисель #1469 и 5-84 най- 
демЬ х=и"-бу7г-|-5*=456548602776+ иј 
1061652293520. 
ГЛАВА 
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парус март чат мамат РОА молчу ч ЧР ЧР ЧР У + 
г.л.4В.4 ХҮ. 
О разрЬшения вопросов, зЬ которыхр 
требуются кубы. 


1043- 


Вь прежней глав были шакЮ вогросы , 
гіБ нБкошорые Формулы долхио было 
2Блать квадратами, и гФ ми довольно 
имли случай изряснить разные прием » 
помощю коихЪ данныя правила БЬ ЈЪй- 
ство произвесшь можно. Теперь оста- 
лось еще разсмошрЫшь таче вопросы» 
гдр нБкоторые формулы надлежишЬ Б- 
лать кубами › кЬ чему показаны ужс вр 
прежней главб правила › Кой зрезф рБ- 
шснія нихесАбдующихЬ вопросовЬ боль- 
шее изфяснен получашо. 


1044- 


Волроеб. Найти два куба жи’, кошо- 
вых бы сумма была шакже кубЬ ? 


Когда 
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Когда х’--у’ надлежитф быть ку- 1 
бомЬ „о шо формула сія раздБленная на 
кубЪ у" должна также кубомЬ остаться, | 

Б 


х х 
т.е—+1. ПоложивЬ 722—1 получиш- 


ся 2°-32=-)- 38 ; что долженствуешь 
быть кубомЬ. По прежнимЬ правиламЬ 
можно взять кубичиой корень =2—и,› ко- 
его кубЬ есть 5°—3122-1-300—4* и опре- 
дБлить и шакЬ чтобЪ вторые члены 
Гуничтожились 5 тогда было бы и: ‚а 
‹ остальные лены дали бы за=зние—и= 
3=—г, откуда найдется < безконечной ; 
о сїе знаменованте намЬ ни мало нс 
"служит. ОставивЬ и нсопредВленнымЬ 
получится сїє уравнене — 322-322 
зиза--зииг-и'; и изЬ сего квадрашнағо 
уравненїя опредБлится величина числа х, 
а имянно: 3022—320——3002—32 -0—3(0—1) 


2а (ии- х)х—ш, или 22 (и+ а 


Е 
слБдов. #— = у). 


4 3) 
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| вес ДБло ъъ томЬ состоит , чтобЪ сію 


дробь АФлашь квадратомЬ: сего ради по- 
множимЬ дробь вверьху и внизу на 3-1) 
дабы знамснапель вышел квадрашЬ ‚а 
елш ие 
3610-1) 
числигтель долженЬ быть квадрашЬ „тА 
послЬлней членЬ уже квадратр. Возьми 
теперь по прежнимЬ правиламЬ корень 
=3-ЕИи риши, или рш -ји--3 , кото- 
раго квадрапЪ есть 250"4- ори бр 
Е /и-офи--о и здБлай чшобЬ 3 по- 
слбдніс члены уничтохились , то про- 
изойдетф во первыхф о—2] , т є. 75, 
а по томЬ 62-- /—- 18 , по чему 8—3 $ 
первые же два члена разаБ лиёф на ш? да- 
зоп 3104-12-850-2 22и, САВдов. и-1 > 
которое знаменованіе ни КЪ чему нас не 
приведешр. ПоложивЬ 01-7, формула 
наша будет -121-3/, кошорая доляна 
бышь квадрат ‚ чему статься ме льзя , 
сжели ғ не будеш отрицательнымЬ зм 
какЬ пусть #=-х, формула наша выдетЬ 
3257—35°, которая, когда г будешь 


квадра „ но шогда бы нашлось #=—Е 
и 


‚ косй дроби 


56% © НЕОПрЕДЪЛЕННОЙ 


и и-о, опкуда ничего найти не льзя. 
Но какЪ бы мы за с1е фло ни принима- 
лись, шо никогда не найдсмЬ такого 
знаменованйя , кошорое бы насЬ привсло 
кЬ нашсму намБрснїю, и ошсюда Запод- 
линно заключить можно , что не льэя 
найти двухЬ кубов , которыхЬ бы сум= 
ма была кубЪ. Се можно доказашь сл» 
дующимЬ `образомЬ. 


1045. 

@еорежа. Не возможно найти двухЬ ку“ 
бовЬ, коихЬ бы сумма, или разноств 
была кубЪ. ЗдВсь прежде всего примђ- 
чать надлежишЬ , чо сжели Сумма 
не возможна , то и разность шакже 


= 


не возможна быть должна. Ибо когда 


не льзя мпобЬ ха’, по не возмо- 
ано также, чшобЬ их -у’-х", ад’ у" 
есть разность двухЬ кубов. И шакЬ 
довольно показашь невозможность из 
одной пюлько суммы у или изЬ одной 
разности», по тому чпю одна изБ другой 
сл6дуетЪ. Самое же доказательство 
сосшонліЬ вЪ сАБдующихЬ положенёях В, 
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|. ЗАВсь можно принять, что числа ж, 
пу межау собою нс Блимы : ибо ежели 
бы они общаго д®лишеля имрли ‚, шо 
бы ихр кубы на кубЪ онаго могли раз- 
ХБлипься : пакь напримбрЬ › когда 
Х=2а и уса, тобы дну ва’-- 82° 
м естьли бы сія сумма была кубЬ , шо 
надлежало бы шакле и а--6° быть 
куоомі, 


П. Когда же х и у общаго Флителя Не 
имБющЬ › шо оба сім числа или не- 
чешныя з или одно четное , а другое 
нечетЪ. В первомЬ случаБ должно 
бы быть = четное , вЬ другомЬ же 
случа нечетЬ. И такЬ м зхЬ чи- 
сель х,у и 5 два завсегда нечетныя, 
а одно четное : чего ради возмемЬ кЬ 
нашему доказательству оба нечепшныя 
ибо все равно покажемЬ ли невоз- 
можносшь суммы ; или разности , по- 
шому что сумма псрембнишся ВЬ ра- 
зность , когда корень будешЬ өтри= 
цашсльнымЬ. 


толо Ш Аа 114 
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ШІ. По сему пусть булупЬ т иу не 
чешныя числа , шо какр сумма › шакЬ | 
и разность ихЬ будеш чешная. Для 
того положи 22-р, = и булешЬ 
х=р4-9 иу-р-4 ; откуда явствуетЬ , 
что изЬ двухЬ чиселЬ р и 4 одно че- 
ное, а другое нечешЪ бьипь должен- 
ствуешр. Чего ради х-НУ=2р’--6р44 
28004-34) : и шакЬ надлежишЬ д0- 
казать, что произведенїс 2/(0р--344) | 
кубомЬ быть не можешь. Есшли бы 
СЬ разности доказывать захошли, то 
было бы 2-7'=6рр4--24'=29(99-- 800) › 
кошорая формула <Ь прежнею весьма 
сходствуешЬ: ибо переставлены тшоль- 
ко буквы р и 4, по чему довольно по- 
казать невозможность формулы 2р 
(004-394) ‚ понеже оттуда неошмВн- 
но с^БдуетЬ , что ни сумма, ни ра- 
зность двухВ кубовЬ кубомЬ быть не 
можеш, 


ТУ. Ежели бы 20(0р--390) было куб, шо 
былЬ бы онЪ чешной , и слёд. на $ 
` 4блимой; по чему осьмая часшь нашей 


Зор 
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формулы была бы цБлое число, да при 
томЬ икубачное; а именно 40(0р 1-34 5 
но понеже изЬ чиселЬ р и 9 олно чс- 
шное , а другое нечетЬ , шо Ёр--394 
булешЬ нечешр ина 4 раздБлмишься не 
можсиф › откуда сяВдуешЪ, что р на 
д ДВламо , м слбдов. будешь цБлое 
число. 


У. Понеже произведение рр-|- 399) должно 
быть кубЪ, то каждой множитель п0- 
рознь 5 и рр1 344 долженствуюшЬ быть 
кубы; а нашпачс когда они общаго 
аБлителя не имБюшЬ. Ибо сжели про- 
извсдсніё изЬ авухЬ недблимыхЬ между 
собою множиаелей должно бъипь кубЪ, 
по каждой самЬ по сеођ должен быть 
кубЬ ; когда же они общага аблителя 
имБюшЬ, то оной надлежитЬ разсмо- 
1прбіпь особливо; и тпакЬ здбсь вопросЬ, 
могупф ли имбир мполчители р И р+ 
3494 общаго дБлителя 5 что разыскать 
должно. Ежели бы они общаго аБли- 
теля имбли, шо бы и сш рр и 20—300 
того же дБлишеля имБли , и слБдов. 

Аа 2 сахЬ 
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сихЬ послБднихЬ разность 349 СЪ {р 
того же бы самаго дБлишеля имВли ; | 
но ри д между собою недБлимы , то | 
и числа рр и 349 инаго обшаго дБли- 
теля кром з хХЬ не имбюшф ; что 
АБлается когда р на з дЬлишся. 


УІ. Сего ради надлслишф намЬ разсмоп“, 
рЬшь два случая В первой когда мно- 
жишели р и [р-- 344 общаго дБлипшсля 
нс имБюш , что случаешся , когда 
р на 3 разАБлиться не можеть ; а 
другой случай ежели они общаго дБ- 
лишсля имбющЪ , что бываешь когда 
р на з дБлимо. Сш два случая СЬ 
осторожностію различать надлежит: 
потому что для каждаго особливое до- 
казашельсшво дать долано. 


УП. Перпой случай. Пусть будеш р 
на з не/ђлимо, и слБд. наши оба мно- 
жители ? и 2р--399 между собою нс- 
ЯБлимы , то каждой самЬ собою дол- 
2енЬ бышь куб; и по сему здБлаемЬ 
00-304 кубомЬ, шо учинишся, ежели, 

какЬ 
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как выше показано ; Р--4У-3=(@-4 
уа, а р-а -з=22-1У-3)» и было бы 
20-399 0и зш , сАбд. куб $ но 
отсюда р -9ши и 4300 зи=зши-ш). 
Понеже 4 есть нечешное число , шо д 
золано бышь шакже нечепЬ, а чешЬ: 
потому что иначе ды &-щи было бы 
четнос число. 


УШ. Понеже 604-394 кубомЬ з лано та 
найдено р2=41—ош)=#0—-1- 3и)2-30), о 
надлежало бы также и & бышь кубомЬ, 
сдов. и 2р з по чему сія Формула 
21024-30(1-30) должна бышь кубЪ. Но 
заБсь примБчать надлежит вопер- 
выхЬ, ҷто Г Устное число и на з не- 
дБлимо : ибо вр противномЬ случаБ 
было бы ир также ңа 3 2б лимо, кошо- 
рой случай именно отсюда изклю- 
частся ; садов. см 3 мнољиціюля 27, 
га-зи м 1-35 между собою недблимы 
и дла того каждой долженЬ быть 
куб. 

И пакЬ положив 2638], а" 
будешь 212-8" ; но шеперь 2 есшь 
Аа 3 шакхе 
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шакже кубЪ, и слЁдов. были бы здбсь два 
куба [и р", которыхЬ бы сумма Блала 
кубЬ, и кои были бы несравненно менше 
СЬ начала взяшыхЬ кубов д’ и у^ : ибо 
когда положили мы х= р-1-9 и у—р-д, а 
теперь р и 4 опредБлили буквами г и и, 
то числа р и ф должны бышь гораздо 
больше нежели ри ц. 


ІХ. По чему когда два таке куба 6 боль- 
шихЬ числахЬ находятся , шо можно 
бы было оные также и явить БЬ го- 
раздо меншихЬ числахЬ, которыхЬ бы 
сумма была шакже куб ; м шакимЬ 
бы образомр можно было притти кЬ 
меншимЬ шакимЬ кубамЬ : но Е ма- 
лыхЬ числахЬ таких кубохЬ заподлин- 
но НЬтЬ , шо и вЬ болыпихЬ числахЬ 
оные невозможны. Сїс доказательство 
подкрЬаляешся м пфмЬ , что другой 
Случай ведетЪ нас кЬ шому же, какЬ 
мы шошчасЬ увидимЬ. 


Х. „Лругой случай. Пусть будепъ рна 3 
» а 4 НЫшЬ ; полољивЬ р; 
бу- 
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будешь формула наша з"(отт--394), ила 
31(374-44) , которые оба множители 
между собою недБлимы ; пошому что 
3774-44 ни на 2, нина 3 че дБлишся : 
ибо г равнымЬ образом зетное число` 
быть должно так какЬ ир: чего ради 
каждой изБ сихЬ двухЬ множишелей. 
самЬ по себБ доляенЬ быть кубЬ. 


ХІ. Ежели мы другаго множителя з 
4-07 или, 91-317 эдБлаемЬ кубомЬ , 
то найдемЬ , каКЬ и прежае 4=ңй-9ш) 
и узиш , гдБ надлежишЬ примБ- 
чать , зто когда 9 было нечешЬ , шо 
эдбсь и { шакже нече , а и чешное 
число быть надлежишЬ. 


ХИ. Понехе #7 также должно быть кубЪ, 
п слБдов. помноживЬ на кубЬ 5 так- 
же, по ү ше эщи-ииурдаще-ни) 6-4) 
надлекишь бышь кубЬ ‚ которые з 
множителя между собою недБлимы и 
слБдов. каждой по себб долженЬ быть 
кубЪ, Но когда возмешся 4-0] и 

Аа 4 — 
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Ри, шо слБдусшЬ оштуда ж 1 
-5°, чшо шакжс надлежало бы быть | 
кубомЬ , по шому что 24 есть кубЪ. 
ТакимЬ бы образомЬ можно найти два 
гораздо меншїс куба Г и 8° , кото- 
рыхЬ разносшь была бы кубр, и сАБловь 
шакжс шакіс, кошорыхЬ сумма дБлаешЬ 
кубЪ : ибо надлежит шолько посша- 
вать ур" у шо будешь 222-55 
и шакр имБли бы мы два куба, 
которыхЬ сумма шакже кубЪ. СимЬ 
прежнее доказательство совершенно 
полкрблляепся , что когда ЕЬ самыхЬ 
большихЬ числахЬ такихЪ кубов ыфиЪ+ 
кошорыхЬ сумма или разность была 
бы куб, и сіе для шого что вЬ самыхЬ 
меншихр числахЬ такихЪ не находишся. 


106. 


Когда невозможно найти шакихЬ 
ФеухЬ кубовЪ, коих бы сумма или раз- 
восшь была кубЪ , шо прежней нащЬ во- 


проф 


вв 
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проёБ уничтожается ; обыкновенно же 
начинающЪ сЬ сего вопроса: каким 06- 
разомЬ найти шри куба , которыхЬ бы 
сумма дБлала куб ? И оныхЬ два’ мо- 
ано взять по изволенію , шакЬ чшо тшре- 
пей только сыскать надлењишр , кошо- 


рой вопрос шсперь мы разсмотрим}. 
1047 
Волробё. КЪ даннымЬ двумЬ кубамЬ 


т М = “ 
а° и Б найши еще трешей , которой бы 
сЬ прежними вмБешБ составилЬ кубЬ * 


По сому формула абр" должна 
быть кубБ , чего иначс учинить не льзя; 
какЬ только чшо имбть извбсиной слу- 
чай. Сей случай самЬ попадается, а имян- 
но когда х0 ‚ положивЬ дх=у—а 6у- 
дешф л7—у'—34уу-1-заау- и формула на- 
ша должна быть кубЬ у:—зау-Езаа- Е, 
вЬ которомь первой и послБансй членЬ 
кубы , шо заразЬ два шения найти 
можно. 


Аа $ І. 
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Т. По первому возми корень —7-{-6, ко- 
его кусь есть 3"--30)у-1-322у--° и 
получится —3а7-|-3а4—327-- 366 › ош- 


ва—% 


куда 5—7 =а-В , слБдов. В, 


что намь ни мало не служишЪ. 


П. Можно также положишь корень == 
1-0 , кошораго кубЬ есть Ру’--36 Ду 
НЗ ; опрсБли ў шакЪ , чтобы 
трепие члены уничтожились. Сїе здБ- 
лаешся когда 324—3] , или = з 


первые же два члена роли на 77 
заюшЬ зач", 2.10, $ п0- 
множивЬ на #° темы таза В 
откуда найдется у—=_ 7 зар == п" 


29-а 
за{а-) _ зар". 
№ — Гуи 
заб’ -а 


а 


а ошсюда х=у—0-— 


И шакр 
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И так изЪ данныхЬ обоихЬ кубовЬ 
| г и Ё найдется корснь третьяго иско- 


| маго куба; а что бы оной быль поло- 


| 


жишельной тю надлежиш только Ё" 
взять за самой большей кубЬ , что мы 
изБяснимЬ нБкоторыми прамбрами. 


І. Пусть будупЪ данные два куба т и 8, 
шакЬ что а-ти Ё-2 „ шо формула 
94-2" будеть кубЪ , когда х=7: ибо 
шогда выдешф она"). 


П. ПоложимЬ данные два куба 8 и 27, 
шак, чпо а=2 и #3, шо формула 
з5--х будешь кубомЬ , когда х='. 


111. Пусть будутр два данные куба 27 и 
бд, так чшо 4=3 и Ё-4, по вы- 
детЪ сія формула 91--х кубомЬ , 
когда х‘. 


Есшьли бы КЪ данным двумЬ ку- 
бамЪ похопфли еще больше такихЬ шреть- 
мхЬ искать › то должно бы вЬ первой 
формул “--Ь--х положить еще х= 

2а 
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за’-а* 
Ре 
подобной формулЬ , изЬ которой новыя 
знаменованія вмБешо х опредБлить мо- 
жно бы было ; но се бы Завело насЬ вЬ 
превелике выкладки. 


-Е =, итногда бы пришли мы кб 


1048. 


Ири сем вопросВ попадается уде 
вительный случай ‚ когда оба данные 
куба равны между собою, или 2—а: ибо 
тогда найдемЬ х= Е 5 т.е. безконечной, 
и слђдов. не получимЬ никакохо рбшенія, 
чего ради сего вопроса ‚ когда 24’ д” 
должно быть кубомЬ , разрБипить не мо- 
жно. Пусшь наприм. 2—1, и слЬдов, фор- 
мула наша 2-|-х, шо надлежит примб- 
мать, что каме бы перембыы предпрїяюьь 
ни были, то все старание тщетно и 
никогда олипуда надлежащаго знаменово- 
зан я для 1 найти не можно ; по чему 
Є досшовБриосцию заключаемЬ › это кЬ 
Удвоенному кубу никакого куба сыскаше 

нс 
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не льзя , которой бы <Ь оным вмБспВ 
соспавихЬ паки кубЬ , или «ме уравненіе 
с’ ду нсвозмолто, Отсюда слБ- 
дуеть вау’ 2. слђдов. шакже не воз- 
можно найши двухЬ кубовЬ, которых бы 
разность была удвоснной кубЬ, по ша- 
кожде и о суммб двухЬ кубовЬ раз, мћшЬ 
должно и сАБдующимЬ образомЬ доказано 
быть может, 
1049. 


&еорема. Ни сумма, ни разность двухЬ 
кубовЬ удвоенному кубу никогда равна 
бышь не может , или сія формула 
а" уса я’ сама по себБ невозмодна, 
выключая ух  кошорой случай чре 
себя виден. 

ЗдБсь можно опять х и у взяшь за 
неХБлимыя между собою числа + ибо 
сотьли бы они общаго дБлишеля имли з 
шо бы и = шакже на онаго могр раздБ- 
лишься , М слбдоз. цБлоё уравненіс на 
кубЬ бы онаго раздБлилось. Понеже хи 
должно бышв чешное число, шо обоим 
числамЬь х иу надлежиш бышь нечет- 

нымЬ 
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нымЬ ; по чему как сумма , такЬ и раз- 
ность ихЬ будешЬ чешная. И такЪ поло- 
живЬ 2+2 р, а 2—4, будеш х=р+4, 
а у=р-9, ишюгда изЪ чиселЬ ри 4 одно 
должно быль четнос , а другое нечешЬ» 
Отсюда "4-7" 2р'-- 649 2р(рр-1- 394) 
и "= брус 24 34 (30-49) кото- 
рыя обБ формулы вовсемЬ между собою 
сходны : и шакЬ довольно будешЬ пока- 
зать , что формула 20004-39) ‘уавоен- 
нымЬ кусомЬ, каковЬ 21’, небудешЬ , и 
слБдов. сія [(р---344) кубЪ быть не мо- 
жеп ; чему доказашельсшво вр слБдую- 
щихЬ положеніяхЬ содержится. 


І. ЗаБсь опять два случая разсмашривать 
можно , изЬ коих первой , когда два 
множителя р и рр-1-347 общаго дБли- 
теля нс имбюшщЪ , и тогда каждой самЬ 
долженЬ быть кубЪ. Лругой же случай, 
когда они общаго 4Блишеля имђюшр › 
которой какЬ уже мы прежде ви, бли , 
не другой какой , какЬ з, бышь мо- 
жен. 


и. 


| 
| 


| И. 
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Перпой случай. Пусшь будепЬ р на 
3 не дБлимо, м слБдов. оба множи- 
пели между собою нсаБлимы , то 
заБлай сперва [р--349 кубомЬ , что 
учинится , когда р=1(й-9ш) а 4=3и 
(22-1), и тогда знаменованю числа р 
долженсшвуетф быть также кубЬ; 
но і на 3 медблимо , по тому что 
иначе бы ф на 3 дВлилось ‚ по два 
множишеля фи И—9йи между собою 
недБлимы › м слБдовашсльно каждой 
самЬ долженЬ бышь кубЪ. 


ШІ. Но послђдней самЬ состоитЬ еще 


изЬ двухЬ множителей , а имянно 
зи иі-3и , кой между собою не- 
дБлимы. Понеже сперва # на 3 д- 
лишься не можешь , а потом 
одно и чисель ги в четное , 
а другое нечешЬ. „Ежели бы оба бы- 
ли нечетныя , шо не только быр, 
но и 4 было четное , чему сшаться 
не льзя ‚ сХбдов. каждой из сихЬ 
множителей 14-320 и #- 30 должен 
бьышь куб. 

ІУ. 
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ІУ. И посему возми 307°, а #355", 


и булсшЬ 25-Е", но $ само по 
ссоб єсть кубЪ, которой пусть =: 
п шакЪЬ имБли бы мы 2” = 
ш. с. нашли бы мы два ЕЕ мен- 
шїе куба , а имянно [и 2°, копо- 
рыхЪ бы сумма была удвоенной куб}. 


„Другой случай, Пусть будеш р на 

3 лимо, ад Ниш , шо положивЬ 
е5 з” формула наша булешЬ 31(977 
300) — 97 (377-599), которые оба 
множители между собою недБлимы, И 
по сему каждой кубомЬ бышь дол- 
женствуетЪ, 


УІ. А что бы послБдней кубомЬ эдБлать» 


шо возми 9=#(И—94и), а ж==39 
(17-и), и тогда изЪ чиселЬ риши 
одно чешное , а другое нечетф бълпь 
должно ; ибо и прошивномЬ случаБ 
оба числа 4 и т были бы чешныйя у 
отсюда найдется первой множишпсль 
9т==27щіг-ш), которой также ку- 
бомЬ бышь долженЬ, и слБдов. раз- 

4Блеш- 
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ЯВленной на 27 шакле , 0. С. 
исни) и-и). 

УП. Понеже сш 3 множишсля такте ме- 
жду собою ведВлимы , шо каждой 
по себБ кубЬ быть долженф : для 
того положи оба послЬдне ни, 
аг-иср? и получится эи; ко- 
гла шеперь и должно также кубомЬ 
быть ‚ Шо получимЬ мы 2 куба 10 
гораздо меньшихЬ числахЬ |" и 8°, ко- 
порыхЬ разность подобнымь обра- 
зомЬ была бы удвоенной куб. 

УПИ. Когда ЕБ малыхЬ числах тпакихЬ 

кубоъ нБ, коих бы сумма, или 
зность была удвоенной кубЬ , 

по явствует, что и БЪ больших 

числахЬ оныхЬ не оудешћ. 

1Х. Можно бы было сказать › ЧО вЬ 

| малыхЬ числах такой случай п сеть» 

а имянно , когда =Е: я такЬ бы 
прежнее доказательство наф сбма 
нуть могло. Но когда {8 » то 
ЕВ первом бы случа было 14-307 
—зи › сАБдов, 00: 8 такЬ 4 было 
6 6! 


Томь П. р 
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бы шакже —0. А мы положили х=р 
+9 иур-4, то бы первые два 
куба х иу были шакже между 
Собою равны, кошорой случай имян- 
но изключаешся. РавнымЬ образомЬ 
и ВЬ другомЬ случаБ , когда 2, 
надлежало бы бышь #$--и=#—и, и слБд. 
опять и=:0 , по чему шакле 7—0 и 
р—о, и первые бы кубы х' и у’ были 


паки равны © кошоромЬ случа 
здбсь Сечы нш. ам А 


1050. 


Волробб. Найпи вообще 3 куба х°,у' и 
=’, коихЬ бы сумма составила кубЬ 2 


Мы уже вили , что ежели два 
из сихЬ кубов возмушся за изкешные, 
то опипуда завсегда шрешей опредблить 
можно, сстьли только. два первые между 
Собою не равны. Но по прежнему способу 
в каждомЬ случаћ находится одно шоль- 
Ко знаменоване для трепљяго куба и 
весьма бы было трудно находить ошшуда 
больше шакихЬ кубов. 


ЗАВсь 


м А шк М 
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3сь беремЬ мы веб 3 куба за не- 
изкБсшные ; а чтобы показать общее в. 
шенїе "0 положим ину 9, 
вычиая & Є обфихЬ споронЬ получиш- 
ся ху „ которое уравнеше удо- 
влешворяетф слБдующимЬ образомЬ. 


І. Возьми х—р-Н9, 7Р4 и будеш, какЬ 
уже мы вили , НУЕ2р (р 39); 
по томЬ положи 97-7, ди; и 
найдется 47—27 2205941377) > слбдоваш. 

А 


должно быть 2р 30025087311) 7 
пла Доре За 097-13"). 


1. Прежде уже вили, что 2р-1-304 ни- 
какихЬ друга множителей не имБешь, 
кром содержащихся БЬ самой сей фор- 
мулЬ. Понсте обБ ста формулы рр-1- 
399 м 14-31" нсотмЬнно общаго 25- 
‘лишсля имЬть должны, 0 пусть бу- 
деШЪф оной 2-Е 3 


Ш. На сей конецф положи рра- зат 
з62)11--3ш0) а зе ЗиК ЗЕ и-- зим), 


выдешЬ рЕЛ-ЕЗЕи› 4-м и будешЬ 
66 2 р 
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рр1--6јрш-\-9овши, 90021-2 зи 
ш, слБдов. +49 
(зр-ноеши = зв Хин зии.). 


ТУ. РавнымЪ сбразомЬ изЬ другой фор- 
мулы получимЬ ғ=Р/--3ш и 7 —Ёи5 
и оттуда ки -4-60ии--оКшшу ЗР 
ЗК —бЫши- ЗЬРии в такЬ 55-4-3797 = 
БКи--зи ЗАКИ -Ез ии) (ФЬ--ЗЕ(И-- Зи). 
Но (771-377) —р(2р-+-394), а отсюда 
выходить сіе уравненїе (-ЕЗЕи) 
прнзаз(и-Е зим) = (р-з) СРРА- ЗЕ) 
(0 -- зиш) ‚ кошорос раздБливЬ на 
и+зии будетЪ 


Л(резерезви [7 зев) = (0р3) 
а-310054-30), или (Нее) -ВКРЬ 
ЗЮЗИНО зви ЗЕЕ), откуда 
асс 

У. Для сысканїя цВлыхЬ чиселЬ , возми 
ис. ОА-350)-ЫЬЊЬ4-300) › м будетЬ г 


ЗЕ ЗЮ-зе (Г 322), ТАБ 4 буквы У, 
в, Би К по изволснію взять можно. 


ҮГ. 
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УГ. Наше иф сихЪ чешырсхЬ чисель 
знамсноваН я для ѓ и и получишся : 
1) р=--32и Ш) аш Ш, 5+ 
зш; 1У) =ы-ри и наконевбЪ для раз- 
[шения нашего вопроса х—р--4».7=Р-4, 
д-г-г и 074-7, кошорое рбшеніє есть 

| общее ‚ и чаю всБ возможные случаи 

| 5 немЬ содержашся : потому что во 

| ъессмЬ вычисления никаких произволь- 
ныхЬ ограничиваній не дБлано. Все 
искусство состоит БЬ шомЬ, чтобЬ 
уравнение наше на и аши могло раздБ- 
литься, чрезЬ что буквы и и опредБ- 
лены будутЬ , простымЬ ‘уравненемЬ. 
Употребление сся Формулы представ- 
лено быть можешь безконечно мно- 
гими способами, чему мы предлољимЬ 
нБкошорые примбры. 


І Пуспь будеп К0, 1 • найдется 

р —-зЕ( ЗЕ) пи— ЗЕЕ т; ошкула 
р2-30607-з85)4-3/80 --88)-38——38: 9 
(фене) 3 по омь 5—3 +328) 

и 1—7 174-385)+1 , а отсюда нако- 
нець получишся = У, 

66 3 7 
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узі зво Г, == (зе- Узи 
м наконецф 9 -(32--/)(- 322)--ғ. 
ПоложивЬ теперь ј—-1 и р=+1 по- 
лучится 22-20, 7—142:217 и 2-73 
по чему имбемр мы слбдующее уравне- 
не 20% тет, или 14'4-Ь7° 
-Е7—20*. 

П. Пусть будешЬ }=2, ёт, слбдов. 
-Н322=7 у потомЬ Ёо, 1, по чему 
РЬ-+-ЗИКЗ , будешь 2—12, и 14 > 
откуда р27-|-30——18; 4-=7-2и——40 
1—1 12 и 23и 42 ; САБдов. пе 
лучікпся Хр-|9——22 , 3—)-0-$8; <= 
#-1———54 и 02—ғ4-5——30 , пак что 
—221- 58—54" 30", или 58'=30"-- 54° 
4-22; но понеже веб корни на 2 мо- 
гуп раздБлиться , шо будспЬ шакже 
2097—1527" ти. 

ІН. ВозмемЬ /=3,в=к,р=к,КЕт такЬ что + 
30012, РЕЗ найдется #—24 
м #—32 ‚ которые на $ могушЬ раз- 
АБлишься, А понеже здБсь дВло состо- 
ашЬ в ихЬ содержанти, шо положимЬ г 
23, и и—4, ошкуда р31--3и—-4-3; 

а 


] 
| 
| 
| 


] 
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а 91-315 , ИРИ иги 
4-9; сАБдов. х—=-12; 32—18 , 522-16 
и 0—2, так что -127-4-18°—16°—2* 
или 18°=16*--12*-|-2°, или разаБлиЕЬ 
на 2, 98-61". 

ТУ. ВозмсмЬ &=0, 2, шакЬ что Дир 
опредВлены не будутЬ ‚ то получится 
ЧЕЕзЕЕХ и 24-3 = 470, ошкулу = 
120 и и2]-41° 5 пошомЬ роја 12/2", 
4=- 48, г-но" аб а 

=; слбдов. хр 16-Й; р 

9-8 Г" , жыя-гибЬ' 4 и Фу бр" 

2. Положим шеперь / 2-1 най- 

дешся 2—15, 370, 2—12 67—18, а раз- 

‚ д4БливЬ на 3 получится х=5 „3—3 , я 

—4 изб шакЬ что 3-4-5 =6°. При 

семЬ примБчания достойно , что сїй шри 

корня 3, 4, 5, сдиницею возрастаюшЬ; 
чего ради разсмотримь , нбшЪ ли еще 
больше шакихЬ чиселЬ, 


тоуг. 

Волросё. тройка 3 числа вЬ ариеме- 
тической прогрессїи, коей разность к, 
"тобы кубы оныхЬ чиселЬ составили вмБ- 
сыф кубЬ 2 бод Пусть 
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Пусть будет х среднее иг сихЬ 
чисслЬ ‚ то меншее = Х-: ‚ а большее 
хат ; оныхЬ кубы сложив вмБеш да- 
юшф 3х -4-бх-—33(1х--2, что должен- 
сшвуетЪ быль кубомЪ. къ сему погпреб- 
но знашь одинЬ случай , вЬ которомЬ сїс 
бываєшћ, и по нёкоторымЬ пробам найде- 
ся 224; чего ради по прежним правилам 
положим х==4+у› и будешЬ хх=16-Н8у 
+577, 22==64-1-48)-1-123у-—-7*, слБдов, фор- 
мула наша будетЬ 216-| т5оу-- з буу-1- 57°, 
тдр первой членъ кубЬ , а послБдней 
нБи. Сего ради возми корень —6- у 
и э„Блай чтобЬ первые оба члена унич- 
тожились. Понеже куб онаго корня 
ссть 2164-10871: 8-Е], то долж- 
но быть 1502—1087, и сХдов, ў: 5 
остальные же члены раздБливЬ на уу да- 
ют 36-37 = т 84-77319, или 18" 
36--18* 3718/25 257, или 1836-1825 
=237-—2у.18°; почему оне 
18 18.36-25") 25°— 3.15% 


> о ие 
ва 7=— 
2—3. 181 $7 


атас , слВдов. 
аня. 


Трудно 
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Трудно бы показалось сіе обращена 
вЬ кубы продолжать далБе, но надлежит 
примбчать , что вопрос можно завсег- 
да привесть кЬ квадрашамЬ. Понеже 3х 
(хл--2) должно быть кубомЬ , шо по- 
ложи оной —5 и получится з1х--6 
ду’, слБдов. хх Е 2 Когда 

уз був. 

числитель сея дроби уже квадрат , по 
нужно только знаменашеля 67—18 з4Б- 
лать квадратомЬ ; кЬ сему потребно 
также знашь одинЪ случай, и понеже 18 
на 9 дБлишся , а б только на 3 , то 
У долљенЬ также на 3 дБлиться : ссго 
ради положи у—32 и будешЪ нашЪ знаме- 
нашель —1622'-18 , которой „раздБливЬ 
на 9 будешь 185—2 и которой квадра- 
пю\мЬ быть долженсшвуешь. Се заБласт- 
ся когда 2-10. Для сей пришчины возми 
4—1--0 , шо должно быть 16--549-—- 
549-189’ —0; положи шсиерь корснь =4 
4-0 , котораго квадрат есть 164-540 
==” Е $ почему 64-18 ; или 189 
и”, слбдов; 29—15 и 0—1; ошкул 
да найдется 21-1-0237, по шомЬ у= 


— з** 


665 раз- 
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РазсмотримЬ теперь прежняго“ зна- 
‘менателя, которой былЬ 6у’-18=1622—18 
29.1822) , но сего множишеля 182-2 
клали мы квадрашной корснь = 5 слБд- 
квадраниной корень из всего знамена- 
шеля есть #1 ; а изЬ числителя оной 
есть б, ошкуда х—;,—5:% , кошорос зна- 

К 
менованіе ош прежняго совсемЬ различ- 
но, и по сему корни нашихЬ шрехЬ ку- 
бов будушЪ слБлующе: Гуф ; Ш 
29, Шуи, коихЬ кубы сложен- 
ныс вЬ одну сумму производят кубЬ , 


256 51—408 


котораго корень будетЬ лун 197 
1052. 


СимЬ намБрены мы заключить сї0 
часть чеопредБленной Аналитики : ибо 
изЪ приложенных вопросов имбли ужс 
мы случай изЪяснить знатнбйшіе премы 
упопребишельнЁйшїе по сіє мбсшо в сей 


наукБ. 
Е 


ЕУ 


КУ 


2 № \ 


- 


